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LECTORI 

BENEVOLO; 



VSP ICABEKiS forfi^ 

tan y Amice LeElor , ex infpe^ 
chone Tituli noflri rediijje ab 
Inferis Dtophantum * ^ eum j 
(pui d multis retro feculis mortuus efi , re^ 
rvixijfe : neque prorsus te tua decipiet fufpi - . 
CIO i plurimi fiqutdem d ducentis prstfertim , 
annis , per totam Europam extiterunt ce^ 
lehres Analyfjt y qui no<uis induentis nomen 
fsum fecerunt immortale , dc illam artemi 
qu<e diu jacuerat in fepulchro j ffcitdrunti 
Enurnera Cardanos TartaleaSy Clarios y 
'Vietas , Bachetos, 
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res , qui etiammm funt in nji^vii : iUos om^ 
ncsji quis rvocanjerit Dtophamos , is , meo 
q ut dem judicio i ne hilum quidem aberra- 
bit a a^eritate. Ego minimus inter eos , per- 
ruulgatis ante aliquot annos multis frohle^ 
manbus , crebro impulfus fum ab intimis, 
meis , ac fene coaBus j ut qu£ mihi effient 
propria > facerem publici juris : diu rejliti , 
fateor : ac ut iis njifum e fi , plus quam de- 
ceret : neque enim is mihi «videbar , qui pof 
fem pro merito tantum nomen fujlinere : ta^ 
men , cum illi identidem urgerent j ne differ- 
rem i dedi tandem manm y q) coepi e^ijii- 
marcy me nullam huicfcientu irrogaturum 
injuriam , f qtu fcrtpfi in tenebris', commit- 
terem luci. Tuy mi JjeBor , iis fruere , ^ 
fi qu£ errata in tantam numerorum conge- 
riem irrepferint , corriges, 

/ 

Monitum fingulare. 

Vnum eft , quod fortafps in hoc opere 
/. / . remorari 
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remorari poffet LeUorem : compendium 
de licet , cjuo utor in ommhus jerme opera- 
tionibus, ubi termini occurrunt aquandi qua- 
dratis : tunc enim indico dumaxat latus 
quadrati , cui terminus ille aquandus erit , 
nec ipfum fcribo quadratum , quod facile 
per latus inveniri pote fi jolius multiplica- 
tionis benefcio. Supplebit icitur Jiudiofus 
JLeSlor hoc compendium, adhibendo manum 
calamo , ac lateris indicati accipiendo qua- 
dratum y ipfumque aquando illi termino , 
de quo agitur, ' 

Exemplum primum : In primo Plo- 
hlemate Cupitis primi , invenitur terminus 

^6N ij, aquan- 
dus quadrato , tum jubetur fingi latus qua- 
'drati -+ i , ( prima particula 

hujm lateris i Q^efl radix quadrata i 
in priori termino exi fi entis , fecunda parti- 
cula iN efl dimidium quotiencis facli ex 
diojifone 4 C in termino priori exi flentis , 
per radicem mox pofuam fit enim 

a i ter 

* t 
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per dia^ifionem 4N , cujus dimidium efl 
zN, Tertia dcnicjue particula lateris i , 
efl dimidium cjuoeiemis faBt ex di^vifiont 
differentia 6^tn pnon termino exiflentUy 
^ ^Q^quadrati fecunda particula lateris , 
per primam, par ficulam , differentia enim 

(jua fi dirvidatur per 
primam particulam iQ^dat 1 , cujus di- 
midium efl. I ; ) quadratum autem iflius 
lateris efl i -i- 4C 
, I j| quod aquari debet priori termino , 
utrohique tollendo particulfU aquales ^ ^ 
fle reflabit numerus ^6N 17 aquandus 

”+ I. §juoniam autem prior nume^ 
rus major efl pofleriori j n/alor Radicis 
^rit minor nihilo , nam fupererit tandem 
$iN -+ 16 aqualis o. Et quia qui ah 
aqualibus aqualia tollit 3, relinquit aqua- 
lia, fi auferatur utrinque 16 , fiet 3 2. AT 
aqualis — \6. Ergo dilidenda — 16 
per 32. [numerum rvidelicet Radicum,) fit 
rvalor - f, ut tbi explicatur, 

Exem 



Digitized by Googie 



Exemplum fecundu m : In eodem Pro^ 
hiemate j/rimo , reperitur (erminus i §l§l^ 
r+ 4C -+ 160N -i- • I eujuandus 

quadrato * ac jubetur fingi latus i -4- 1 30N 
“ ( ad^uerte m iflo termino priori 

tam numerum Quadrato - quadratorum , 
quam Vhitatum , effe quadratum , ac 
proinde poffe fingi fex latera , ut expun- 
gantur tres particuU, fed iflud quod elegi, 
aptiffimum e fi ad rem , de qua agitur : ) 
hujus autem lateris quadratum efi i 

r+ KjOAT ^- 4 - 2.60C “** 

quod fi dquetur priori termino , per expun- 
Btonem particularum Aqualium , fupererit 
1^898^- i(ToC Aqualis 4C , ad- 

dttifque ^ demptis Aqualibus , fit 4113^ 
Aqualis 66C. Quoniam igitur numeri illi 
funt collaterales , ^ fimplices , di^viden- 
do numerum Quadratorum per numerum 
cuborum , ft walor unius Radicis 
Non addo plura exempla, quia idem efl de ■ 
reliefiis omnibus, 

a 5 Hoe 

C.^.: -'-i hy GiJOgl 




Hoc injlrHBm monito Jtngulari , poteris 
per ruada fyrtes noftrat Analyfeos tmus 
progredi ac tandem ad portam feltciut 
^ peryemrc^^ 





DlOPt|AN 



Digilized by GoogI 





DIOPHANTI 

REDIVIVI, 

-« 



P ^ R S PRIOR. 

In qua , non cafu,,uc putatum eft, 
fed cerciflima methodo, &ana= 
lyfi fubciliore , innumera eno- 
dantur Problemata, qu^ Tiian^ 
gulum Rcdangulum fpedlanc. 

Rianqvlvm Redangulum 
ia numeris vocamus illud, in quo 
quadrata minorum lacerum (i- 
mul junda aequantur quadrato 
majoris lateris. Iftud porro majus latus ap- 

A 2 pellatur 

* DigitiZ'----' ■ -"^glc 




4 Triang. ReBang. 

pellatur hypotenuia:minora autem latera di- 
cuntur latera circa redum angulum. Exem- 
,plum habes in tribus numeris fequencibus : 
12.5.13.911! efficiunt triangulumredangulu, 
iquia quadrata minorum laterum 1 44 & 15 
aequantur quadrato Kj 9> quod efl: quadra- 
tum majoris lateris i j.In ttiangulo redan- 
gulo , aduertenda potiffimum eft Area, quae 
femper habetur , multiplicando unum cx 
minoribus lateribus , per dimidium alterius: 
vt in propofito triangulo 12. 5. 13. Area 
eft 30» quia minus latus 5 per femiflem al- 
terius multiplicatum, facit 30. Formari 
autem poteft triangulum redangulum ex 
duobus quibufeumque numeris, etenim fum- 
ma quadratorum ab illis numeris ortorum, 
exhibebit majus latus , feu hypotenufam: 
differentia eorumdem quadratorum dabit 
unum ex lateribus circa redum : duplus 
vero illorum produdus exhibebit alterum. 
Res clara erit in exemplo , nam fi dentur 
4 &: 5, accipies eorum quadrata 16 & 25, 
quorum fumma’41 'exhibet hypotenufam 
trianguli : eorumdem quadratorum differen-' 
tia 51 dat vnum latus cifca redum : deni- 
que 40,. qui eft duplus produdus datorum 
numerorum , praebet 'tertium latus : atque ’ 

ita 
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Caput primuml. 5 

ita habetur triangula red:angulum 4 1 .5? .40, 
formatum a duobus numeris 4 & 5- Cx-- 
terum quod diximus de numeris integris, 
debet quoque intelligi de fragis , imo 
de coflficis , quod adnotalle , operae pretium 
erit. PofTem hic innumera , quae circa hanc 
materiam erudite pertradata funt ab Antho- 
ribus, tum antiquis , tum etiam recentiori- 
bus , in vnam vcluti malTam compendio re- 
digere : fcd ne adum agam , noftra dun- 
taxat profero , & horum cenhiram ab Ana- 
lyftis expedo. 






\ 



. A 3 CAPVT 



^ TrMg. ReB^ing, 

CAPVT PRIMVM. 



Compledcns Problemata fingu-. 
laria , quas aream Trianguli 
Reftanguli fpedant. 



P R 0'B L E M A l 

Jfyvenire Trmngtdum reBangulum , in qm 
area dapla fingdU latenhm de- 
traBa» relinquat quadratos. 



O R M E T V R temere triangulum 
qusefitum ab i .N i & i - Late- 

ra erunt I 1 N -J- y- * CL. 
-4- 1 N — 3- 4 N -H* 4. Ducatur 
hypotcnula iQ-4-2NA-5in fummam 
duorum aliorum latemm i Q^-4- (j N -+ » 1 
produc^tus eft i 8 C -4* 1 8 Q 

3 1 N 5> vnde fi tollas duplam aream 
f C 12 (^- 4 N — relinquuntur 
I Q^-4* 4 C'-i- 6 Qj-i- 3<j N -I- 17 

aeqpanda 
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Capuc primum. 7 

sequanda quadrato. Finge latus iftins qua- 
drati I 0,-+ i N -i* I ( uc expungantur 
tres priores particulae prioris numeri , &: re- 
linquatur aequatio inter numeros collate- 
' rales) & quadratus hujus lateris aequetur nu- 
mero prsEcedenti , fietque valor Radicis 
— T. Q^are numeri formantes i N 1 & 1. 

in integris erunt i & 4. & triangulum in- 
de formatum 1 7. — 1 5. 8. & fatisfacit quae- 
ftioni. 

Sed quoniam .nolumus in ifliufmodi fo- 
lutionibus numeros fidos & nihilo mino- 
res, ut habeantur numeri veri, redintegran- 
da erit operatio , 6c formandum triangulum, 
non jam temere , fed certo ex i N — h 1 
& 4, ut poft imperatas operationes nume- 
rus unitatum fic quadratus : Latera trianguli 
erunt i Q^-r- zN -i* 17. 1 2 N — 1 5* 

8 N -+ 8. Si igitur hypotenuia i 1 N 
17 ducatur in fummam reliquorum la- 
terum I Qj-+ loN — 7,&produdus.i 
^ 1 2 C -** 30 15^ N - 119 mul- 

tetur dupla area 8 C -i- 24 Q^- 104 N 
— 1 20, refiduLim i 4 C 6 

~+ 2^0 N -i* i aequandum erit quadrato. 
Finge lacus i 130N-- i fiet va- 
lor Radicis -ll ,Ergo numeri formantes 

A 4 trianga 



J 
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8 ' Triang. KeElarjg. 

triangulum i N -+• i & 4 erunt in integris 
4289 & i<^4, & triangulum fpecie 
18465217. 18325825. 2264592. cujus fi 
fingula latera dividantur per fummam duo- 
rum minorum laterum 20590417, liabe- 
bitur triangulum quscfitum, nempe 

iE 4^Sii; . 

205J0417. 



APPENDIX, 

Ratio praxeos pendet a 3. 2. Euclidis, quae 
fic habet. Si reStu linea fella ft vtamque: 
reUangttlum fab tota & vno figmentorum ejm 
comprehe 7 }fum , aquale efl illi quod fiub figmen- 
tis comprehenditur re 6 t angulo , illi quod k 
pradi 5 lo figmento fit quadrato. Hoc etiam 
in numeris demonftratur a Clavio. Hinc 
folves fequens Problema. Invenire Triangu- 
lum reBangttlum , in quo area oShipld detra- 
Bd tribus lateribus figillatim , relmquantur 
quadrati." Si enim intadta retineantur latera 
trianguli fpecie, & quadrupletur denomina- 
tor, habebis pro denominatore 82361668, 
&: fatisfict quxftioni. 

Hoc Problema propofiti omnibus Mathemati- 
cis Gallia , mijfumque eft in Angliam , Hollan- 
diamiGermaniamj ^ alias Buropa partespulluf 
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Caput primum! ^ .9 

que dedit folutionem t frater D.Qzanam mihi in ^ 
faucis charum,(^ mira fagacitatis virum^Lugdu- 
ni Mathefeos'profeff(^em. 

/ 3 . 

j f— — — ■ — 

PROBLEMA II. 

f * 

Invenire Triangulum reBangulum ^in quo 
dupla aroa addita hypothenufa , ^ fuh’ 
traBa duohm latenhm arca reBum 
Jigillatimy jaciat quadratos, 

P O nantur temere numeri formantes 
triangulum qusefitum i N -+ i & • . 
Latera erunt 1 4 5* i 

*t-4N-‘* 3. iN-i*4. Deinde multiplice- 
tur hypotenufa i Q^-i- 4 N 5 per fum- 
mam laterum circa redum j Q^-+ <> N 
-f- 7, & producto I 1 o C 3 ^ 

-H j 8 N -i- 3 5 adde duplam arcam i C 
-.I 2 CL- 4 . 2 Z N I 2, fietqiie produdus 
I 0 , 0 ^ -+ 1 1 C H- 48 -4 8 o N 47 

aequandus quadrato. Finge latus quadrati 
1 ^ N — 6 'i&c extabit valor Radicis 

— r. Igitur i^imeri formantes triangulum 

erunt 
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IO ^ Triang, KeBang. 

erunt 5 & 8. triangulum, quatiituna 

85). — 59. 80. 

Verum quia non lubct uti'^numcris fi- 
dis , redintegra operationem^, & pone tuto 
pro numeris formantibus triangulum, i N 
H- 5 & 8. Latera hujus trianguli. erunt 1 
-+ IO N 85). I loN — 35. i^N 
“+8q. Deinde hypotenufam i Q-** 10 N 
•+8^ duc in fummam reliquorum late- 
rum I N "+ 4 Ij* 5 c produdo 

I Q_CL-+ 3^ C -+ 390 »7^4 N 

3 649 adde duplam arcam 16 C 240 Q 
• -f 176N — 3110, fidque aggregatum 

, cta- 5* c ^3 oQ_“*- 2.900 N 

-+ 519 aequandum quadrato. Finge latus 
hujus quadraq 23 N — i inve- 
nies .valorem Radicis : ac proinde nu^ 

meri formantes triangulum i N -J- 5 & 8, 
erunt in integris 541 & 184. Ex his au- 
tem formatur triangulum 316537. 158825. 
199088, cujus fi fingula latera dividantur 
per 457913 ( fumma eft duorum minorum 
laterum ) habebitur triangulum quaefitum, 
nemoe 

457S»i 



PHOBLE 

\ 
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Capi4t primum. 



II 



PROBLEMA III. 

In^venire Triangulum KeBangulum , in 
quo dupla area addita uni lateri, muL 
tata autem quadruplo reliquorum late^ 
rum, faciat quadratos, 

M iro modo hk procedam , quaerendo 
contraria iis quse poftulantur : perin^ 
de enim hk progrediar, ac fi quaereretur 
Triangulum re(flangulum , in quo dupla 
area multata uno latere , addita autem qua- 
druplo reliquorum laterum, deberet efficere 
quadratos. 

Sint igitur numeri formantes triangulum 
1 N -r- i 2. ( temere illos aflumo, ut fu- 
pra. ) Latera erunt i Q^-4- i N -+• 5.1 
-+ 1 N — 3.4 N -+ 4.Dcinde quadrantem 
tertij lateris tollo ab fecundo latere , ut fiat 
I CL-4- i n — 4 > quem duco in quadru- 
plum liypotenufx 4 CL-+ 8 N 20, 3 c fir 
produ<^us 4 -+ I 2 C -4* 1 2 

— I 2 N — 80. Huic addenda cft dupla area 
4C-4* 12 Q--4N~i2>fic fit fum- 

ma 
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It Triang. ReBdng, 

nja 4 1 6 C -+ 14 Qij" I ^ N — 5? i 

aequanda quadrato.Finge latus 2 Qj;+ 4 N 
-+ 2, 8c fit valor — 3 . Ergo numeri forman- 
tes , qui fuere i N -t* i 6c 1 , erunt — 2 
& 2. 

Redintegranda efl: igitur operatio, & po- 
nendi tuto numeri formantes triangulum 
I N — 2 & 2. Latera trianguli funt i Q;^- 4N 
-V 8. . 0;-4 M- 4 N — S. Tolle qua- 
drantem tertij lateris , a fecundo latere , ut 
fiat 1 Qj- 5 N 2 , quem duc in quadru- , 
pium hypotenufae 4 Q^- 1 6 N -+32 ,produ- 
diiifque 4 Q 3 ^ C -+ 120 Q^— ip 2 N 

64 , augeatur dupla area 4 C - 24 

32 N , fictque fumma 4 QCi^— 31 C 
-j- 9^ Q^--i^o N -+•%. cequanda quadra- 
toEinge primo latus 8 — i o N — fit 

valor , & triangulum 2.33032. , 201 180, 
117432, mod6 fupponatur denominator 
.communis 171922 pro folutione qujeftio- 
nis afTumptae ad inventionem Problematis 
quaefiti. Deinde, finge latus 8 — 10 N 
-+■ 2 Q,& fit valor Ergo 1 N — i & 2, 
erunt in integris 5 & 4 » ex quibus forma- 
tur triangulum 41. 9. 40. Si autem qua- 
drans tertij lateris tollatur a fecundo latere, 
relinquitur ~ i , per quem fi dividasr fingu- 
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CapHt primum, 13 

la latera , habebis triangulum quod fatislacic 
pofteriori quaeftioni. ' Sed quia nolumus nu- 
meros fidos , tollendo hinc diviforem, fa- 
tisfiet quxfito priori per triangulum 4 1 • 
9 - 40 - 



PROBLEMA IV. . 

In^^enire Triungulum ReElanguium ^ in 
quo fi area ducatur in tres numeros Geo- 
metrice proportionales , unu^ produ-- 

Elui addatur uni lateri circa reBum^ fe- 
cundus multetur altero , tertm autem 
tollatur ah hypotenusd, fiant quadrati. 

P Onantur numeri formantes triangulum 
I N -+ I 1. Latera funt i Q_-i- 2, N 
-+ 5. I Qjff- z N — 3. 4 N -4* 4. Qya- 
drans tc rei j lateris 1 N -»■ i detrahatur a fer 
eundo jatere,6c relinquitur i i N--4, 
qui dudus in hypotenufam i -+ 1 N 
5 , facit I Q.Q.-+ 3 e -+ 3 Q.--3N 
— 20. Hinc tolle aream z C 6.Q-- i N 
— 6 , fidque I QjQ^“+ I C — 3 Qj;- I N 
— 14 , aequandus quadrato. Finge latus 
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14 Trimg, KeElang. 

1 N — fiet valor Radicis ^*.Vn- 

de nnmefi formantes triangulum, qui poli- 
ti funt I N -H- I & X, erunt in minimis , dc ^ 
in integris, 211 & 16 : Ex his igitur for- 
mabitur triangulum fpccic 4905^7. 48585. 
7071. cujus fi lingula latera dividantur per 
46817 ( refiduum eft , quod fit tollendo 
quadrantem tertij lateris a fecundo, ) fic 
triangulum qusefitum. Etenim fi fecundum 
latus addatur producto ex area in r-> tertium 
latus tollatur produdo ex area in i,hypotc- 
nula autem multetqr produdo ex area in i j 
fient quadrati. Tres autem illi 1. i. ~ funt 
'Geometrice proportionales.Erit igitur trian- 
gulum qusditum 

APPENDIX. 

t 

Ratio hujus praxeos pendet ab hoc 
Theoremate. Si duorum quorumcumque mme~ 
Torrnn quadrans unius tollatur ab altero , ac per 
refiduum dividantur duo illi numeri : produilm 
quotientium multatus numero cujus quadrans 
Jublatus efii (jr quadrans produSH illorum additus 
alteri quotienthexhibebunt quadratos. 

PKO 
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• • 



PROBLEMA V. 

inn/enire Triangulum RtBangulum j in 
cpuo dupla area multata uno latere , ^ 
addita Jigillatim reltquu lateribus , fa- 
ciat quadratos. 

# 

P onantur temere duo numeri forman- 
tes triangulum i N 46C i> Latera 
erunt i CL-+ 8 N 17*1 8 N-+15. 

2 N 8. Per differentiam duorum late- 
rum pofteriorum 1 <^-i- 6 N -+ 7 , multi- 
plicetur hypotenufa I Qj^- 8 N 17 , & 
produd:o i QQj+ i4C~+ 71 Qt** 15 8 N 
^ addatur dupla area 1 C ^ t4Q^ 
94 N “+■ 1 io>fummaquc i QQj+ i^C 
-+ 96 252 N 139 , aequetur qua- 

drato.Finge fatus illius quadrati i 8 N 
16 i fietque valor Radicis — ^ , ac pro- 
inde I N 4 & I , erunt in integris — i, 

& 4 . 

Q^are iteranda eft operatio , & tuto aC- 
fomendi i N — i & 4 , pro numeris for- 
mantibus triangul. Latera funt i CL-iN 

-h jy 
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i6 Triang, KeBang. 

-t- 17. I 2 N — 15- 8 N — 8. Dif- 
ferentia laterum circa redu eft i Qj-- i o N 

— 7. Hanc' If ducas in liypotenufani 

I Ct 1 N 17, & producto I QQ,— 1 1 C 

-t. 30 Qj*- 156 N — 119 addas duplam 

aream 8 C — 14 Qj“ 104 N ^ 110 , fc 

fumma i QCi^' 4 C 6 Q^— 260 N 
-h I aequanda quadrato. Finge latus i 

— 1 30 N I Q2& extabit valor Radicis 66. 

Igitur numerii formantes erunt 65 4, 

triangulumque fpecie 4141. 4209. 5 20. cu- 
jus fi fingula latera dividantur per differen- 
tiam laterum circa re< 5 bum 3689 , habetur 
triangulum qusefitum, nempe— 

APPENDIX. 

Ratio iftius praxeos fundatur in hoc 
Theoremate. Si duo numeri dividantur per 
illorum differentiam : produBus quotientium au- 
sius majore quotiente , & multatus minor e^exhi^ 
bebit quadratos. 



PRO 
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PROBLEMA VI. 

In^vemre Triangulum reBangulum^ in qud 
dupla area addita uni lateri circa re~ 
5fum j od multata quolibet ex reliquiis 
fiant quadrati. 

F Onnetur hoc triatJguIum primo' teriic- 
rc ) Lic jam non femel facium eft, dein- 
de certo ab I N -+ 4 & i - Latera ftinc i 
-t- 8 N -4- 17. 1 Q^-4. 8 .N -h- 15; 1 N 
8 . Differentia laterum circa r‘e6lum efl ' 
' ^ N -4- 7 , in quam fi ducatur hypo- 

tenufa i Q^-t- 8 N -4- 1 7, & productus iQQ^ 

. * 4 C -4- 7 2 1 5 8 N — I- 119 tolla' 

tLir a dupla area 2 C -h 14 Q^-4. 5,4 isf 
^ * 20,refiduum i — (»4 N —48 Q^_ j 
-- I Q^dcbec sequari quadrato. Finge 
iatus hujus quadrati i - 32 N - 536 Q,k 
nc valor — , proindeque humeri Ibr- 

niantes qui pofiti lunc i N -+ 4 & l,ertinc 
iii integris II 1487 2 1 87297. £.t his duo- 

bus formatur triag.fpecie 1325479142593. 

1 1 ^040001 0175. 640598761968 : cu- 
jiJs fi fingula latefa dividantur per 

B 5 19 8 o 
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i8 Triang. Reclang. 

519801148107, (differentia eft latemm 

circa reftum ) habebitur triangulum qux- 

. 

fitum. 



1 }a547y 14159}. iiffo 4 ooo»o» 7 S- 6^o^9ti6i96Z. 



S«9!;oi248io7. 



. APPENDIX, 

Si fingula latera trianguli 17. 1 5 . 8. divi- 
das per 7 , fiet alterum triangulum fatisfa- 
ciens quxftioni. Vt igitur reddatur diffici- 
lior h^ec quseftio, petendum erit triangu- 
lum akeriusTpecici a triangulo 17. >5. 8. in 
quo tres conditiones poftulatac deprehen- 
dantur. Ratio praxeos eft eadem , qua: in 
praecedenti. 



PROBLEMA VII. 

Jnnjenire Triangulum reBangulum , in • 
cjuo dupla area addita majori lateri 
circa reBum,^ multata minore de~ 
traBd hypotenuf&y fiant quadrati. 

S Vmantur temere pro numeris formanti- 
bus triangulum i N 4 ^ ^ • Latera 
funt I Q^-^* 8 N 1 7. 1 Q^-^- 8 N 15- 

2 N - 5 - 8. Differentia laterum circa replum 

cft I 6 N -H- 7 , quas 'du£Ia in hypo- 

tenufam 
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temifam i 8 N -+ 17 , facit produ- 
( 5 lum I I4C-+ yiQ-f- 158 N 

-4-119, unde fi tollatur dupla area 2 C 
' 4 ' 14 Q^-t- 94 N H- 120, refiduum i ‘ 

" 4 - I 2 C -+ 48 Q^“+ 64 N -- I atquari de- 
bet quadrato. Finge latus 1 Q^-+- 6 N 
& fiet valor Radicis — r : proindeque nu- 
meri formantes qui fuere 1 N.-4- 4 & li 
erunt in integris — 5 & 8. 

Quare tuto poni polFunc numeri forman- 
tes triangulum i N -- 5 & 8. Latera erunt 
I Q;:-! o N -H 89.1 Q^-io N — 39.1 6 N 
-- 80. Differentia laterum circa reclum eft 
I Q.— 26 N -H- 41 , quat dud:a in hypotc- 
nufam i Q^- 10 N -4- 89 i facit 1 QjQ^ 

— 36 C -+ 390 Q_~ 1714 N -4- 3649, 
unde fi tollas duplam aream 1 C — 2.40 
-4- 1 7 6 N -f- 312 o,rcfiduUm i QQj:7 5 1 C 
-h 630 Q— 2900 N -4- 5 29 Ecquandum 
eft quadrato. Finge latus 23 — N 

1 Qj.^ fit valor Radicis Ergo I N 

— 5 & 8 , feu numeri formantes , erunt in 
integris , & minimis , 39940 1 & 7 8 3 84. 
ac triangulum fpecie 1^56(35210257. 

* 5 3377*07345- 61613295968. Itaque fi 
qnodlibet ex his lateribus dividatur per 
differentiam laterum circa reffum 

• B 2 90 . 
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5o7<>38 i 1 ? 77 , habebitur triangulum quas- 
ficum 



M;377»0734S- eiStilsjgi» . 

po7tfi8iiJ77 



PROBLEMA VIII. 

In^venire Triangulum ReBangulumJn quo 
dupla area cudihet laterum arca re- 
Bum j od torum fumma detraBdj fiant 
quadrati, 

P Onantur temere quicumque numeri 
formantes triangulum , vt fupra , & in- 
venietur certo ex analyfi ponendos efle 
I N 1 & 4 ( vt poft operationes per- 
adas relinquatur numerus unitatum qua- 
dratus.) Latera ftint i i N 17. i Q. 
-i-iN—is-SN -+ 8. Summa laterum, 
circa reclum eft i Q^-+ i o N — 7, ex cu- . 
jus quadrato i lo C -»* 86Q^ 

-j- 140 N -4- 49, debet tolli dupla area 8 C 
•4- 24 Q^— 104 N — i2o,& refiduum, 

j 1 2 C "4 6 1 3 ^ ^ ^ ^9 

jequandum eft quadrato. Finge latus 13 
- It N :: J Q 4 .& fit valor Radicis^fllf. ' 

Igitur 1 N - 4 - I 4 , qui crjnt numeri for- 
mantes 
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mantes triangulum , erunt in integris 
571^63 & 436440. Hinc formatur trian- 
gulum rpccie 5I7Z78459169, 

1 36318711969. 498993 199440. cujus fin- 
gulis lateribus fi fupponas 6 3 5 3 1 1 9 1 1 409. 
( Summa eft duorum minorum lacerum ) 
fiet triangulum quacficum, videlicet 

>ttf;i37li9tf’9. 49899 j 199440. 
tf3;i>i9>>4<>9 < '■ 

A P P B N V I,X, 

, Sic potuit enunciari aliter iftud Proble- 
ma. Invenire duos numeros , quorum quadrata 
Jtmul fumpta faciant quadratum , ^ quorum 
produBus a quolibet eorum , ^ ab illorum fum* 
md fubtraBus faciat quadratos. 



PROBLEMA IX. 

Invenire Triangulum ReBangulum y in 
quo dupla area detraSla JigiUatim 
a^rique Uteri circa reBum , faciat 
quadratos : addita autem illorum fum- 
mAy faciat rurfm quadratum. 

P Qnamur temer^ numeri formantes 
triangulum i N -+ a i. Triangulum 

B 3 cric 
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cric I Q^-+ 4 N “+ 5. I 4 N -i- 5,' 

2 N 4. Sutnma laterum circa reatum 
efl: I ^ N "t 7 j cujus quadrato 1 QQ^ 
— h 1 1 C 50 Qj^ 84 N -+ 49 fi adda- 
tur dupla area 1 C -+ i 2 0 ^“*" ^ 

ii, fiet I Q^Q_“+ 14 C ^ 

^ 106N 6 i aequandus quadrato. Fin- 
ge latus I Q_;“+ 7 N 1^*^ valor , 

Igitur numeri formantes Triangulum i N 
-+ 1 & I, erunt 3 & 4. 

Redintegranda igitur eft operatio , &C 
formandum triangulum ab i N -+ 3 ^ 4 - 
Latera erunt i 6 N h- if. i 

-+ ^ N __ y. 8 N '-i- 24. Summa laterum 

circa recflum efl: i Qj:+» 14 N ”** i7> cu- 
jus quadrato i 28 C ^ 3 ° Q. 

-1- 476 N -i- 289 fi addas 8 C 7^ 

-4- 88 N — 1^8, quae efl: dupla area, 
fiet I 36 C “+ 30L 564N 

1 1 1 aequandus quadrato. Finge latus 1 
-+ I 8 N - 4 - 1 1 , & fit valor Ergo numeri 
fomiantcs triangulum in integris erunt 75 
' & 44, a quibus formatur triangulum fpe- 
cie 7561. 3689. Singulis lateribus 

fnppone 10289 ( fumma efl: laterum circa 
reaum) & habebis triangulum' quaefitum', 

Mich 

JPPEN 
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A P P E N T> I X. 

sic potuit enunciari Problema : Inveni- 
re duos numeros t quorum quadrata fimul ad- 
dita faciant quadratum , & quorum produiim 
a quolibet illorum fublatus , ac fumma odieBus 
faciat quadratos. 



PROBLEMA X. 

In^venire Triangulum reBangulum , in quo 
unum latus circa reBum , tf) fumma 
duorum minorum fit quadratus , du- 
pla autem area detraBa utrilihet lateri 
circa reBum faciat quadratos. 

P onantur duo latera circa rc( 51 :um i N 
& I — I N, fic enim U fumma laterum ^ 
circa redtum quadrata cft : 6c dupla area cui- 
libet ex iftis lateribus detrada- facit qua- 
tum., Quare fuperefl: ^t 1 -- 1 N -+ i Q 
( fumma videlicet quadratorum a duobus 
illis lateribus ortorum ) i — i N aequen- 
tur quadratis. In ifta autem duplicata aequa- 

B 4 litate 
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litate valor eft ~ igitur triangulum fpecic 
eft4i. 9* 40. quorum latera divifa per 45» 
exhibent triangulum qusefitum — . 

Si pofttilaretur autem* Problematis fb- 
lutio per triangulum diucrfae fpcciei 
a4i.5>. 40. fic procederes. Ponendo nu- 
meros formantes triangulum i N -4- 2 & 4, 
'Latera ftint i CL.“^ 4N Qjo. i 4 N 
— 12. 8 N -4- i(j. Summa laterum circa 
rectum cfl i Q^-4- 11 N 4> poftremum 
autem latus eft 8 N - 4 - i 6 . Q^niam au- 
tem vtrobique numerus unitatum qua- 
dratus eft , habetur valor Radicis 
Ergo numeri formantes triangulum i N 
- 4 - 2 & 4, erunt in integris 1681 &88i, 
unde formatur triangulum fpccie 3603685. 
2047S37. 1965284. cujus fingtila latera fl 
dividantur per 5013111, ( fumma eft la- 
terum circa re(ftum ) fiet triangulum quaefi- 
lum , nempe 

APPENDIX. 

Potuit fic enuntiari Problema : Invenio 
ve dtfos numeros , quorum unas , fumma eo-- 
rum , dt fumma quadratofum ab illis , faciat 
quadi^atos : atque infufer frodufh illorum fubla- 
to ab utrolihft illorum^ fiant quadrati. 

PRO 
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PROBLEMA XI. 

Invenire Triangulum reBangulum y in quo 
Ji area dupla detrahatur Jigillatim la- 
teribus cifca reBum : ipfa autem mul- 
tetur digerentia laterum » fiant qua^ 
drati, 

F Acilis eft hxc quseftio , fi enim ponan- 
tur latera circa redum i N & i — i N, 
erit area dupla i N — i quae fubtrada 
ab alterutro , exhibet quadratos infinite. 
Reftat ergo ut differentia laterum i N — i 
fubtraffa a dupla area relinquat quadra- 
tum I — I N — I Qj praeterea fumma qua- 
dratorum ab illis I -- 2 N -+ 2 Qjequari de- 
bet quadrato, & fit valor ex illa duplicata 
aequalitate Igitur trianguli 72. 6 j. <?7 
fingiila latera divifa per 1 37, exhibent trian- 
gulum quaelitum 

Qubd fi poftuletLir exhiberi aliud trian- 
gulum fpecie quam 72, <>5. 5>7.' ita opera- 
beris. Ponantur temere pro numeris for- 
mantibus triangulum i N -+ t &’2. Latera 

erunt 
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erunt I 0.“+ 2 N-+*5. iQ^“+ iN 
— 3. 4 N 4. Tolle fecundum latus a ter- 
tio, & fiet differentia — i 2 N ~i- 7. 
ejuam ff ducas in fummam laterum circa 
rectum i <> N i , habebis pro- 

dudum — 1 QC^- 4 C -t- 1 8 Q.Q “+44 N 
7 , quem fi tollas de dupla area 4 C 
12 CL - 4 - 10 N — 12, fiet I 
- 4 -‘ 8 C — 6 Q_-- 48 N — 19 quadrato. 
sequandus. Finge latus 1 Q^-4* 4N -- 1 1» 
& extabit valor f-- Igimr numeri forman- 
tes i N H- i & 2 , erunt 9 & 4. 

Iteranda igitur eft operatio , & ponen- 
di numeri formantes triangulum i N 
-+ 9 6c 4. Lacera invenientur i Qj+ 1 8 N 



-+ 97. I 1 8 N ^5' 8 N “+ JL. 

Tolle fecundum latus a tertio , differen- 
tia eft — I Q_— IO N -4* 7, quam fi du- 
cas in fummam laterum circa redum , ex- 
tabit produdus — i Q^Q^— 36 C — 35*o Q. 
— 1 188 N 959. Hunc fi tollas a du- 
pla are^ 8 C -+ zi6 -4- 1816 N 
-+ 4680, relinquetur 1 44 C 

606 0^-4- 3004 N - 4 - 3721 sequandus 
quadrato. Finge latus 6 1 -4- -/f N — i Q, 
&c fiet valor Radicis Ergo numeri 

formantes triangulum' I N - 4 - 9' 6c 4, erunt 

in 
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in Integris 6^7457 & 346968. Hinc for- 
mabis triangulum fpecie, cnjus fingula la- 
tera per fummam laterum circa reatum di- 
vifa , dabunt triangulum qusefitum , nempe 

5<f5o73ooi8i?. 114914 *^ 5 ' 8 *?- 4<f?«71144?Z^_ 

- * • 588097131577 



problema XII. 

Jfjruemre Triangulum reSlangulum , in quo 
area detroBa hypotenufe , ^ minori 
lateri circa reBum^ ^ dimidio tertij 
lateris , relinquantur quadrati, 

P O nantur temere 1 N -** 3 ^ ^ 
numeris . formantibus triangulum. La- 
tera erunt i 6 N -** 1 3- ^ ^ ^ 

5. 4 N Ii. Dimidium tertij late- 

ris 2 -^sl ^ 6 junge fecundo i Q^— .N 
-I* 5 , dc fummam inde natam i 8 N 

-4- 1 1 duc in hypotenufam , productus 
erit I QJ3, - 1 4 7 ^ J 7 o N 

^ 145 > unde fi collas aream 2 C -+ 1 8 
-4- 46 N 30, relinquitur»! 12 C 

-4- 54Q^~+ i 24'bJ II V xquandus qua- 
drato. Finge lattK illius quadrati i Qj:i-,6N 
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& fit valor — 1. Igitur numeri for- 



mantes I N -+ 3 & 1 erunt i & i. 



Qijarc tuto poni poflunt i N ^ i & i , 
pro numeris formantibus triangulum , late- 
ra enim erunt i Q_-4- 2 N -t- 5. i 
“4-2 N — 3. 4N-1-4. Dimidium tertij 
lateris 2 N -4. 2 junfium fecundo i 
-4- 2 N — 3 exhibet fummam i 4 N 
— I , quam fi ducas in hYpotenufam i Q 
2 N -I- 5 , extabit produ< 51 us i Q^Q 
i2Q,-4- 18N — 5. Hinc tolle 



aream 2 C -i- 6 1 N -» 6 j & fit refi- 

duum I Q^Q^-4- 4 C-+(JQ-i-ioN 
-+ I aequandum quadrato. Finge latus 1 Q_ 
“f 2 N — I, & fit valor — 6 . 



Cape igitur pro nova Radice i N — 6', 
& juxta hanc refolve fingulas particulas nu- 
meri mox quadrato jequati i Q^Qj-4- 4 C 
-4- 6 0^-4- 20 N “4- 1 , habebifque i 
~ 20 C 150 Q^— 484 N 529 
aequandum quadrato. Finge latus 23 — ~ N 
TiWj & fit valor Hinc tolle 6 ^ 

ob novam Radicem i N ~ 6 , habebifque 
numerum pro valorc primarum pofi- 
tionum 1 N ^ i & 2. Igitur numeri for- 
mantes triangulum fpecie , erunt in inte- 
gris & minimis 62x6777 8c 5001680 : 



triangu. 
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triangulum autem inde formatum cft 

^319955^9901^9- \374-59H^^5 3^9 > 

61301 145524710 , cujus fi fingula latera 
dividantur per 448^65 1 73 87 6 85) ( fumma 
cft ex fecundo latere & dimidio tcrtij } fiet 
triangulum qusefitum, 



^3799^s 899°'^‘>- t !T4<‘)44^m>9. tft ;oi i4<Sl4''lo. 

^+»D65i7}»7tfSj. 



APPENDIX, 

% 

Demonftratio prxccdcntis praxeos pen- 
det ex hoc Theoremate : Si fint duo quicum- 
que numeri , ^ dimidium unius addatur alteri ^ 
atque fer hanc fummam dividatur quilibet illo- 
rum , dimidius eorum produUns fublatus ab uno 
quatient e , (jr a dimidio alterius qaot tentis , fe- 
linquet quadratos. 

• I 

¥ 



PRO 
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PROBLEMA XIII. 

Innjtnire Triangulum reElangulum , in 
quo area addita kypotenufe 3 detraEla 
autem ah uno lattre circa reBum , ^ 
a dimidio alteriusj faciat quadratos, 

P Onantur numeri formantes temere 1 N 
-f I & 4. Latera funt 1 1 N 

Lf 1 7. 1 (^-4- 1 N -- 1 5 • 8 N -+ 8. Dimi- 
dium terti j 4 N -4- 4 adde fecundo i Q. 

1 N — 1 5 , & fummam i Q^-i- 6 N 
— 1 1 duc in hypotcnufam , produdloque 
1 8 C 18 Qj-*- 80 N — I 87, 

adde aream 4 C -+ 1 1 51 N — 60 , 

& aggregatum 1 * 1 C -h- 3 o Q 

H- 18 N — 247 5 acquptur quadrato per fi- 
diionem lateris 1 6 N -- 3 , fietquc 

valor Radicis 4. Igitur 1 N -+ i & 4, erunt 
5 & 4, ex quibus fi formes triangulum 
fpccic, habebis 41. 9. 40. cujus fingula la- 
tera divila per 19 ( fu mma eft ex fecundo 
latere , & dimidio tertij) fit triangulum 
qna:fitum ~~~ 



PRO 
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PROBLEMA XIV. 

Invenire Triangulum KeBangulum ^ in 
(juo area fuhtraBa ah uno latere circa 
reBum y ^ a dimidio alterius y ^ d 
differentia extremorum y relinquantur 
quadrati. 

F Ormetur triangulum , ut in praecedente 
ab I N -4- I & 4. Latera fune eadem, 
differentia extremorum i Q^— 6 N -+ 9 
ducatur in i Q^-+ ^ N — 1 1 , 6c produdus 
iQCl- ^ 8 ~ ~4- 1 20 — 99 ^ multetur 

area 4 C-+ 6^o,rcfiduum- 

que I 4 C — 50 1 7 2 N 

— 3p quadrato aequetur , fingendo latus 
I 0 ^- Z N - 27. &. fiet valor 1 1. Ergo i N 
- 4 - I & 4. erunt 13 & 4, & triangulum fpe- 
cie inde formatum 185.153.1 o4.Huius fin- 
gula latera dividantur per 205 (' fumma cfl: 
ex fecundo latere & dimidio tertij ) liabebi- 
tiirque triangulum poftulatum , nimirum 

ig5.i;3.io4 

205 

Potiiic formari triangulum ab i N -+ r, 

fcd 
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fcd eligo interdum quofdam numeros , ad 
vitandas fradiones* 



problema XV. 

InTvenire Triangulum reBmgulum^ in quo 
area fuhlata ah uno latere circa reBum, 
ti) a dtmidio alterm ^ ^ d fummd 
duorum extremorum , relinquat qua-- 
dratos, 

F Ormetnr temere illud triangulum ab 
I N -4- 2 & j. Latera erunt i Q 
-+ 4 N -+ 5. 1 Q^-+ 4 N -t. 3. 2 4. 

Summa laterum extremorum eft i Q -i- 6 
-4- 9 : Summa Vero ex iecundo latere & 
dimidio tertij efl: i 5 ^ 5 • Horum 

produdus I Q^CL-+ II C -4- 44 
-4. 75 N “+ 45 multatus area i C 6 
-4* 1 i.N -4- 6 , relinquit i Q.Q.-+.OG 

-4-38 64 N -1- 39 , aequandum qua- 

drato. Finge latus i Qj 4 - 5 jq H- & Ec 
valor — Igitur numeri formantes i N 
H- 2 & 1 erunt in integris — 5 & 4. 

Quare ponendi tuto numeri formantes 

triangu 
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triangulum i N -- 5 & 4 , f ut pofl omnes 
operationes peradas , numerus unicarum 
fic quadratus. } Lacera erunt i i o N 
-4-41. I Q^-- IO N 5?. 8 N — 40. 
Summa extremorum eft i Q^- 2 N -+ i 
quam fi ducas in i Q^- Cj N -- 1 1 ( fumma 
eft ex fecundo & dimidio tertij ) fic produ- 
dius I Q^-- S C 2 1 6 N — 1 1 . 

Hinc colle aream 4 C — 60 Q^-*- 2.3<^N 
-- 180, refiduum i QC^^" i 2 C -4- 62 Q. 

— 210 N -+ i 6 p scquari debet quadrato. 

Finge latus 13 — - 4^1 N — r^Q^, & fic pro 
valore fraelio Igitur numeri for- 

mantes triangulum , qui pofiti fune 2 N 

— 5 & 4, erunt in integris 1050457 Sc 

260^68 , & triangulum fpecie 
^1713555^^73* 105564226225. 

5474305)55?! 5 2. cujus latera fi ngula fi di- 
vidantur per 1309275)705801 , (fumma 
efi: ex fecundo dc dimidio tertij laceris 
conflata ) habebitur triangulum quxfitnm , 
nempe 

* ^474;o s>5pljl. 



\ 



C 
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PROBLEMA XVI. 

. / 

Invenire Triangulum reBangulum , in quo 
Ji umm latus circa reBum , ^ fe-^ 
miffes tum alterius lateris circa reBum, 
tum hypotenufa , multentur area ^ re~ 
linquantur quadrati: 

F Ormetur triangulum temere ab i N 
-t- 2 & I. Latera funt i Q^-+ 4 N 
-4- I 0^-+. 4 N -+ 3. 2 N 4. Summa 
ex tertio latere 6c dimidio fecundi cft i Q 
-*• 8 N 1 1 fuppofito denominatore i, 
quam fi ducas in femifiem hypotenufac, ha- 
betur produdus i 1 z C '-** 48 

M- 84 N -i- 5 5 fuppofico denominatore 4. 
Inde fi tollas aream i C -+ 6 Q_-<- 1 1 N 
-+ 6 , reftat i 8 C -*+ 24 40 N 

-i- 3 1 cum denominatore 4, cum autem de- 
nominator fit quadratus , fufficit numera- 
torem I 8 C -i- 24 -+ 40 N 

-+ ,3 1 aequare quadrato. Finge latus i 
-+ 4 N 4, & fit valor — Ergo i N 
-p 2 fic I erunt i & 8. 



Pone 



1 
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Pone igitur pro numeris formantibus 
triangulum , non jam temerejfed certo, i N 
^ I & 8. Latera fune i 2 N -+ 65. i 
-h-iN — 63. i6N-<* \G. Summa ex ter- 
tio lateret dimidio fecundi eft femiflls i 
-i- 34 N -- 31. quem fi ducas in femilTem 
h>*potenu(ae , fit produdus sequalis qua- 
dranti numeri fequentis'i QjC^“+ 36 C 
101 2148 N — 2015. ex quo fi 

tollas aream 8 C -+ 14 Q,— 488 N — 504, 
refidui numerator i Q. 0^4 *-<- 4 C “+ 6 
-i- 4100 N H* I eft aequandus quadrato. 
Finge latus 1 -+ 2050 — i Q^& fit valor 
Igitur juxta politiones i N -t- i & 8 
erunt in integris 1051649 & 8208 .-pro- 
inde triangulum fpecie hinc formatum 
erit 1106031990465. 1105898247937. 
j 7 163 8 69 984, cujus fi fingula latera divi- 
dantur per tertium dimidio fecundi jun- 
dum, habebitur triangulum quaefitum,fci- 

1 «*2flS?»f9JO:Jli'79tf4Si5874- H5»773P>ff» 

11404JJJ87J0I • 
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PROBLEMA XVII. 

Inrvsnire Triangulam reBangulum^in quo 
fi unum latui circa reBum , ^ fimtfi 
fis alterius , ^ duplum hypotenufie rnul- 
tentur area , refient quadrati. 

P One numeros formantes i N -t- 2 &: i . 
Latera trianguli erunt i 4 N 

5. I 0^-4 4 N -i- 5. 2 N “i>4. Duplnni 
hypotenufse 2 8 N io duc in ter- 

tium plus dimidio fecundi , produdus 
erit I Q_Q_4- li C -<• 48 Q^-h- 84 N 
-+ 5 j , unde fi tollas aream i C -<• 6 CL 
H> II N *-*• 6 5 relinquitur i 1 1 C 

73 N ~+ 4^ aequandus qua- 
drato. Finge latus 7 -+ ^ N -+ ~ 

6c fit pro valore radicis , fradio — 

Igitur numeri formantes triangulum 1 N 
“+ 2& I, erunt in integris 15483^4. 8c 
^ 97^7 F Hinc formatur triangulum fpccie 
. 310365)5)^03365. 1591348055107. ' 

27805223315)24. cujus quidem trianguli 
fi fingula latera dividantur per tertium latus 

plus 
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plus dimidio fecundi , fiet triangulum quaefi- 

ff407!99go^7?o- ^^Slo^^SS j«*Z. 

tum 7151391718^1;; • 



PROBLEMA XVIII. 

Innjemre Triangulum reUangulum di*ver-> 
fe fpeciei a primo omnium triangulo- 
rum , in cfuo fi ab uno latere circa 
reBum , ^ d dimidio alterius , ^ d 
quadrante hypotenufie tollatur area , r^- 
flent quadrati. 



P OftuIatnm eft triangulum diverfae fpe- 
ciei ab 4.3. 5. quia nifi adderetur ifta 
conditio , facile folvcretur Problema , fi- 
quidem iftius trianguli , fingula latera di- 
vifa per 5 , exhiberent triangulum quod fa- 
tisfacerct. 

Formetur iwquc triangulum quacfitum 
ab 1 N “+ 4 & 2. Latera erunt 4 Q- 
-i- 1 5 N -»• 20. 4 1 6 N “+• 1 2. 8 N 

16. Quadrans hypotenufae eft i 
4 N 5 , qui du(ius in 4 10 N 

-f 20 ( fumrna eft ex fecundo plus dimi- 

C 3 dio 
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(dio terti j ) facit 4 3 C -** 120 CL 

-+ 1 80 N -4- 100 5 unde fi tollatur area 
?6 C -+ 9 6 Qj-4- 176 N -<• 96, fupercfl 4 
20 C -4-24 Qj-+ 4N “♦* 4 aequandus 
quadrato. Finge latus 2 -4- i N **i- Ci» 
& fit pro valore Radicis, fra(flio ~fj. Ergo 
juxta politiones numeri formantes trian- 
gulum 1 N -+ 4& 2, erunt in integris 
2131 & 930. Hinc formatur trianguluni 
fpecic 5410324. 3 6805 14. 39^5 5 10. cu- 
jus fi fingula latera dividantur per 5 6^3 1 84 
( fumma eft cx fecundo latere & dimidio 
tertij, fit triangulum quaefitum 

54Ie;^4. 



APPENDIX. 

Potuit problema fic enuntiari : Invenire 
Utmgtdtm reci angulum diuerja Jpeciei h primo, 
in qm ft fingula latera ducantur in tres nu~ 
pieros Geometrice proportionales , (jr d produ^Hs 
tollatur area , re fient quadrati : etenim vmtas, 
femifiis vnitatis , (jf quadrans funt in Geome- 
trica proportione. 



PRO 



\ 
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PROBLEMA XIX. 

Jnfvenire Triangulum reBangulum , in quo 
arePauBa duobus majoribus lateribus, 

^ multata dimidio minoris , faciat 
quadratos. 

P Onantur temere numeri formantes 
triangulum i N ~+ i 6c i. Latera 
funt I “f 4 N -+• 5. I 4 N 
3. 1 N -+ 4, Dimidium tertij lateris 
eft I quod fubtra£Ium a fecun- 

do I Q.-t- 4N -*• 3, relinquit i Qj-+ 3 
-4-1. Per hoc refiduum multiplica hy- 
potenufam i Q-J-4N-+^,&fit pro- 
dudus I 7 C -+ 18 Qj-+ N 

5 , cui fi addas aream i C ^ 

1 1 N “1- ^ , fit fumma i ^ ^ 

-4- z4 Q^-i- 30 N - 4 * 1 1 aequanda qua- 
drato. Finge latus i Q^-4-4N-i* 4)6c ^ 
extabit valor — . v. Igitur i N ^ i 
erunt in integris ~ i & 1. 

. Quare tuto pones pro numeris forman- 
tibus triangulum i N — 1 8c 2 ( vt nu- 

C 4 merus 
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merus unitatum poft additionem impera- 

tamjfiat quadratus, ) latera enim erunt i 

— z N 5. 1 Q^— 2 N — 3. 4 N — 4. 
Dimidium tertij lateris eft 1 N — 2 , quod 
fublatum a fecundo i Q^~ 2 N ~ 3, re- 
linquit I Q_— 4N — 1. Iftud Afiduum 
duc in liypotenufam iQ^- 2 N 5,&- pro- 
cludo I Q_Q^- 6 Q 1 2 Q^— 1 8 N 

— 5 , adde aream iQ — 6 Q^— 2 N 
fidque fumma i Q_Q_r" 4 C -4* 6 

— 10 N -+ I sequanda quadrato. Finge 
latus I — 10 N “i- I Q^& fit valor 6 . 
Igitur 1 N -- I & 2 erunt 5 & 2 : unde 
formatur triangulum 25). 21. 20. cujus fi 
fingula latera dividantur per 1 1 ( refiduum 
*ftud habetur fubtrahendo dimidium tertij 
lateris ex fecundo) extabit triangulum po- 
ftii latum -- ','r ^ . 



APPENDIX, 



Demonftratio praxeos pendet ex hoc 
Theoremate. Si Jint duo numeti quicuwque, 
dmtdium unim toUafur ex alto , ac per 
refiduum dividatur vt/rque figtllaiim , dimidius 
prodii torum addit uc uni , ^ multatus fe~ 
mijfe alterius , exhibebit quadratos. 

Vides 
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Vides per hoc noftrum Problema folvi 
Quseftioncm 17 - Hbri 6. Diophanti , & qui- 
dem cum adjeda conditione qux auget 
difficultatem. 



PROBLEMA XX. , 

Inruenire Triangulum reBangulum y in fjao 
fi area multetur hypotenusa » ^ t^no 
latere circa reBum , augeatur autem 
femtjfe alterius lateris , fiant quadrati, 

V Tor in hoc opus , folutione praece- 
denti , ubi inventus eft valor 6 > pro 
numero 1 — 4C ^ — 2*0 N 

I . & pono pro nova Radice i N -t- 8c. 

juxta eam refolvo' lingulas particulas prae- 
cedentis numeri , fic enim fit i iQ^O^ 
-1- 10 C -+ 150 484 N “+ 515) 

aequandus quadrato. Finge latus i 3 ~Vr 
— I Q, & fit pro novo valore -- 
Igitur I N ^ erit 77,7. proindeque cum 
in prxcedenci Problemate numeri for- 
mantes fuerint i N — i 8c i, erunt illi in 
integris 3965 27 ^^4* his formatur 

trian 
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triangulum fpccie 23087011. 8355417. 
21511020. cujus fi fingula latera dividan- 
tur per 140558 1 , fatisfiet Problemati quae^ 
fito. Erit igitur triangulum quaefitum 

Het7en. ■* 

1405 {t( * 

Adverte hic analyfim fubtiliffimam, ete- 
nim propter Theorema praecedentis appen- 
dicis , debet tolli femiffis tertij lateris a fe- 
cundo, fed quia dimidium ifiud efi ma- 
jus , relinquitur — 1405581, talis itaque 
deberet efle divifor , vt duo priora latera 
addita areae facerent qgadratos , atque in- 
fuper arca multata dimidio tertij rur- 
fus quadratum exhiberet : fed quia expun- 
gimus ab iftiufmodi quatftionibus nume- 
ros fidos, contraria fiunt vtendo 1405581. 
pro denominatore , fine figno defedus. 

APPENDIX, 

Hinc fblvitur Quseftio 45. Libri 6 . Dio- 
phanti , & quidem cum conditione adje- 
d^,quac mirum in- modum auget difficul- 
utem. 



PRO 
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PROBLEMA XXL' ' 

In^venire Triangulum reBangulum , in quo 
area addita uni lateri circa reBum , 
multata dimidio alterius, atque fuhlata 
ex hypotenusa , faciat quadratos. . 

P Onantiir temere numeri formantes 
triangulum i N -+ i. Latera 

fune I Q^“+ 4 N 5; I Q^-+ 4 N 
3- i N “<• 4. Dimidium tertij lateris 
efl: I N “+, quod fubtradum 4 fecundo, 
relinquit i 3 N -+ i > in quem fi 

ducas hypotenufam , fit produ 61 :us i QjQ^ 
' y C “** I 8 » 9 N 5iCui fi detrahas 

aream i C ^ Q^-i- 1 1 N relinqui- 
tur I Q 6 C -+ I 2 Qj-+ 8 N — r, 
aequandus quadrato. Finge latus i Q_ 
3 N r, & fit valor — ~ 6 c numeri 
formantes — 5 &4« 

Pono igitur nunc , non temer^,fed certo 
pro numeris formantibus triangulum i N 
- 5 Sc 4 ( vt poft fubtraftioncm impera- 
tam , , numerus unitatum . fit quadratus. ) 

Latera 



Digitized by Google 




44 Tnmg. Keclang, 

Latera erunt i (^- lo N -+ 41. i 

— I o N -+ 9. 8 N -- 40. Dimidium tertij 
lateris eft 4 N -- 20 , quod fi tollas a fe- 
cundo, relinquitur 1 Qj- 14 N -4- ip.Hoc 
refiduum duc in hypotenufam 1 Q^-- 10 N 

41 , & fit produd:us i 24 C 

-4- 864 N -4- 1 1 8<>, unde fi tollas 

aream 4 C — 60 136 N -- 180, fit 

refiduum i Q.Q— iSC-*- 170 0^ 

— I loo N -I- 1 3 65, aequandum quadrato. 
Finge latus 37 — N -+ i (X> & fit va- . 

Jor Radicis Igitur numeri formantes 
triangulum erunt in integris & minimis, 
349 & 148. Hinc vero formatur triangu- 
lum , cujus fingula latera divifa per 48 24 j 
( eft intervallum quo fecundus numerus fu- 
perat dimidium tertij ) fit triangulum quas- ' 
fitum 

. Fingi poteft aliud latus quadrati numero 
fuperiori aequandi , ut expungantur tres il- 
lius particulae pofteriores,& invenientur nu- 
meri formantes 2203003 1 3 & 89944824, 
unde extabie triangulum fpecie 

56611299271288945. 40442 I 5654 j 506993 . 

39629745759859824. cujus fi fingula la- 
ter* dividantur per 2062728366357708 1, 

fiet 
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fiec aliud triangulum facisfaciens quacftio- 
ni , nempe 

^gg^I^9i)^72l8894; 4044 ^^^ 54 » So^9!l?-»gt974^7;}8Sy gl4- 

2 o«i 7 i|f j4]5770ki. 



PROBLEMA XXII. 

Inumire Triangulum KeElangulum , in 
quo area mulcata dimidio unitu lateris 
circa reBumy ^ auBa altero^ac fummd 
illor umefaciat quadratos, 

P Onantur numeri formantes triangulum 
I N -+ 1 & I. Latera erunt ‘ 0. 
M-4N-+ s. iQ^h- 4N-<-3 - zN-+ 4. 
Summa laterum circa redum eft 1 Qj-*- 6 N 
-4- 7, quae duda in i QjH* 3 N i ( nu- 
merus ifte eft intervallum , quo fecundum 
latus fuperac femiftem tertij ) facit produ- 
dum I ^ C -+ 2^ Qj-4- 27 N 

-i- 7 : huic adde aream i C-h 6 Q^-t- li N 
-4- 16 , ficque i 10 C "-4-32 

-+ 38 N -+ 1 3, aequandus quadrato. Finge 
latus I 5 N -f T » & fic valor — -7. 

Igitur I N - 4 * 2 & I , erunt m integris 7 6C 
4, ex quibus formabitur triangulum 65. 33. 

5 ^- 
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j 6 i quorum fi fingula latera dividantur 
per 5 , C Tcu per intervallum quo 3 3 fupe- 
rat remiflem tertij ) fit triangulum quasfi- 
tiim 

M/ur. Pone latera circa reftum 1 N & 

1 , ac dimidium prioris tollatur a pofteriore, 
nt refiduum fit i - i N,quod ducatur in il- - 
lorum fummam 1 -f 2 N , & producitur i 
H- 1 N — 2 Q^quandus quadrato , ficut 6 c 
I -h 4Q( fumma eft quadratorum ab illis 
ortorum. ) In hac duplicata acqualkate faci- 
le invenitur valor, & pervalorem fit idem 
triangulum quod fupra. 

APPENDIX, 

f 

Potuit Problema fic enuntiari : Invenire 
duos numeros, quorum quadrata factant quadra- 
tum > ^ quorum froduUm dtmidiw fetmjfe 
unius lateris circa rtdlum multatus , ^ altero 
anlius, m illorum aggregatofaciat quadratos. 



PRO 
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PROBLEMA XXIII. 

Inromre Triangulum reBangulumy in quo 
area multata dimidio unius lateris ^ 
circa reElum , ^ alteri addita , ac dif- 
ferentiA eofumdem detraBa , faciat 
quadratos. 

\ 

P Onantur numeri formantes triangu- 
lum I N — 3 & 4- Latera funt i (3 
6 N ^ -i- 15. 1 Q^- N — 7. 8 N — 24. 
Dimidium terti j lateris 4 N — 12 fubtra- 
£tum a fecundo i Qj- ^ N — 7 , relin- 
quit I Q^- lo N -J: 5 , quod Ii ducas 
in differentiam duorum laterum circa rc- 
dum, I Q^— 14 N 17, fit frodu- . 
dus I Q.CL- 24 C -+ i6i Q- ^ 240 N 
-+ 85, Linde fi tollas aream 4 C -- 36 Q 
44 N -+ 84, refiduum i C 

,5,8 CL- 284 N -+• I erit aequandum 
quadrato, tinge latus i — 142 N -+ i 
& habebis 78 pro valorc Radicis. Ergo i N 
— 3 & 4, fune 75 & 4. Hinc formabis 
triangulum 5641. 5605. 600. cujus fi fin- 

gula 
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gula latera dividantur per 5 3 op. ( fen per 
id quo fecundum latus fuperat dimidium 
tcrcij ) fiet triangulum poftulatum 

5(41. ;$o9. (foo 

JjoT" • 

Mtter. Ponantur latera circa rcdum 8 N 
& 1 - 4 * I N , Area erit 4 N' -+ 4 Q^, &: 
intervallum quo fecundum latus fuperat di- 
midium tertij I -- 3 N, quod du^um in 
differentiam laterum 1—7 N facit i — 10 N 
-4*2 1 Qj hinc tolle aream mox inventam» 
fitque I — 1 4 N 1 7 Q^sequandus qua- 

drato , ficuti etiam fumma quadratorum ab 
illis ortorum i -+ 2 N -+ ^5 Q atque 
ex hac duplicata aequalitate fit valor 
Igitur triangulum qusefitum efti4. 7. 2^. 
( cujus fingula latera dividi debent per ~ 5 .) 
At nos nolumus fid:os numeros, igitur con* 
vertendo in fignum pluris , fiet triangu- 
lum *4 7. 25. ( fuppofito denominatote 
communi -+ 5 ) in quo fecundum latus de- 
iradum ab arca & dimidium primi addi- 
tum arex , & differentia laterum circa rc- 
<flum aujffa & multata area faciunt quadra- 
dratos. Erit igitur triangulum quxfitum 

ili** 

s • 

jppen 
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Caput primum, 

appendix. ^ 

Potuic Cic enuntiari Problema : Invemre 
duos numeros, quorum quadratu faciant quadra- 
tum , ^ quorum dimidius produaiu dimidio 
unius multatus , additm alteri , detra^ 
etus differentia eorumdemfaciat quadratos. ' 



PROBLEMA XXI V: 



Invenire Tru^guiurh PeEieitiguluTn ^ in 
qko area addita uni lateri circa re~ 
Sum j ^ multata dimidio alterius ^ ac 
/Mata ab iUorumfumma , faciat 
dratos. 



• • / . 

P Onantnr numeri formantes' triatirrn- 
lum I N -i- 2 & I. Latera funt i^O 
-^- 4N -+ I N “+ 5‘ 4 N -f 4. 

Dimidium tertij lateris i N 2 fabla- 
tum a fecundo, relinquit 1 Q^-f 3 N -i* i, 
quem E ducas in fummam laterum circa 

« N 7, fit produ- 
-'ftus 1 CLCL-+ S>C~t- 16 Q.-f. 17 N 

D -+y, 
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-4- 7, unde arca iC-^^Q-+iiN 
6 detra£ta , relinquitur i 8 C 

“+ 20 N aequandus quadra- 

to. Finge laois i h- 8 N — Q» & fiet 
valor Teh Igitur numeri formantes trian- 
gulum erunt in integris 442 , 6c 161 , & 
triangulum fpecie 211285. 169443.142324. 
cujus fi fingula latera dividantur per 98 2 8 1 
( feu intervallum quo fecundum latus fu- 
perae femiflem tertij ) habebitur triangulum 
quiefitum 

APPENDIX^ 

Poteft ita ennneiari Problema : Invenire 
dttot numeros , equorum quadrata faciant qua^ 
dratum y dr quorum dimidius' produUus multa^ 
tus femijfe vnius lateris drea reBum , (jr auBus 
altero y atque eorum fumma detraBus , factat 
quadratos. . 



; j i ' • • • ■ ■ 
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PROBLEMA XXV. 

Invenire Triangulum reBangulum, in quo 
area addita hypote^tufd, , ^ mulcata 
uno latere circa rtBum , ^ adjeBa 
dimidio tertij lateris ^faciat quadratos, 

M iro modo procedam in enodatione 
iftius problematis : Ponanfur enim 
nnmeri formantes triangulum 1 i — i N. 
Latera erunt 5— ‘iN‘^iQ;3 -^-iN 
— 1 0:^4 4 N- Dimidium tertij lateris x 

— 2 N tollatur A fecundo , refiduum efl: t 
-h 4 N ^ I quod fi ducas in li ypo^ 
tenufam 5 — 1 N •+ i Q, produdus 
"erit y 1 8 N — 11 6 ^ i QQi 

Hunc tolle ex area 6—1 N-: 6 
H- 1 C , & refiduum 1 — 10 N -<■ 6 Q 
*- 4 C I debet aequari qua- 

drato. Finge latus hujus quadrati i 
— 10 N 47 Q,& fit provalorc, 

■^rgo numeri formantes triangulum 1 & i 
— 1 N erunt in. integris & minimis ijS 
157 : unde formabis more (blito iSan- 

D • a gulum 
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gukim 1 149S5. 37375- 108744. QLioniam 
autem dimidium tertij lateris majus eft fe- 
cundo latere integro , fi illud ab illo fub- 
trahatur, fit numerus fidus — 17005 pro 
denominatore communi. Igitur tollendo fi- 
gnum defediis , ponendo pro denomi- 
natore communi -h 17005 , folvctur Pro- 
blema, & triangulum quxfitum erit 

n ns- «e»!744. 

17005. 

APPENDIX. 

Fingendo latus i — 10 N -+ i Qj in- 
vcnifFes valorem 6 : igitur numeri forman- 
tes fuiflenc 2 & — 5 , ac proinde fi fuman- 
tur numeri formantes 2 & i N — 5 , erunt 
latera 15) — 10 N i Q; — 2 1 -t- lo N 
— I 0 :.-“ jo -4- 4 N.>. Dimidium tertij la- 
teris tollatur ex fecundo -, & rcfiduum — i r 
-1-8 N — I Qducatur in hypotenufara, fit 
produdiis — 3151 -f- 341 N — 120 Q 
-4-18 C — I Q_Q^c]ui fublatus ex area 
110--142N -4- 30 Q^“ 1 C , dat refi- 
duiim 525) — 484 N -4- 150 Q^— 20 C 
' I QCJjequandum quadrato. Finge la-^ 
tns« C^— IO N -4- 2 3. Fit valor 6. Et nu- 
meri formantes 2 & i. & triangulum 5 . 3. 
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4 . in quo contraria praecedenti contingunt , 
nam fi area multetur hypotenusa , fit qua- 
dratus I. Si fecundum latus addatur arex, fit 
quadratus <?.Si dimidium tertij lateris detra- 
hatur arcx , fit quadratus 4: Et hxc quidem 
ita fiunt , quia dimidium tertij lateris minus 
efi: fecundo latere , contra quam accidit in 
fiiperiore. . ; . >• 



. PROBLEMA XXVI. 

In-venire Triangulum reUangulum , dia^er- 
fd Jpeciet 5. 3. 4. in (juo area addita 
um lateri cirqa reBum , ^_duplo hypo- 
tenufd 3 ^ multata dimidio tertij 3 fa- 
ciat quadratos. 

F Ormetur triangulum ab i N -t- 3 & 2,. 

Latera erunt i Qj~^ ^ N -i- n • 1 Q 
H-^N-4*5.4N-t- !»• Tertij lateris di- 
imdium cft 2 N -+ <> , quod fubtradiunf a 
fecundo , facit i 0 ^- 4 - 4 N — I. Per hoc 
refidunm fi multiplices liypotenafam du- 
plam 1 Q^-J- 1 1 N “t* 26 , fiet produdus 
20 C -+72 Q,-»- 5>2 N — ifijqm' 
D 3 addi 
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addkus arcae i C -+ 1 8 Q^-+ 4^ N 31^, 
facit 1 QX^j+ 2 2 C -4-90 CLt*" * 3^ N 
-4- 4, aequandum quadrato. Finge lauis 1 
-4- ? N — ^s~ Qj & fit pro valore, fractio 
Igitur numeri formantes triangu- 
lum I N -+ 3 & 1 » erunt 62^6^203 
■&' 3873(^578 , & triangulum fpecie 
•546^643001 ^052«) 3. 2464)5?8 c 5 1 305125. 

487841188:114668. cujus fi fingula late- 
ra dividantur per 25 38660765)775?! (in- 
tervallum eft quo fecundum latus fujperat 
femiflem tertij ) fiet triangulum poftula- 
tum. 

it4<rt<r4;o«itfa<lyt.i4J4;9go^ne^m. 4tT»4'y 8t7XI4<tf»- 
‘ ' if}titoySf77-)Y ■' • 



PROBLEMA XXVII. 

Jn^venire TnmguUm reBangulttm , in 
quo area addita lypotenujd , ^ mul- 
tata mo latere circa reBum ^ ^ addi- 
♦ ta dimidio alterim^ faciat quadratos. 

A Ccipio triangulum 5. 3. 4- in quo om- 
nia poftulata fcciis complicata quadra- 
tos 
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tos faciunt ( nam area mulcata hk maximo 
latere , & aud:a minimo , & mulcata dimi- 
dio reliqui , efficit quadratos. ) Hujus fin- 
gula latera duco in i N — i > fiuntque 
' 5 N — V 3 N — 3. 4 N — 4. Produdbus pri- 
mus additus cum 6 ( area efl: trianguli acce- 
pti , ) facit 5 N -4- I. Secundus ex 6 fubla- 
tus , 9 — 3 N. Dimidium tertij additum 6 
facit 1 N -t- 4. Hos tres multiplica inter fe 
folide,& produftuth 36 - 4 - i S6'N -+■ hQ^ 
— 30 C aequa quadrato , fingendo latus 6 
“ 4 * r N Q , fietque pro valore Ra- 
dicis, rS- Ex ifta fradione tolle unitatem, 
ob I N — I , ac per reliduum divide figil- 
latim 5. 3. 4. fietqutf triangulum poftula- 
tum,feu triangulum fpecie 149645. 89787. 
119716, cujus fingula latera dividi debent 
per 18791. Et fic habebitur triangulum 
quxfituni 



D 4 PRO . 
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PROBLEMA XXVIII. 



Invenire Triangulum reSlangulum , 

(juo fi area addatur utrilihet lateri circa 
reBum , ^ multetur hy po tenus d, fiant 
quadrati. 



A Ccipio triangulum ii. iC. lo. Hujus 
lingula latera duco in i N — 5 , fiiint- 
quc produdli 1 1 N -- ^o. 1 6 N - 80. 10 N 
loo. Aream ^6 adde figillatim duobus 
prioribus lateribus ,• & habebis 1 1 N 
"+36. \6 N->- i^,&ab eadem are^ tol- 
le tertium latus , refiduum erit 1 96 — 20 N. 
Hos tres numeros multiplica folide, produ- 
ctius ^ric 1 12896-+ ij^oo8N-+ 11272 
3840 C , lequandns quadrato. Finge la- 
tus 336 N — Q, & fiet pro va- 

lorc Radicis Ex hac fradione tolle 

5, ob I N — 5, ac per refiduum divide ligil- 
Litim r I. 16. 20. habcbifqne triangulum po- 
fllllacum <■»><' 4S)ii:4<:gi9 

iojrJ404>}^ 



PRO 
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* ' 

PROBLEMA • XXIX. 

In'venire Triangulum reUangulum , in quo 
fi area fimplex multetur uno latere^ 
area dupla alio , ac tripla reliquo , re- 
fient quadrati. 

C Ertum eft triangulum 5. 4. 3. tale efle, 
ut (i dividantur fingula ejus latera per 
- ipfius arcam 6, ac quotienti primo addatur 
arca femel , fecundo bis , tertio ter, fiat qua- 
dratum. Propter hoc, utor ifto triangulo in 
rem non:ram,& 5,4,3, figillatim duco in i N 
— ^,ut fiant 5 N — 30. 4 N — 14.3 N — i 
Primum horum produdorum tollo de are^ 
6,6c fit 3^ — 5 N. Secundum de dupla area 
1 2 , & fit 3^ — 4 N. Tertium de tripla are^ 
1 8, & fit 3 (j — 3 N. Haec tria refidua duco in 
fe folide , ac prodndum 466^6-- 15552 N 
H- 1692 Qj-- 60 G aequo quadrato, fingen* 
do latus 2 1 6 - 3 6 N -+• Ir Q,fitque pro va- 
lorc Radicis, Ex ifta fra< 5 Hone tqUatur 6t 
ob I N — 6, ac per refiduura dividantur fin- 
gula latera trianguli propofiti j.4;3.6c habe- 
bitur triangulum qnxfitum^^^^i:^*. 
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PROBLEMA XXX. 

In^uentre Triangulum reBdngulum, cuju 4 
area fi multetur hypotemsa , ^ a,lte^ 
ro latere circa reUum , relinquantur 

H J^.c eft quzeftio 15. libri 6 . Dio- 
phanti , quae jam foluta cft in Pro- 
blemate id.&quam iterum facillime folvc- 
miis ex 1 9. hujus. 

Capiatur enim trianE^ulnin fpecie illic 
Eventum 19. 21. 2 0- & du0 priora latera 
ducantur hgiilatim in i N — 1 1 : produfti 
ruiit 39 N — 319 & *u N — 231. qui 
tollamur cx 210 (area eft capti trianguli^ 
& fiunt duo refidua 519 -- 29 N. &441 
-- 2 1 N , in quibus numeri unitatum funt 
quadrati. Igitur per duplicatam sequalita^ 
tem vulgarem , invenitur pro valorc 
Hinc toJle ii, ob i N — 1 1 , ac per re- 
fiduum divide 29. 2 1. 10. fietque triangu- 
luiii qii^fitum 

JPPBN 
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APPENDIX. 

V 

Imo folvi poteft 10. hujus alia ratione, 
nam duobus rcfiduis fopra inventis 5x9 
— 19 N6t 441 ^ 1 1 N, adjungi poteft 10 N 
M* 1 00 ( fuitima cft ex arca 1 1 o , 8c pro- 
dufto ex I N J 1 dimidium tertij 
lateris, ).iindc non difficile reperictur va- 
lor I N- 



PROBLEMA XXXI. 

Invenire Triangulum reBangulum^ in quo 
' • ft area quadrupla tollatur ex duplo mi- 
noris lateris i ^ ex quadruplo medij, 
atque etiam ex oBuplo hypotenuf a y re- 
linquantur quadrati. 

F Ormetur triangulum ab i N -+ 2 & i . 

Latera funt 1 Q^-+ 4 N “+ 5 * ^ # 

-+4N-»*3. 2N-+4. Tum fumma ex 
1 tertio latere & dimidio fecundi ducatur in 
0(ftuplum hypotenufe , atque ex produ- 
co 4 48 C 3 

H- 220 



Di-.;:;: 



^ uy 



CjOljgIe 




r 
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' 1 lo tollatur quadrupla arca 4 C 1 4 Q. 

I 44 N I4,rcfiduiimqu64 44 C 

-4- 168 191 N - 4 - 196 aequetur qua- 

drato , fingendo, latus 1 4 -+ !t N 4 ®rfQ>_ 
&: fiet pro‘ valorc ~ numeri for- 

mantes triangulum 1 N -+ 1 & i erunt in 
i’ integris 1548394* 89787 3> Sc triangulum 
5 fpccic ^4073998 o^730.3i82<?9^uo2I4. 

! 5 56104466 3 8 48. cujus fi firigula latera 

dividantur per 71 5 239171 895 5 (fumma 
eft ex tertio latere & dimidio fecundi ) 
extahit triangulum quaefitum 

'' 6^oyl99»oiTlo. Htttfytf tieii». 

'7l5»m7«*S$5 ' 

APPENDIX. 

, y 

♦ 

Adverte idem hic peti , ac in 17. hujus, 
etenim ex eo quod unum latus circa re- 
ftum , ^ femiffis alterius, ac dupla hypo- 
1: tenufa multetur area , relinquat quadratos, 

; fcquitur quadruplam arcam fublatam a du- 

plo unius lateris , & a quadruplo alterius, 

•1: & ab oduplo hypotonufx , quadratos re- 

• linquere. 
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problema XXXII. 

Invenire (juatuor Triangula reBangula 
di^erfi jpeciei » in (juorum quolthet , Ji 
d minori latere tollatur area Jimplex^a 
duplo medij lateris area quadrupla , ^ 
d quadruplo hypotenufa area fede culpa, 
relinquantur quadrati. 

F Ormetur hoc triangulum vt in praece- 
denti ab N I -H- 1 I . Latera erunc 
vt fupra , & fnmma ex medio latere & fe- 
mifle tertij r Qjh- 5 N -+ 5 ducatur in 
quadruplum hypotenufx 4 i<? N 

-+ 10 > produdus cft 4 3^ C 

-+ 1 10 180 N -i* 100, unde Ii 

tollas arcam fcdecuplam 16 C 5)^ 

176 N -i- rcftant 4Qiij+ 20 C 
24 Q^-<- 4 N H- 4 aequanda quadrato. 
Finge prim6 latus 2 1 N “+ ,2 Q^8c 

fit valor jf, & numeri formantes 17 6c i6, 
unde triangulum fpccie 545. 33. 544. cu- 
jus fi fingula latera dividantur per 305, 
habebitur triangulum qujefitum 

Finge 
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Finge fecundo latus -*• 5 N — v>& fit 
triangulum fpecie 31841. 10209. 30160. 
cujus latera fi dividantur per 'i 5 2 89 ( fum- 
ma eft cx fecundo & dimidio tertij ) fic 
rursus aliud triangulum 

Finge tertio 2 h- i N -4-% & pro va- 
lore, fiet fra^lio, & inde numeri forman- 
tes 1066 6C465. Hinc formatur triangu- 
lum fpecie 1352581. 9201 31. 991380. 
cujus latera fingula fi dividantur per 
1415811. ( fumma cft fecundi plus di- 
midio tertij ) fic tertium triangulum 

1 gxei ; I. 991} 8o 



Denique ponantur latera trianguli qux- 
fiti 2 N. I — I N. I. fic enim fatis- 
fict tribus poftulatis nam area 1 N 
— I detrada medio , dat quadra- 
tum I — 2 N -+ 1 Qj^Deinde quadrupla 
area 4 N — 4 Qj[ubtrada ex primi late- 
ris duplo 4 N dat quadratum 4 Q^Tcrtio 
area fcdecupla 16 N — r6 Q^fubtrada a 
quadruplo hypotenufe 4, dat quadratum 4 
— 16 N -i- 1 6 QJleflat igitur vt fumma qua- 
dratorum a lateribus circa rednm i — 2 N 
“+ 5 Q^sequetur quadrato hypotenufac i , & 
fit I N aequalis -p, triangulum 
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PROBLEMA XXXIII. 

In*venire Triangulum reBangulum , in quo 
fi triplum areA tollatur ah hypotenusa, 
duplum autem tum d medio tum d 
quadruplo rninoru , relinquantur qua^ 
drati, 

P Onantur numeri formantes triangu- 
lum I N ^ I- Latera funt i Q 

^ j . I 0^“^ 4 ^ 3* ^ ^ 4 .. 

Quadrans hujus pgftcrioris jupgatur me- 
dio, & fjt fumma, quamh duca^ in hypo- 
tenufam , prodivTcns erit i QLQ_ 'r C 
-+ 17 CL-rv r N io. Hinc tolle tri- 
plum areae , refiduum eft i t- C 

-^^05 N-^ 1, xquandum quadrato.. 
Finge latus i Q^-+ N -i* 5 c pro va- 
valorc Radicis , fit Ergo 1 N -+ i 
^ 1, in integris erunt i<?49, & 1584. * 

' Hinc formatur triangulum fpecie 5118157. 
a 10145. 5124051. cujus fi fingula latera 
dividantur per 151^153, ( fumma eft ex 
medio & quadrante tcrtij ) fit triangulum 
poftulatum 

APPEN 
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cJ P P E N D I X. 

Si duorttm quorumcttmque numerorum primus 
njfumat quudrnntem fecundi , ac per ijiam fum^ 
mam duo illi dividantur ftgtllatim , primus 
multatus quadrante produSH illorum , fecundus 
autem multatus poduPio^ exhibebunt quadratos : 
vel quadruplum pimi multatum produBo illo- 
rum , faciet quadratum. In lioc fundatur de- 
monfiratio praxeos. ' 

Hinc fi afiumas triangulum 1 6 . 1 2. io.& 
primo lateri addas quadrantem fecundi , uc 
fiat 1 9 , ac per hanc fummam dividas fin- 
gula latera^ fient 4 complicationes areas cum 
lateribus , primum enim latus afiumens 
aream & relinquens dimidium afex , facit 
quadratos. Secundum autem latus afiiimcns 
aream , & relinquens duplum areae » rursus 
quadratos efficit. Hoc fcquitur partim ex 
Theoremate praedido , partim ex Dio- 
phanto h. 6 . 
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# 

• 

PROBLEMA XXXIV. 

Invenire Triangtilum reBangulum ^ in cjuo 
fi quadrupla area tollatur ex duplo 
unm lateris circa reBum, ^ quadrans 
arex ex reliquU 4 aterihus , fiam [qua- 
drati. 

P Onantur numeri formantes triangulum 
pro libito & temere i & i. La_ 

tera funt i Ct-+ 8 N 17. i 8 N 
15* 2 N H- 8. O^lans tertij lateris addi- 
tus fecundo , facit i Q^-4. t N 16 , qui 
duftus in hypotenufam ,- dat produdum 
I i C Qj^ N’-}. 171, 

unde fi tollatur quadrans areae, refiduum 

t Q^Q^-+ 16 C —4* ^6 — }- 2^7 

erit aquandum quadrato. Finge latus i 
- 4 - 8 N -+ 1 6 , & fit valor 1. Igitur 2 Sc 
I , erunt numeri formantes triangulum j. 5. 
4. cujus fi fingula latera dividantur per fc- 
latus plus o£bhtetertij, habebis 
~ pro triangulo quasfito. 

E 
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AP P EN d9x. 

Demondrado praxeos fundatur in Thco 
remace fequend : Si duortm quorumcmnqiie 
numerorum unus ajfumat oBantem sUterius , ac 
fer illam fummam dividamur duo illi numeri Jt- 
giUatim , ajfumens multatus orante froduSH , 
duplum autem alterius multatum duplo produiH, 
exhibebunt quadratos. 



PROBLEMA XXXV. 

Inruenire Triangulum reBangulum , in quo 
quadrans area fuhlatus de uno Utere 
circa reBum , quadrupla area detra- 
Ba duplo alterius , eadem autem qua- 
drupla area adjeBa duplo hypotenufa, 
faciat quadratos. 

P Onantur ut fupra numeri formantes 
triangulum i N 4 x. JLacera funt 
I -4. 8v N M- 17. 1 0^-4- 8 N -+ 15. 
2 N 8. Deinde odans fecundi laceris 

jungatur 
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jungatur lateri tertio , fumma fa£ba du^ 
cacur in duplum hypotenufo: , uc fiat 
produ6^us T Q 0 «^+ 8 C -+• 7 1 
M- 1^0 N huic fi addas quadruplam 

arcam 4 C -*• 48 Q^-i- 1 88 N -<• 140 , 6c 
fummam ducas in 44iabebis i 48 C 

^ 480 Q^-+ 17^1 N -+ 130 3, aequandum 
quadrato. Finge latus i Q -+ 14 N — 48, 
& fit valor;^. Igitur numeri formantes 
triangulum i N -+ 4 , & i , erunt in inte- 
gris 16385 & 405)6. Hinc vero formatur 
triangulum fpecic 185 145441. 251691005). 
I 34115910. cujus fi fingula latera dividan- 
tur per ( fumma eft ex latere tenio, 

oiflante fecundi lateris ) extabic trian- 
gulum qiigfitum , I^c- 

monflracio praxcQs cfi eadem qua; in prae- 
cedenti. 
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^ PROBLEMA XXXVI. 

In^snire Triangulum reBangulurn, in quo 
area multata dimidio unius lateris circa 
reSlum , addita autem quadruplo 
utriuflihet ex^reliquis lateribus , faciat 
quadratos. 

j 

. V 

P onantur temere numeri "formantes 
triangulum i N -+4& i. Latera erunt 
.1 Q -f- S N ^ 17.1 CL-+ 8N -f I5 .zN 
8. Deinde odans tertij lateris tollatur 
ex fecundo , ac per rellduum multiplicetur 
quadruplum liypotenufe , fietque produ- 
<^Ius4QQ-+ 6 i C “+-371Q-+ ^75 N 
-f 5^5 2 , cui fi addas aream 1 C -+ 1 2 Q 
-+ 47 N -I- 6o,rumma.erit 4 QQ -4- 64C 
“t* 384 Q-4- 1012 N-+ 1012 sequanda 
quadrato. Finge latus 2Q-hi6N-»-32, 
& fit valor Radicis — , ac numeri for- 

mantes triangulum i-N -*• 46C i , erunt 

~ 2 & I. 

O Qijare non jam temer^ , fcd tuto pro 
numeris formantibus triangulum quaefitum 

pones 
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pones I N — 1 & I . Latera erunt i Q, 
— ■ N ^ 5 . I QJ—"" 4 N -t- 3^*2 N — 4- ‘ 

Tolle o(5tantem terti j lateris de fecundo, ac 
refiduum duc in quadruplum liypoteniifa^ , 
produdus erit 4QQ.— 33C ^ 10 iQ 
141 N H- 70. Huic produdo adde aream 
I C -- 6 Q -+ 1 1 N — . 6 , fitque fumma 
4 3 2 C -+ ^6 Q — 1 30 N “i- 64, 

aequanda. quadrato. Finge latus 8 — N 
& pro valore Radicis, invenies 
Hinc tolle 1 ( ob i N — 1 ) & fient nu- 
meri formantes triangulum in integris , 6 5 
&"3i. - Hinc formatur triangulum fpecie 
5149. 3101. 41 cujus fi fingula latera 
dividantur per 168 1 ( feu per fecundum la- 
tus multatum odante terti j ) extabit trian- 
gulum qu^efitum — . 

A P, PE N DI X. 

♦ * 

Si fint duo quicumque numeri , ^ frimw il- 
lorum multetur oBunte fecundi , ac per rejtduum 
'fuBum dividantur figillatim duo numeri pradi^ 
Bi : dimidium produBi illorum multatum femif 
fe primi , ac duplum produBi ejufdem additu^ 
fecundo ^ 'exhibebit quadratos. In hoc fundatur 
. praxis brxcedens. ' * •' - ' 

E 3 PRO 
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PROBLEMA XXXVII. 



Jnrvenirc Triangulum reBangulum , in quo 
fi area dupU addatur minus latus cir- 
ca reBum , fg) fuhtrahatur majus , ^ 
fotenufie autem adjiciatur fimpUx area» 
efiiciamur quadrati. 



P Onatur triangulum 4. 3. 5.inquocoD< 
tingunt contraria : nam fi minus latus 
tollatur a dupl^ arci, & majus latus circa rc- 
dum addatur duplici areae , & ipfa arca mul^ 
tetur hypotenusidiant quadrati. Ergo 4.3.3. 
duci debent figillatim in 1 N produ^ 
funt4N - 4. 3 N -- 3. 5 N — 5. Minus Ia* 
tus addo duplici arcae 12 , 5c fit 3 
Deinde 4 N ^ 4 fubtraho a duplici arei , 
& fit 1 ^ 4 N. Denique hypotenufam 

5 N ~ 5 adjicio areae fimplici 6 , & fit 5 N 
-f I. Tres illos numeros recens natos 3 N 
-4. <). 1 6 — 4N. 5 N -f- J duco in fc folide, 
produ^liis eft 144 ^ 73 1 N 84 60 C 

aequandus quadrata Finge latus 1 a -+ ^ N 
-- -Vr Q > ^ fit pro valdre , Hinc tol- 

le 
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Ic unitatem , ac per refiduura divide figil- 
latim 4. 5. & cxcabit triangulum quacfi- 

tam — 7 ffjS 0 Xj • 



PROBLEMA XXX VIII. 

Irt*zfemre Triangulum re^angulum , in (fuo 
itrea addita majori lateri circa rcElum» 
^ multata dimidio alterius , ac diffe^ 
r entia illorum , faciat quadratos. 

A Dvene fuperius a nobis inventum 
elTc triangulum 14.7* 

gula latera dividantur per 5, contingunt 
contraria , iis quae in noftra quaeftione po- 
ftulantur. Quare vtor illo triangulo ,& fio- 
gula latera illius duco in 1 N — 

Z4 N — Ito. 7 N — 35. 15 N 
Primi produci;! dimidium 11 N — |ol~ 
Ic ex arca 84» fiefit 144 N^Secun^ 
dxim produftum 7 N — 35 addo arcae 8^ 
Sc fit 7 N -i-,49. Ac tandem arca 84 mul- 
tata difFcrentia duorum minorum produ- 
diorum 17 N — 85 , ^acit 169 17 N. 

Tres itaque numeros ex his operationibus 

E 4 natos 
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natos 144— 1 2 N. 7 N 49.169 17 

duco in fe (olide, & fit produ^bus i 1 9 1464 
— 48^72 N — 21 336 (^-j- 1418 Cscquan- 

latus .091 - N 
-- T,;r>r Q> & fit pro valorc 



»1794^907150519 



Ergo, . N _ 5 erit Per hanc 

pofrremam fractionem fi dividas 24, 7, ij, 
figillatim , fiet triangulum ouacfitum 

525071577, 5,5000. 544«#7»tf7*75,5ie 

»0454x89i^79i4^T , 



PROBLEMA XXXIX. 

inrvmtre Triangulum reBangulum , cujus 
area fuhlata ah uno ejus latere circa 
reBum relintuuat numerum datum, De^ 
tur numerus t. 



I Nqniratur primo triangulum rcCtangu- 
Ium , in quo area duCta in numerum da- 
tum 2,'& produCto fublato ex quadrato 
emiflis unius lateris , relinquatur quadra- 
turii. Formetur illud triangulum temere 
ab I N — f &4- Latera funt i Q-- 2 N 
17. I Q. - 2 N - 15. 8 N -- 8 . Ejus 
srea 4 C 12 — 5 ^ N -»• 60 du- 

catur 
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catur in 1, & pro<du«^ius 8 C — 24* 

— ■ 104 N -+'120, tollatur ex quadrato 
femiflis fecundi lateris, relinquitur quadrans 
1 3 ^ C' -+ 70 476 N 

— 155 xquandus quadrato : & omnibus 

duiSkis in 4, ( vt, tollantur fra<^l:iones , ) fit 
iQJ^~) 6 C -+ 70 476 N — 1 ^ ^ 

quadrat o acquandus. Finge latus i Qj— 18 N 

— 127, &c fit pro valore Radicis, — 4. 
Quare -ponatur 'pro nova Radice 1 N 

— 4, juxta illam refolvantur finguix 
particulae 'juimeri \ mox quadrato xquati, 
procreaturque novus terminus i Qj- 5 2 C 

598 id68 N* "+ 1521 , quadra- 
to aequandus.’ Finge latus 39 — , N 

-+ I fit pro valore, Etgo i N 

— 4erit^s7> proindeque numeri forman- 

tes triangulum i N — i & 4 , erunt in 
integris 67^09. & 1560. Quare triangulum 
pofterius quod inquiritur, erit 457341048 r. 
45 <j8543i8i. a i 0940080. ' Si enim- il- 
lius. arca ducatur - in' 2 ,' 'SC' produdus 
,96 3^688885 177^02480 tollatur a quadra- 
to femiflis fecundi lateris, rcftabit quadra- 
tum,* cujus latus :ctb T^rrr* - 

lam igitur ad rem noftrani pono trian- 
’ gulum ' quod primario poftuiatur , efle 

E 5 '4575 
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45734 >o 4 ^> N. 4568543x81 R 
210740080 N. Hujus trianguli area 
481844441588801 140 QJublata a late* 
re fecundo circa r^um , relinquit 
4568543x81 N 

•^481844441588801 X40 squalem 2, 
& fit provalorc Radicis Ergo 

(i hic numerus ducatur in tres pofitiones fu* 
periores , extabit triangulum qushtum 

’ ■ ■ i*o4#niM47»Mii • 

APPENDIX- 

Dum numerus relinquendus minor cfl 
vnitate , nihil facilius e(l»nam Armatum 
triangulum cx duobus numeris componen- 
tibus fradionem , erit triangulum fpecie, 
quo utendum cfl in enodatione iftiufmodi 
Problematis : vt fi doitur ~ pro numero 
relinquendo : ex 7 £c 4 formabis triangu- 
lum fpecie 65.53.56. tura pones triangulum 
qu£ficum65 N.33 N. 56 N.&arca^i4 
tollatur de 56 N, quod cft tertium latus, 
refiduumque 56 N — 914 Q^squetur^, 
hetque valor & triangulum qusfitum 

QuatlHunaila. Invenire duo Uangtdn re- 

ctanguU 



Digilized by Googie 




Captat pnmim, 

{tsngula in quorum utroque fi toUatur ureu de 
majore latere cma reilum , relinquatur idem 
numerue. Latera vnius trianguli 
Latera alterius trianguli {unt ** ' 7 *A "^* ; ubi- 
que enim relinquuntur 



PROBLEMA XL 

Invenire Triangulum reBangulum yin qao 
area fuhlata ex fumma laterum circa 
^ reSlum , relinquatur numerus dam 
Detur numerus 



Q Vacratur prim6 triangulum , in quo 
^rea diK^ba in numerum datum , ac 
produ£^o fublato ex quadraro dimidia; funv 
tnx laterum circa reaum » relinquatur qua-^ 
dratus. Sint latera circa rc^um trianguli 
iftiiis I N 8c I . Ergo i i sequatur 

quadrato ( fiquidem quadraturo hypotenu- 
fx aequatur quadratis aliorum laterum.) 
Deind^ arca cll N> quam fi ducas in 
numerum datum 4 , fit 2 N > quibus fiab»- 
ducHs de quadrato iemidis fummae Jacerumj 
relinquitur quadrans numeri fcqtlcncis i 



Digilized by Googie 



7 ^ ' Triang. KeElang, 

— ^ N -+ I Q^acquandus quadrato. Ex 

hac duplicata aequalitate oritur valor — 
Ponatur ergo Radix nova i N — & jux- 

ta eam rclolvantiir i Q_-+ i & i — 6 N 

i Q, fientque duo termini novi qua- 
drato aequandi , nempe i Q_— N 
1 ^,obi valor cft 

» N — “T*, icu. nova Radix 
erit ideoque pofterius triangulum 

qusefitum erit 

Quapropter ad rem noftram ponatur 
triangulum qu^fitum fjo^37iN.ioo55 5 N. 
^1465 3 N. *hujus“chim trianguli area * 
504868(^8230 Q fuWata ex funima "late- 
rum circa redum relinquit 706927 N 

— 3048686 ^ 23 b (^a:qnaiem 4, St fit pVo 
Calore , ac juxta politiones triangu'- 
Jum quxficum ~4lii5»,r. 



jojtgg 



Jo 48 g{tf!tl]o 



Si detur numerns relinquendus 2 , facile 
res fiet; nam omne- triangulum redangu- 
liim habdnS^2, pro uno* latere circa fcdum, 
folvet quaeftionem. ' •' 



ti . “i S : ' V , ; “r 

W ^ I • \ 

:<s * 



I , 



* ** f • 
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. . PROBLEMA XLL 

4 * 

Invenire Triangulum reBangulum, in quo 
fumma hjpotenufe unius laceris cir- 
ca reBum relinquens aream , faciat nu- 
merum datum. Detur numerm 4. 



Q Vacrendum eft in primis triangulum 
fcdangulum in quo quadratus dimi-, 
disc fummae ex hypotehusa & uno latere 
multatus producto ex arca in numerum 



datum , relinquat quadratum. Formetur 
iftud ab I ‘N -4- i 6c i N. Latera erunt 



• 2 0^-4- 2 N I. '1 N -4- I- 2 1 N. 

Summa hypotcnufsE & lateris fequcntis 
eft 2 0^-4- 4 N -4- 2. Hujus femiflis efl: 
X 0^74. 2 N -4- I , cujus quadratum i 
— h 4 C -h 6 4 N -+ i relinquens 

'8 C -4- i2 4 N '( productus eft ex 
'area in numerum datum )' i&cit i 
-- 4C — 6 1 sequandum quadra- 

. tb. Finge latus i Q — 2 N “- 4 * i , & fit 
-pro valore 7. Ergo juxta pofitiones, 4 
■'& I erunt numeri' formantes, ac triangulum 



Ipecic 
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fpeclc 1 7. 8. 1 5. Pofito ergo triangulo qnst- 
fito i7 N. 8 N. 15 N, (i arca 60 Q^tol- 
latur i 32 N relinquetur 31, N CL 
xqualis 4 : & fit 7 pro valorc > ac proin- 
de latera trianguli qusfiti erunt 



PROBLEMA XLIL 

Ifirvenire Triangulum reBangulum, in quo 
quadratum lyfotenuft additum dato 
multiplici area , faciat quadratum. 
Detur duplum area, 

V Nicus videtur hic cafu$ excipiendus, 
n nimirum daretur oduplum arear, 
cujus quidem rei non eil adme^um ardua 
demondratio. Formetur ergo triangulum 
ab I N & 1. Igitur latera erunt i i. 
1 Qj— ***^ N. Qi^ratum hy^tcnu& 
cft 1 -+ 2 Qj-+ I ; duplum autem 

arcas cft 2 C — a N. His duobus additis» 
fk fumma 1 a C h- 2 a N 

-f I jcquanda quadrato. Finge latus i 
I N *+ T* Quare pones pro nov^ Ra- 
dice I N -*• -j-j juxta quam ft refolvantur 

lingulas 
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fiDguIac particulae termini mox squati qua- 
drato, 1 QJ 3 jr** e 1 X N "+ I, 
fit DOVU5 numerus i QSX-^iC 
-+ -f* N “+ :;r quadrato squandus. Finge 
latus ex 7-5T N -i* provalo-. 

re Radicis , fiet Igitur i N - 4 - t 

erit Qi^arc numeri formantes trian- 

gulum erunt in integris 6437453 
5 i77i8o.Hinc formabitur triangulum qnae- 
fitu 6919048 53 1560^. 135^1 1 16918809. 
67944483935680. 

/ 



PROBLEMA XLIII. 

Invenire Triangulum reBangulum, in quo 
quadratum hypotenufd multatum dato 
multiplici are A faciat quadratum. De- 
tur duplus. 

C A pe ex 'praecedenti eofdem numeros 
formantes , & eadem latera, deprehen* 
defque i 1 C -+ 2 Q^-*- 2 N 

I squanda quadratoJFingc latus i -i- 1 N 
^ 4 - fiet valor 4. Igitur triangulum 
qusfitum erit 1 7. 8. 1 5. ^ 

PRO 
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PROBLEMA ' XLIV. 

In<venire Triangulum ' reBangulum , in 
quo area detraBa quadrato unius la- 
teris circa reBum^ faciat quadratum. 

F Ormetur illud triangulum temere ab 
I N — I & 4. Latera erunt * 

~i N -»• 17. I Q^— 1 N — 15.8 N 
— 8. Ejus arca 4C— 11 Q^— N 
-i- 60 fublata ex cjuadrato hypotcnufe, 
quod eft I 4 C — 60 N 

H- 2Z5 , relinquit i — 8 C — 14 
“+ 112 N 165 aequandum quadrato. 
Finge latus iQ^-4N - 15, & fit 
valor — ir* Quare pono intrcprid^ pro 
nova Radice 1 N — 7-, & juxta illam re- 
folvo fingulas particulas termini quadrato 
aequandi , fitquc novus numerus i QQ 
“4- vL”- ~ N H- ~7“, qua- 
ilrato aequandus. Finge Jatus i Q — 1 9 N 
‘-r pro valore, ~. Vnde.fi tol- 

las -T ob. novam Radicem, fit refidunm, 
quod rcfolutum juxta i N — 1 & 4, dat 

pro 
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pro minieris formantibus in integris ^oo i 
vk. 1280. Igitur triangulum qutelitum eft 
41 11040«. 30813^01. 27354360. 

APPENDIX. 

■ QLiod hic fadum eft per detradionem 
arcx poteft fieri per additionem : c]uod 
vero fit addendo vel detrahendo aream 
hmplicem , fieri quoque poiefl de multi- 
plice arca. 



PROBLEMA XLV. 

I 

tn^uemre duo Triangula reBmgula , ita^ 
ut hypotenufd unm fu dquafis uni 
lateri circa reBum alterius i ^ data 
pars are£ ifius pofleriorii dquetur pen^ 
metro prioris. Detur oBans are.e. 

P Onantur tcrriere numeri formantes pri- 
mum triangulum i N & i. Lacera 
eiLint iQ^-+ 1. I C^— I. 2 N. Sumatur 
pro hypotenusa fecundi 2 N, ejus qua- 
dratum ^Qdebct xquari quadratis laterum 

F circa 
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circa rc<fbum. Igitur quasrendi funt duo nu- 
meri quorum quadrata fint 2equaliat4 Qj 
hoc autem fieri poteft multis modis. Elige 
^ N & 8 N, & vtrumque divide per y, 
duo enim illi quotientes habebunt qua- 
drata arqualia 4(^His autem pofitis , im- 
poflibile eft vt areae , quae erit vigefima 
quinta pars i4Q, odans aequetur perime- 
tro prioris i Qj-». 2 N. Quare 11 aducrtas 
diligenter unde haec omnia generentur, 
concludes taliter eligendum clTe trian- 
gulum fecundum , vt area ipfius divi- 
fa per datam partem areae , det quotien- 
tcm majorem binario , & quaternario mi- 
norem : tale autem eft triangulum 
^.8.10. 

Igitur, vt fradiones vitentur , pones pri- 
mum triangulum 6 N. 8 N. i o N. Hujus hy- 
potenufa 10 N fumetur pro uno latere cir- 
ca redum fecundi, erkquc fecundum trian- 
gulum I 15. I 15. loN.l ad- 

verte formari ab i N & 5, atque hunc nu- 
merum 5 elle dimidiam partem hypote- 
nulk IO.) Reftat igitur ut prioris trian- 
guli capiatur odans arex 3 & icque- 

tur perimetro pofterioris i 10 N, 

& fit valor J o. Ergo juxta politiones, pri- 

mu m 



I 
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mum triangulum erit 100. (^o. 80: fecun- 
dum vero 1^5* 75* 100 : fatisfaciunc 

quacftioni. 

Si imperetur centefimam partem arex 
unius cfTe xqualcra periaaetro alterius , pri- 
mum triangulum erit . Se- 

cundum autem 

Si jubeatur aream elfe xqualem peri- 
metro , fere eadem erit operatio , qux 
fupra : atque triangulum primum etic 
7s,a«o. <n5o. _ 4^ ^o . seguncimn autem er.ic 

}o;7^. 7S10O 



Imo facile cfl: invenire duo triangula 
redlangula *, quorum primum habeat unum 
latus xquale hypotenufe fecundi : area ag- 
tem fecundi ad perimetrum primi habeat 
datam rationem. 



F i 
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PROBLEMA XLVi/'--' 

In^venire dm Triangula reElangula, ita* 
ut unum latm prirm habeat ratio- 
nem datam ad hygotenufam fecundi, 
area fecundi ad perimetrum primi 
habeat quocjue rationem datam, pri- 
ma ratio Jit ut i ad ^ : fecunda ut 
ICO ad I. 

V T vitentur moleftae fra< 3 :iones, qua:-. 

rendum eft primo triangulum reftan- 
gulu, cujus area divifa per loo det quocien- 
tcm majorem minorem 4 ; cfl: 6 1 . i ? .60. 

Deinde fiat ut 5 ad 2, ita 6i ad aliud, nem- 
<pe— 5-j& ponatur primum triangulum 1 (1 
'fr- I -- Y N : * fecundum 
vero triangulum fit 61N. 1 1 N. 60 N : 
ficcnim prima ratio jam confiat, quia efi 
ut tertium latus primi ad hypotenuiam fe- 
cundi , ita 1 ad 5. Supereft ergo vt arca fe- 
cundi trianguli 330 Q^, fit centupla 2 
^ -7^ N * quod fi fupponatur, fiet pro va- 



Digitized by Googie 




Caput primum, Sj 

lorc ^:Vnde juxta politiones triangu- 
lum primum erit : fecun- 

dum autem 



PROBLEMA XLVII. 

■Invenire duo triangula reBangula , iea~ 
ut fumma hypotenufi ^ unius late- 
ris primi trianguli ad aream fecundi: 
perimeter fecundi ad relicjuum latus pri- 
mi : ac denicfue perimeter primi ad 
produElum fuh hypotenusd fecundi in 
unum ex fuis, lateribus circa reBum, 
habeat rationem datam. Eflo data 
prima ratio i ad i fecunda ^ ad i\ 
tertia i ad 



E Ligatur majoris facilitatis gratia ali- 
quod triangulum , cujus area 30 : tale 
eft 13. II. 5.ponaturque fecundum trian- 
gulum 1 3 N. 1 1 N. hujus fumma eft 30 N, 
ergo cum fumma hxc ad unum latus pri- 
mi debeat efle ut 3 ad 1 , erit unum latus 
primi 10 N, proindeque commode poteft 

F 3 poni 
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poni triangulurfi primum i 25. i 
^15. 1 o N. Sic cnitti primae rationi fatif- 
fit & fecundae. Reftat igitur nt perimeter 
primi 2 -+ i o N ad produdum ex hy- 

potenusa fecundi in f N ( qui produ£bus 
eft ^5 Q ) habeat rationem i ad 30. Igi- 
tur produdus fub extremis 60 300 N 

aequabitur produ( 5 fco fub mediis 65 Et 
fit pro valore Radicis ^o. Quapropter 
juxta pofitionesi primum triangulum erit 

3 ^ ^ 5 * 3575 * Secundum 7^^o. 300. 
720. 




PRO 
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problema xlviii. 

In^enive duo Triaifigula reHangula y ita^ 
ut perimeter pnmt ad aream fecun- 
di : [olidum autem fuh tribus lateri- 
bus fecundi ad produBum ex uno la- 
tere primi in duo relicua : ac denujue 
unum lam circa reBum primis ad 
unum latus arca reBum fecundi , ha- 
beat rationem datam. Eflo prima ra- ^ 
tio 1 ad 2.0. fecunda ft ratio aequalita- 
tis : tertia ft 6 % ad i, 

\ 

O Rdior ab hoc tertio poftulato, & capio 
duplum 6 % (quia fumma duorum late-, 
ru primi erit iQj^ncmpe 1 j^.Hic numerus 
producitur vel ex 1 36 in r , vel ex 68 in z, 
vel ex 34 in 4, vel ex 17 in 8. Ex his pro- 
ducentibus eligo duos poftremos, quia qua-^ 
dratum 17 multatum quadrato 8 relinquit 
quadratum a latere 15. Propterea pono 
triangulum fecundum 17 N- 8N. 15 N- 
Ejus folidum efl: io4oG- Volo autem, vc 

F 4 jam 
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Jam didum eft , furnmam duorum latcrtim 
trianguli primi efle i Qj igitur cjuoniam 
fecunda ratio eft jequalitatis , capio pro 
tertio latere trianguli primi loioN (roio 
femiflis cft 2040) proinde pofito- primo 
triangulo i i^oioo. iQ^- 

160100. 

1010 N, folidum fub tribus lateribus fe- 
fecundi asquabitur produtflo ex fumma 
duorum priorum laterum primi in ter- 
tium. Rcftat ergo vt perimeter primi 2 Q 
-1- loioN ad arcam fecundi Q, fic 
ut * ad 20. Hinc vero fequitur produ- 
dum fub. extremis 40 -f 20400 N 
aequari producto fub mediis 60 & fit 

iN aequalis 1020. Vnde juxta pofitio- 
nes primum triangulum erit ijooyoo. 
780300. 1040400 : fecundum autem 
17340. 15300. 81^0. 



PRO 
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PROBLEMA XLIX, 

In^venire duo Triangula^ reclangula , ita^ 
ut fumma hypotenufe ^ unuu late^ 
rU circa rcElum primi ad aream fe- 
cundi , habeat rationem datam : peri- 
meter autem fecundi ad relicjuum la- 
tus primi , datam etiam habeat ratio- 
nem : ac denique perimeter primi ad 
differentiam laterum circa reBum fi- 
eundi , habeat quoque rationem datam, 
E flo prima ratio i ad 15 fecunda 3 
ad i: tertia 100 ad i. 



E Adcm pene ratione procedendum efl: 
atque in prioribus operationibus : po- 
ficoque fecundo triangulo 1 3 N. i iN .5N. 
erit primum 1 ^5* iQ_— 15* loN. ita 

enim fumma duorum priorum laterum pri- 
mi 1 ad arcam fecundi 30-Q erievt. i 
ad 15. Deinde perimeter fecundi 30 N 
ad reliquum latus primi 1 o N eft ut 3 ad-r. 
Supereft igitur ut -perimeter • primi 2 Q_ 

F 5 -4r loN 
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^ loN ad differentiam laterum circa re- 
dfum fecundi 7N, fit ut 100 ad i. Hinc 
autem fequitur produ<flum fub extremis 
o N xquari produfto fub mediis 
900 N, & fit I N sequalis 345. Igitur pri- 
mum ^riangulum eft 119650. 1 19000. 
3450 : fecundum vero 4485. 4140. 1715. 



PROBLEMA L. 

Iri'vemre Triangulum reBangulum , in . 
c^uo area fuhiaea ex quadrato fum^ 
WA dumum minorum laterum y relin- 
quat quadratum, 

P Onantur duo latera circa redum 1 N 
& I .Igitur arca erit ~ N, quas fublata de 
quadrato fummx iN ^ r^uod quadratum 
eft I Q^-+ iN -+ T, relinquit i 

I xquandum' quadrato , ficut & 1 
-4- 1, fiquidem quadrata laterum circa re- 
'dumiimul iunfba faciunt quadratum hy- 
potcmrlxi • Ex hac autem duplicata arquali- 
tate per vulgarem methodum Diop-han- 
ti oricur/ valor Radicis, — . , Pono ergo 
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pro nova Radice i N — & juxta eam, 

rcfolvo duos terminos quadrato aequatos, 
fiiintquc novi termini 1 Q^— -+ 

& I -*• aequandi quadrato. 

Et redui^Is illis ad eundem unitatum nu- 
merum quadratum, fient 
-*• ifot» ^ > Q^— •+ Di&ren- 

tia illorum terminorum quadrato aequan- 
dorum eft tMQ^ — Tj^N. Hanc diiFeren- 
tiam producunt |f N, & ~N — ( ad- 

verte fubtilem methodum inveniendi pro- 
ducentes.) Horum producentium fummae 
femiffis quadratus majori fuperiorum ter- 
minorum aequatus, dat pro valore 
Ergo nova Radix 1 N-^ erit Igitur 
triangulum quefitum eft 129648. 39655. 

H5577- 



tJ P P E N D l X. 

Potefi: fic enuntiari hoc Problema : //?- 
venire dwis namer^s ifnorum qmdratA faciant 
quadratum, ^ eptbrumdimidim froduBus 
tus a quadrato finufue illisum , relinquat qua- 
dratum. 



PRO 
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PROBLEMA LI. 

Innjenire Tnmgulum reElangulum j in qm 
unum latm circa reBum fit cuhm , area 
autem ipfl cubo detraBa faciat qua^ 
dratum. 



P Onantur latera circa rcAum i N r 
( fic enim unum latus cubus eft. ) Ex 
co cubo tolle dimidium produ6l:i ab illis la- 
teribus , refiduum i — -fN cft aequandum 
quadrato : ficut& i Q ^ i. Ex hac vero 
duplicata aequalitate .modo confueto refo- 
luta, oritur — Quare pono pro nova 
Radice iN— 6c juxta eam refolvo 
duos numeros quadratis mox aquatos, ficu t- 
que novi termini , quorum primu^ eft 7— 
— tjN. Secundus vero i Q^^^N -*• 
Quoniam igitur utrobique numerus unita- 
tum eft quadratus , per methodum Dio- 
phanti eruitur pro valore, Ergo 

]. yTf 27» • Joo3 26 o7»'9 

nova Radix 1 N — „7. erit -7r,;7ir2;;;;r- Ergo 
triangulum qnxfirum eft 

13io?74il8gt. 8ap7ay\8lB9. pae33(<>i'»t r> 

8 o 970$8 xo » * 

APTEN 
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APPENDIX, 

potuit fic enuntiari Problema : Invenire 
duos numeros quorum vnus fit cuhw , quo- 
.tum quadrata faciant quadratum , ac deni- 
que quorum dimidium produltw fr adi Ito detra- 
Itus cubo , relinquat quadratum. 



PROBLEMA. LIL 

Invenire "Triangulum reBahgulum ^ in quo 
unum latm circa reBum fit cuhus , 
datus multiplex area detraBus qua ira- 
to fumma laterum circa reBum ^faciat 
quadratum. Detur duplus. 

P Onantnr latera circa recflum i i N« 
Duplum arex eft 1 N» quem fi tollas 
^ quadrato i 1 N 1 Q^rcflac i -+‘ 1 N 
! Q^quandusquadr-atOjficut & i ,CL 
& fic, valor Radicis ex hac duplicata xqua- 
licate — Quare pono pro nova Radi- 
ce 1 N — juxta quam refolvo duos ter- 
minos quadrato xquatos, & fiunt novi ter- 
mini 
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mini quadrato aequandi i Q^— -+r^, 

&. 1 (i:“ !f N — Reducantur ad eun- 

dem unitatum quadratum, & fient 

-4.^, &: iCL-|fN-f^,qn^ 
funt quadratis aequanda. Horum differen- 
tia cft 7^*0. t^N, quam producunt 
" N, & N -+ iff- Ergo horum produ- 
centium fummae femiflis quadratus majori 
praedi(flornm terminorum aequatus , dat pro 
valorc, Proindeque triangulum quae- 
fitum eft 



A P P £ N T> .I X- 

I 

Poteft quoque addi altera conditio, nem- 
pe ut unum latus circa redum detrahatur 
eidem quadrato fummae laterum , & relin- 
quatur quadratus. 




PRO 
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PROBLEMA LIII. 

In-venire Triangulum reSlangulttm , cu- 
jus unum latus circa rcBum Jit cu- 
bus y ^ in quo Ji alterum latus arca re- 
Bum y ^ tres are<& multiplices Geo- 
metrice proportionales detrahamur qua- 
drato fumma laterum circa reBum^ 
' relinquantur quadrati, 

A lo numeros in procedenti fblutione 
exhibitos folvere quoque profens Pro- 
blema ; enim vero in omni triangulo rc- 
cl;angulo area quadrupla & o(5tupla ex 
quadrato fummae laterum cirea redum 
fubtrada relinquit quadratum. Ratio eft 
quia quadru pia. area oquatur duplo pro- 
dudo fub lateribus circa rcdum , at du- 
plus prpdudus' quadrato fummo illorum 
detradus relinquit quadratum hypotenu- 
lo , quia quadratum hypotenuro aequa- 
tur quadratis laterum circa redum. De- 
inde odupla area axjuatur quadruplo 
produdo fub lateribus circa rcdum , qua- 
druplum 



Digitized by Googie 




5)<J Trtang, RcElang. 

diuplum autem iftius producH cum qua- 
drato difFcrentiae illorum sequatur quadrato 
fummse illorum ex Eudide. Igitur oftupla 
area quadrato fimimsc dctrada relinquit 
quadratum. Cum igitur ex ipsa operatione, 
& vi analyfeos , dupla area eidem quadra- 
to detrada relinquat quadratum j cumque 
dupla area fit aequalis uni lateri circa re- 
diUm, quia alterum latus eft i, patet pro- 
poficum circa quinque illa poftulata. 

APPENDIX. 

Eodem ferme artificio folves fequens 
Problema : Invenire triangulum reBmgulum^ 
in quo unum lattu circa reBum fit fuhut , 
duplum alterim lateris cum area quadruplat 
octupla , ^ fedecupia , quadrato fimma late^ 
rum circa reBum detraBa , relinquant quadra^ 
tum. Ponantur eniili latera circa redum i 
& I N. Ego fedecLiplum arex eft 8 N,quod 
fi tollas a quadrato fummx laterum circa 
redumjrclinquitur iQ^— 6N i arquan- 
dum quadrato , ficuti etiam i Q_- 4 - i : & 
fit ex hac duplicata aequalitate per me- 
thodum vulgarem —'5- Pono ergo pro 
nova Radice i N -- v» Sc juxta ill^m refolvo 

terminos ^ 
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terminos mox aequatos quadrato 1 Q^-i- i Si 
iQ^6N-+i,& fiunt novi termini adeundi 
unitatum quadratum redudi — ~N ^ 

& i^Q^- H^im dVe- 

rentia cfi: ,5^ > quam producunt 

ilN , & ifN ~ Igitur horum pioduceii- 

tiura fummae femiffis quadratus majori ex 
prxdidisterminis^quatus & mulcatus, dat 
H.adicis valorem , pro primis po^uonibus. 
isi» > proindequc triangulum qua:fitum ed 

3588 • 



PROBLEMA LIV. 

Inrvenife Triangulum reBangulum ^ in qud 
unum latus circa replum fit cubus , fi 
autem duplum 3 quadruplum ^ ^ oBu~ 
pium arex^ cum fimplo duplo ^ qua^ 
druplo alterius lateris circa reBum^ 
quod non e fi cubus , addantur quadra^ . 
to differ entU laterum minorum, fiant 
quadrata. 



p 



Onantur latera circa redum i Se i 
I N. Ergo primum latus eft cubus: 

G fimplurii 
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fimplum autem , duplum , & quadruplum 
alterius lateris aequatur duplo > quadruplo, 
&od:uplo areae : igitur fii-4- iN. 2-+2N 
4 -»■ 4 N addantur i ( quadratum eft 
differentiae circa re( 9 :iim ) fient i i N 
I . I Q^-+ 2N-+2. iQ^-h- 4N -+'4, 
aequandi quadratis. Efl: autem poliremus 
illorum terminorum quadratus a latere i N 
-j- 2. Igitur fuperfunt duo tantum termi- 
ni I I N H- I . I 1 N X 

aequandi quadratis. Ex illa autem cequali- 
tate duplicata per methodum Diophanti, 

fit valor -f . Ergo triangulum quaefitum erit 

lilll 

t • 
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PROBLEMA LV. 

Invenire Triangulum reBangulum , cujtu 
dupla area cuilibet lateri circa reBum 
detracla faciat quadratos : ^ in quo 
fumma tUomm lacerum duBa nj^l m 
fummam quadratorum ^el in fum^ 
mam cuborum ab illis ortorum , rursus 
quadratos efciant» 

P Onantur latera circa re(H:mn i N & t 
— 1 N. Quoniam igitur illorum fumma 
cft I, jam fec)uicur ex Theoremate fiipe- 
rius allato, produd-um illorum , feu duplam 
aream, cuilibet illorum detractam efficere 
quadratos. Summa quadratorum ab illis eH: 
1 -- 1 N — I- 'z Qj iLimma vero cuborum eft 
I — ^ 3 Q,quas (i ducantur in i,non im- 

mutant numeros prxdidos. Quare illidun- 
taxat funt aequandi quadratis. Ex ifta porro 
duplicata aequalitate oritur valor Ergo 
juxta pofitiones , triangulum poftulatum eO: 

»■ >7 

G t PRO 
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PROBLEMA LVI. ^ 

Infvenire Triangulum reBangulum^ in gu-o 
quadratus fumm£ ex hypotenusd ^ 
njno latere circa reBum auBus dato 
multiflui are£jfaciat quadratum. Detur ' 
quadruplus are<e. 

F Onantur numeri formantes triangu- 
lum 1 & I N. Latera erunt i -i- i CL 
I — I Q. 2 N. Area eft i N — i C, cujus 
quadruplum 4N — 4C additum 4 (quadra- 
tum eft fummae duorum priorum laterum) 
facit 4-+4N — 4C «equandum quadra- 
to. Finge latus 2 -+ i N, & fit valor — -7. 
Quare pono pro nova Radice 1 N — 
ac juxta eam refolvo ‘4 -4- 4 N — 4 C, 
extatquc de novo terminus quadrato 
aequandus ^ -1-3 Q^-4C. Finge 

latus f[N -i- & extat pro valore, 

Ergo I N — :^in integris exhibebit nume- 
ros formantes triangulum 784 & 223. &c 
triangulum quaefitum ^<14385. 564927. 
3496^4. 

PRO 
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PROBLEMA LVII. 

Invenire Triangulum reBangulum j in quo 
quadratus fumm^ ex hypotenusa ^ uno 
latere circa reBum , multatus dato mul- 
tiplici are A , faciat quadratum, ' Detur 
multiplex duplus. 

P O nantur numeri formantes i 8c i N. 

Latera erunt i -+ i i -- iQ^ 2 N. 
Ergo 4 — 2 N -i- 1 C xquatur quadrato, 
&C fiunt numeri formantes 8 & i, & trian- 
gulum qusefitnm. 6^.6^. 16. 

Eodem modo fi detur tripla area, Trian- 
gulum erit Si quadrupla, trian- 

gulum erit 17. 1 5. 8. Si quincupla, triangu- 
lum erit i8i. 161. 'i6o- 
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\ PROBLEMA LIX. 

Invenire Triangulum reBangulum,in(juo 
cubus Jimm^e ex hypottnusa uno la^ 
' tere circa reBum j multatus dato mul- 
tiplice are A , faciat cubum. Detur duo- 
decuplum ared. 

P Ofitis iifdem , fiet 8 — nN h- hC 
acediandus cubo. Finge latus 1 — i N, 
& fiet valor Radicis ~ ; unde formabitur 
triangulam cx i 6c 17, fietque triangu- 
lum quaeStum ♦ Si enim ex cubo 

fummse duorum priorum laterum tollatur 
duodccuplum areae > fiet cubus a latere 

2« O * 

l6si • 

\ 
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PROBLEMA LX. ■ 

0 

Jnruenire Triangfdum reBangulum , in (juo 
fumma laterum circa reBum faciat 
quadratum cum juo latere , area ivsro 
ipfi fimma junBa faciat cubum mm 
latere, 

k 

P Onantur latera circa redum i N. & i 0- 
— I N. ira enim fatisfit primo poftula- 
to. Area cft i G — i Q^, quse fi jungatur 
fummac laterum circa redum i N ^ i 
facit 1 C I N. qui *eft cubus cum late- 
re fiio. Quare fupereft ut laterum circa 
redum quadrata fimul junda i 2* C 

5 Q_ faciant quadratum. Finge latus i Q 
4 N , & fit valor & triangulum quas- 
fitum 
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PROBLEMA LXI. 

Ji^enire Triangulum reBangulum , in 
ipio fumma laterum circa reBum fa- 
{iat quadratum cum triplo fui lateris: 
area autem interrvallo horum laterum 
addita faciat cuhum cum latere Juo, 

P Omntur latera circa reftum 2 N 
i iN. ita enim fatisfit poftula- 
to primd Deinde area i C i Q ad- 
dita I N V I Q^( quod efl: intervallum la- 
terum ) fa(^ I C -H- I N, & fic fatisfit poftu- 
lato fccundy. Reflat igitur ut quadrata ho- 
rum lateruri fimul junda 1 0(5^“+ 1 C 
~+ 5 Q faci^ nt quadratum, finge latus 
I 1 N , & fit valor & triangu- 
lum qusefitum 



V 

\ 

\ 
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PROBLEMA LXIL 

\ 

Inruenire duo Triangula reBangula , in 
quorum utroque area Jit tequalu pert-^ 
metro ^ fgj unum lam circa reBunt fit 
quadram cum fuo latere , ac duyrum 
reliquorum laterum fumma Jit quadra- 
to-quadram cum latere fuo, 

F Ormctur unum cx duobus illis trian- 
gulis ab I N & I : aliud autem ab i 
& 2. Primum triangulum erit.i (V-+ i. i 
— I ..2 N. Secundum vero i 4* * Q^— 

4 N. Primi area i C — i N aequetur peri- 
metro iN, &: fit valor Radicis 3. Se- 

cundi area 2 C — 8 N xquerur perimetro 
4N. & fit quoque valor 3. Rursus 
tertium latus primi trianguli 1 N aequetur 
primo numerorum omnium, qui continet 
quadratum aim fuo latere ( unitate dempta, 
quae non eft numerus , fed principium nu- 
meri ) qui eft ^ & fit valor 3 : idemque 
fiat de tertio latere fecundi trianguli 4 N, 
quod aequetur fcquenti numero, qui con- 
tinet 
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tihec quadratum cum fuo latere, nempe 
12, & fit 3 pro valore. Denique duo re-^ 
liqua latera quae in utroque triangulo fa- 
ciunt fu mmain 2 Q^acqiicntur primo nu- 
mero qui continet quadrato -quadratum 
cum fuo latere ( excipio rursus quadraco- 
quadratum, quod eft unitas ) ille eft 1 8. Ex 
hac xquatione fit valor 3. Cum itaque 
omnes illae aequationes dent femper j, pro 
valore Radicis , triangula quaefita juxta po- 
fitioneSiemnt 6. 8. 10. 6c 12.5. 13. &fa- 

tisfaciunt quaeftioni. 

\ 

APPENDIX, 

Hinc folves Problema fcquens ,quod eft 
difficillimum.\ Invenire Triangulum reBan- 
gulum^ in quo fi hypotenufa tollatur ab area, 
fecundum latm ,a femijfe area , tertium 
latus ab area cum triente , fiant quadrati. 

Hic duo potiflimiim fupponenda funt: 
primum eft , quod fi duorum numerorum unus 
multetur quadrante alterius , ac fer refiduum 
dividatur uterque numerus , quadrans produBs 
illorum additus numero multato , multatus au- 
tem quadrante numeri non multati , facit Cjua- 
dratos. Secundum eft , quod fi duorum nume- 
rorum 
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rorum unus multetur duobus trientibus ulterius, 
fer rejiduum dividatur uter que numerus: 
duo trtentei produih illorum additi multato 
' numero , multati autem duobus trientibus nu- 
meri non multati .faciunt quadratos. Hoc po- 
fito fit in triangulo 5. 3. 4. ut fi fecun- 
dum lat js multetur quadrante tertij , & 
tertium latus multetur duobus trientibus 
fecundi remaneat ubique 1. Ergo trian- 
gulum rcdangulum tale eft, ut fi hy- 
potenufa addatur areas , & fecundum latus 
iemifli arex, & tertium latus areas cum trien- 
te , fiant quadrati. 

lam igitur , fi ad Problema ab initio 
propofitum , ponantur latera trianguli^ 
quasfiti ,-n^t- & negled:is de- 

nominatoribus detrahantur latus primum 
arcas , & fecundum dimidio areas , & ter- 
tium areas cum triente , fient tria refi- 
dua — 5 N. 9— 3 N- 16 — 4N. asquan- 
da quadratis. Horum igitur trium prodn-. 
< 51 :us folidus 2304 — 2064N -+ 6iiQ 
— C debet asquari quadrato. Finge la- 
tus 48 --V-N -f & fit pro valorc 

Ergo denominator iN — 1 
per quem fi dividas 5. 3. 4, fiet triangulum 
quxfitum 

PRO 

/ 
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PROBLEMA LXIII. 

Invenire Triangulum reElangulum , in 
cjuo produBm duorum minorum late-> 
rum multatus medio latere , ^ pro- ~~ 
duBu4 duorum majorum laterum mul- 
tam hypotenusd , ac demum produ- 
Biu extremorum multam area , 
auBus duplo minorU lateris , faciant 
quadratos. 



C Apiatnr Triangulum 3.4. 5. & fin- 
giila latera dividantur per i N — i> 
nt fiat triangulum qusefitum 71.~r.-r. TnW* 
7n4.t. Ergo fi productus duorum mi- 
norum multetur medio, fiet — 4N 
negledo denominatore; Rursus fi produ- 
£t{is duorum majorum multetur hypote- 
nusa, fiet 15 — 5N. Denique fi produ- 
ctis extremorum multetur are^ , & adda- 
tur duplo minoris , fiet primum refiduum 9, 
fecundum vero 9 -+ 6N. Igitur fupereft 
ut 1 6 -- 4 N. 25—5 N. 9 -i- 6 N aequen- 



tur 
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tur quadratis : producHius igitur illorum /b- 
lidus 3^00 780 N — 900 I 2 o C 

erit sequandus quadrato. Finge latus 60 

6c fit pro valore^s:-^. 
Igitur divifor i N — i erit fra<n:io . 

Igitur fi per illam fradionem dividantur 
figillatim 3. 4. 5, fiet triangulum quatfitum 

5^811444. 7io2g'8o; 






PROBLEMA LXIV. 

Innjtnire Triangulum reBangulum , in 
quo produBus minorum auBus mino- 
re latere , ^ multatus medio : pro- 
duBus majdrum multatus majore , 0 
produBus extremorum multatus area, 
faciant quadratos. 



I jOnatur, ut in praecedenti, triangulum 
quxfitum rN^—. rNT—. Ergo fi om- 
nia fiant, ut jubetur, reflabunt 13 — 5 N. 
16 — 4N. p-4. 3N jequanda quadratis. 
Horum igitur produdus folidus 3600 
— ■ 410 N — 360 Q. -+ 60C jequari debet 
quadrato. Finge lacus 6© — ^ N — 
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& fic pro valore Radicis Ergo i N 

— I eric Per hanc fradionem fi di- 

vidas 3.4. 5. figillacim, cxtabic triangulum 
quxficum 



PROBLEMA LXV. 

Invenire Triangulum reclangulum , cujm 
unum latus circa reBum Jtt cuhus , ^ 
in quo datus multiplex are<e additus 
quadrato fumm^ laterum circa re- 
Bum y faciat quadratum. Detur autem 
dupla area, 

P O nantur latera circa feclum i N & i : 
fic enim latus fecundum cubus erit. 
Duplum areas erit i N, quod fi addas qua- 
drato fummas laterum circa recbum , fiet 
I Q -4- jN I asquandus quadrato : fed 6c 
ex ipsa trianguli rcclanguli cllcntia, i Q;-<- i 
debet sequari quadrato. Ex hac porro dupli- 
cata aequalitate , per methodum vulgarem 
fit valor — — . Quare poni debet pro nova 
Radice i N — y, & juxta hanc rcfol vendi 
erunt duo termini quadrato xqnati : fient- 

que 
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que duo novi termini quadrato aequandi 
I Q-^fN V. & i 0.- *f-N ■+ Re- 
ducantur unitates ad eundem quadratum* 
& habebuntur termini ^~N -t- ^ 

atque iQ— yN -+ ^ quadratis sequandi. 
Horum terminorum differentia eft 
— T»rN,quam producunt IfN & IfN— ~ . 
Iftorum producentium fummse femiflis qua- 
dratum, majori ex duobus prsedidis sequatum 
V 3 VoV*-Hinc tolle ~,ob novam Radicem, 
& habebis valorem pro primis pofitionibus 
t *! o ‘ Ergo triangulum quaefitum cft 



T6Si 



PROBLEMA LXVI. 

Invenire Triangulum reBangulum , in quo 
unum latus circa reBumJit quUr- 
dratus,^ area^ culus. 



F Ormecur primo triangulum ab i N & i. 

Latera funt i Q i. i j. iN. 
Area iftius trianguli cft i C -+ i N, per 
quam fi multiplices fingula latera prioris 
trianguli, fiet novum triangulum i S *— iN» 

iS 
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i S — 2 C -+ I N. in quo 

area efl: cubus infinite. QjLiare fi accipias 
quemcumquc numerum unitate majorem, 
ac per eum refolvas praedica latera , fiet 
triangulum habens cubum pro are^ : ut fi 
capias i pro valorc i N , fiet triangulum, 
30, 1 8 , z4 , arcam habens n6y cubum ^ 
latere 6. Si capias 3 , fiet triangulum 240. 
15^2. 144. Si capias 4 , fiet triangulum 
102 0 , 5)00, 4800 : Haec duo pofteriora 
fatisfaciunt propofitae quaeftioni, nam illo- 
rum prius habet 1 44 pro uno ex lateribus 
circa redum , arcam vero 13824 cubum k 
latere 24: pofierius autem habet 900 pro 
uno ex lateribus circa rc( 5 fcum , aream vero 
21^000 j cubum a latere 60i Facile efl re- 
perire infinita. 

Imo triangulum 240. 1^2. 144. habet 
linum latus circa reftum, quadratum : dein- 
de perimcter efi; etiam numerus quadratus i 
^ area , cubus. 




M 



* t>RO- 



Digilized by Googie 




Triang. ReSlang» 



PROBLEMA, LXVII. 

Irrvemre Triangulum reBangulum , in 
quo dupla perpendiculatii addita ^ 
detraBa' hypotenuft quadrato , faciat 
quadratos : quadrupla autem area 
multata quolibet latere circa reBum 
faciat quoque quadratos. 



C Ape triangulum re<5langulum J- 3- 4» 
& fingula ipfius latera divide per hy- 
potenufam , fietque triangulum qiiaefitum 
Cujus rei ratio eft, quia produc^tus ex 
lateribus circa redum aequatur produdo ex 
hypotenusa in perpendicularem ; fed in 
noftro eafu hypotenufa eft unitas , igitur 
perpendicularis cH; aequalis duplae areae. Er- 
go dupla perpendicularis aequatur areae qua-» 
druplae. At in omni triangulo redangulo 



quadrupla area addita & detrada quadra- 
to bypotenufae, facit quadratos : ergo idem 
fiet de dupla perpendiculari. Sed Diophan- 
tus L 6* Q;_i 4 ; dcmonftrat quadruplum 
iAius trianguli , tale efle > ut area mulcata ' 

quolibet 
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v quolibec latere circa- f echum relinquat qua- 
dratos i igitur quadruplum arex multatum 
quolibet latere circa rcdum quadratos quo^ 
que relinquet. 

APPENDIX. 

Imo illud idem triangulum rcchanguluni 
eft ejulmodi , ut quadrupla area diftec a lin- 
gulis lateribus per quadratos , & quodiibec 
legmcntum fadura ex demillione perpen- 
dicularis ab angulo recho in hypotenulam 
xquctur quadrato lateris circa rcdum fibi 
propinqui. 



PROBLEMA LXVIII. 

Invenire ih integris , quotcumque Trian* 
gula repiangula ^ m quibus arete fmt 
cubi Geometrice proportionales, 

F Vndabitiir lixc praxis in aliquot Theo- 
rematibus, quorum primum eft; Si dupli- 
cemur Utera cujufcumque trianguli i fi et novum 
triangulum , in quo area erit quadrupla prio- 
ris area. «Secundum cfl : Si cujujlibet trian^ 

H a guli 
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guit Ut em ducantur in fuam aream, fiet novum 
triangulum , in quo area erit cubus habens pro 
latere aream multiplicantem. Sextium : Cube 
numerorum proportionalium fiunt proportionales. 
His pofitis , capiatur qnodeumque trian- 
gulum redangulum , puta 5. 3* 4- ^ hujus 
duplum Jo. 6. 8.&iftius fecundi duplum 
10. 1 2. 1^. atque hujus tertii duplum 40. 
24. 32. & fic deinceps in infinitum. Quod- 
libet ex his triangulis ducatur in luam 
aream > Primum quidem in 6 , & fiet trian- 
gulum 30. 18. 24 } Secundum in 24, & fiet 
240. 144. itji. Tertium in & fiet 1520. 
1152. 153^ » Quartum in 384. & fiet 
15^60. 9216. 1 2288. & ita de aliis. Ho- 
rum novorum triangulorum areae funt 2 1 6. 
13824. 884736. 56623104 , cubi a lateri- 
bus in quadrupla proportione : quoniam 
igitur cubi funt in ratione triplicata late- 
rum , erunt illi ut i ad 64. Ergo fada de 
novo pofteriora triangula , funt ea , quae in- 
' vefligantur. 
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PROBLEMA LXIX. 

In^mire quotlihet paria Triangulorum 
' reBangulorum , in quihiu are a diffe- 
rant numeris Geometrice proportiona- 
, Uhus. 

j 

■ 4 

G Ape duo qusecunqne triangula r 3. 5 * 

I z. & 5. 3. 4. quorum areae differunt 
per 14. Horum dupla triangula z^.‘ io. 14. 
& io. 8. habebunt arcas differentes per 
9<>*‘ac pofteriorum dupla 52. lo. 48. & zo. 

I z. 16. habebunt areas differentes' 384. 
Denique horum dupla 1 04. 40. 9^.' & 40. ’ 
24. 32. habent areas diflferentes 1536) Hjc 
autem quatuor differentiae 24.^6.384.1 536. 
funt in continua, proportione Geometrici 
cujus denominator eft' 4. Igitur 'cjufmbdi 
triangula funt , quae pqftulantur. ' * • 
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PROBL/EMA LXX. ■- 

9 

Innjenire quothhet paria Triangulorum 
reBangulorum , in quihtu are£ diffe-- 
rant cuhi^ continue proportionalibus.' 

I Nvenienda primum erunt duo triangula, - 
.quorum areae difFerant cubo ; talia autem 
,funt 10^ 6. 8. & 34, i6, 30. in quibus arese 
24, & Z40 , differunt per ii$, cubum a la- 
tere 6. Offupla horum exhibent duo alia 
triangula 80. 48/ 54. & 271. 118. 140. 
quorum arcae differunt 13814. cubo a late- 
re 24. H2BC offuplicata dant duo alia trian- 
gula ^40. 384. & 117^. 1014. i9io. 

quorum areae differunt 88473^. cubo a la- 
tere Si rursusjfta offuplicentur, habe- 
bis, triangula s 1,1 g, 3071. & 174P;?. 
8192. 15 360, : quorum arcas differunt 
5 <^^23 1 04. cubo a latere 384. Hae autem 
differentix funt continue proportionales 
Geometrice , atque hujus proportionis dc^ 
pominator eft ^4, quadratus a latere 8. 

" r T .'J' 

PRO 
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PROBLEMA LXXI. 

Inruenire fe^' paria Triangulorum reSlan- 
gulorum i quorum area dtjferant per ■ 
cuhos continui proportionales Geome- 
trici, ^ Arithmetici fimul. 



A d hoc opns , -invenienda -funt fex 
paria crianguloriim , talia , vt diffe- 
rentia duoaim quoruncumque fit idem cu- 
bus : hxc vero fiint ejufmodi : Primum, 
4Q. 31. 24... & 50. 30- ,40. Secundum, 
61. II. < 30 . & 8). 13. 84. Tertium, 16,. 
14. 10. & jo. 48. 14. Quartum, 8^. 39.' 
80. & 10. i8. 5)6. Quintum lo. 8. 6. Sc 
34. j6. 30. Sextum’ 73- 55-48-& 80.48. 
64. In quolibet enim pari , differentia arca- 
rum .eft z 1 6 , cubus a latere 6, , . 






. 'A 



j. 
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PROBLEMA LXXII. 

In^tnire tria paria Triangulorum reBan- 
■ gulorum in quibus fumma arearum fim 
. proportionales Geometrici , ^ Arith- 
metick 

A d hoCiinveniri debent tria paria trian- 
gulorum , in quorum quolibet fum- 
ma arearum (it idem cubus. Illa autem funt 
cjufmodi : Primum', i'^. 14. i6i’& 20. 12. 
16. Secundum, 37. 35. 12. & 5.' 3. 4. Ter- 
tium, 2p.i r. 10.& 5. 3. 4. In quolibet enini - 
pari , fumma arcarum eft 2 1 

4 P p N T> / X' 

■ > ^ r :• r : .i ; 

Hincfolvcs Problema fequehs i 
tiovem paria triangulorum re£iaHguiorum , '/« - 
quorum fex prioribus differentia arearum» ^ in 
tribus pofterioribus fumma arearum fint continui 
proportionales Geometrice» (jr Arithmetice. Hoc 
fcquitur ex duobus Problematibus proximis: 
npvem'enim paria a^ata facisfaciuik quae*- 
ftioni. 

PRO 



Digilized by Googie 




Caput primum'. 



It 



111 



PROBLEMA LXXIII. 

Jn‘venire fex ordine sTri Angulorum reSlan^ 
gulorum in integru , in quorum fingulis 
extern quotlthet paria triangulorum y in 
(juihuf arex differant cuhis proportiona- 
lihm Geometrice. 

I N Probi. 70. exhibuimus unum ordinem 
cjufmodi triangulorum , utendo duobus 
triangulis primitivis 10. 8. 6, & 34. 16. lo. 
ac in Probi. 71. data funt fex paria triangu- 
lorum , quorum areae differunt eodem cu- 
bo z i Igitur poterimus uti aliis triangu- 
lis, latera eorum ducendo in 8 , hinc enim 
nafeentur diverfa triangula ab iis quae fii- 
perius inventa funt : fed eorum areae diffe- 
rent iifdem cubis : cum ergo fuperiores dif- 
ferentiae cubicae , fint oftenfe proportiona- 
les Geometrice , erunt & alia:. Exemplum 
unicum profero, utendo primo pari 40. 3 2. 
24. & ^o. 30.40 : illorum fiquidem latera 
©(ftuplicata dant 3 zo. 1^6. 192. & 400. 
240. 310. quorum areae differunt cubo 

H 5 13814. 
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138^ Rursus fi ifta multiplicaveris per 8, 
fient duo alia triangula 1560. 1048. 1536^. 
& 3100. ipio. 1560. quorum arcae diffe- 
runt cubo 88473^. Idem efl fi odupliccn- 
tur pofteriora in infinitum. Potes idera^ 
prasAare cum aliis triangulis. 

APPENDIX. 

% 

Ex didis confiat , pofic inveniri infinita 
triangula , quorum areae fint aibi : & infi- 
nita paria triangulorum , quorum areae di- 
fient cubis, etiam in rationalibus. Sed non 
ita res fe habet de quadratis : licet enim 
infinita poflint exhiberi paria triangulorum 
redangulorum » quorum areae diftent qua- 
dratis, ut 50. 30. 40. dc ic. 6. 8. item 20. 

1 1. 16. Sc,ij. 15. 8i item 61. 11. 60. 5. 

3. 4. & fic in infinitum : nullum tamen po- . 
icfi exhiberi triangulum redangulum in ra- 
tionalibus , cujus ama i\t numerus quadra- . 
tus. In irraitionalibus vero poflint dari quot- ' 
libet : fit enim inveniendum triangulum^ 
redangulum cujus area fit 3^. -Ponantur . 

I N & 3. pro numeris formantibus, triangu- , 
Ium, ergo latera erUnt iQj-+ iC^- 9. 
^N. Hujus trianguli arca eft 3C. — 47N. 

' ' . ' ■ ^ quse 
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c]uac'fi xqiktur numero quadrato 3^, da- 
bit quod quaeritur. Haec verb aequatio fic 
refolvitLir. Divifis omnibus per 3 , fiet 
iC -- aequalis 12. Triens numeri Ra- 
dicum eft 3 , cujus cubus 27 fublatus ex 
quadrato dimidii homogenei $ 6 . ( homo- 
geneum ert: numerus abfolucus 12 , cujus 
dimidium efl 6 ) relinquit 9. hujus Radix 
quadrata 3 , addita & detrada dimidio fu- 
pradido*^ , facit 9 & 3 , quorum radices 
cubicx fimul addifae dant valorem Radicis 
^ cubica 9 -4- ^cubica 3. Igitur numeri for- 
mantesjqui fuere iN & 3, erunt ^cubica9 
~+ Cubica 3 , & 3. Ex his formabitur trian- 
gulii reda ngulum more fblitOiirfquo hypo- 
tenufa eft cubica 8 1 -4- cubica 9 -4* 1 5» 
unum latus circa redum ^cubica 8 1 
cubica 9 -- 3, alterum autem ^cubica 1944 
-4- cubica 648. Aio vero in eo triangu- 
lo redangulo aream efte 36 : etenim fi unum 
latus ducatur in dimidium alterius , fiet pro- 
duduc^i Cubica 19683 (feu 27) -*• ^icu- 
bica.719 (feu 9 ) ^cubica 6561 
cubici 6561 cubica 1 18 7 — ciibicd 

a I 87 , qui eft 36. • > ' > ' ; > 

lAliter -, quaeri poteft vage triangulum- 
rcdangulum in quo area fit -numerus qua-* 
‘ ‘ d ratus, 
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dratus , quicumquc taodem ille fit, five ra- 
tionalis, five irrationalis. Sint numeri for- 
mantes iN & I. Latera funt * i. 

^ Q. -r I* 1 N. Area autem eft i C i N. 
HaEc'aequetur 4Qj & fit valor 1^5 -+ i. 
Igitur numeri, formantes erunt ]|^ 5 2 

& I , unde formatur triangulum redangu- 
lum IO -+ ^80. 8 -1- 80. :^20 -}- 4. 

In hoc autem triangulo area eft -n ^ 
1180, quadratus a latere 20 -+4. 



PROBLEMA LXXIV. 

Inojenire Triangulum reBangulum cujus 
area fit acjualu ares, daii cujufcufnque 
irianguTi, ' ' ' 

..'l,;- - • 

P Rima metijodus. Dato. triangulo 5.3'. 4. 

cujus area eft 6 , inveniendum fit trian- 
gulum aliud cujus area fit 6. Inquiratur 
' primo triangulum aliquod redangulum, 
cujus area fit fexcans alicujus quadrati. Et 
ponantiir. latera circa redum hujus trian- 
guli iN^ 4&3(4&3 funt latera circa 
r.^Om trianguli dati). horum quadratadi- 
mul addita feciunt iQ^ 8N i5^ a:qua- 
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lem quadrato hypotcnufae. Latera autem 
infeduc^a conficiunt duplam aream 3N 
-t- Ii , cujus triplum 9 N -4- 3(> erit fextu- 
pla area. Ergo cum fextans arex debeat ef- 
fe quadratus, fextupla area quadrato xquan- 
da cric. Ergo duo illi termini 1 Q^-4- 8 N 
-4-15&9N-4- 36 xquandi quadrato, in 
fc dudi facient produdum 900 5 13 N 

.c8CL-^ sC xquandum quadrato. 
Finge latus 30 VJN-+ -f^oC^idms enim 
lateris quadratum produedo lliperiori xqua- 
tum, dabit pro valore , — Per hunc 

valorem fi rclolvas latera circa redum po- 
fita I N -4- 4 6c 3. habebitur pro primo la- 
tere, & 3 pro fecundo. Igitur horum 
quadrata fimul addita , dabunt quadratum 
hypotenufx , cujus radix erit hypotenufa. 
Itaque jam habetur triangulum , cujus area 
c(l lexcans alicujus quadrati, ergo fextupla 
quoque erit quadrati, cujus radix quadrata 
77^ dividens fingula latera trianguli inventi, 
dabit triangulum quxfitum,cujus area erit 6 , 

nrmn^ 777g48;- jitszoj. i 89 <r 8 o 4 

Secunda methodus facilior eft , procc- 
ditque non per laterum circa redium pofi- 
tionem , fed per numeros formantes ; quo- 

5. 3. 4. numeri for- 
mantes, 



niam enim trianguli 
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mantes fiint , 2 de t , pones pro numeris 
formantibus iN -4. i 1. Hinc forman- 



tur latera i 4N -4- 5. i Q^-+ 4 NT 

-4- 3. 2 N 4. Hujus arca cft i C ^ 

-1- I iN -+ 6 qu3c debet efle fextupla ali- 
cujus quadrati, ergo dtu^la in 6 , faciet 



66 N ~-h 36 , qui aequari debec 
quadrato. Finge latus 6 -4- ~N -+ ^rQ,6c 
habebis pro valore, Igitur numeri for- 
mantes i N -+ 2 & I , erunt in integris 
2738 & 520. Hinc formabis triangulum 
777^485. 7216803. 2896804. atque l^ujus 
trianguli arca fextupla erit 17^1138649801 
quadrati a latere 1 3 1 990 1 4 Igitur latus iftud 
^ dividens tria latera mox reperta, dabit trian- 
gulum quaefitum , aijus area dl 6. eftque 
idem cum fuperiore. 

Tertia methodus efl: facillima, & expli- 
catur hoc praecepto ; Dati trianguli cape 
hyporenufam , & ex illius quadrato , ac 
quadruplo area: forma triangulum. Deinde 
quoniam quadratum hypotenufae au£tum 
& multatum quadrupla area , facit quadra- 
tos: iliorum quadratorum radices multipli- 
ca inter fe , & produdus radicum ducatur 
in duplum hypoteniifa: : hic produdus po- 
Aerior 'crit denominator trianguli mox 

formati: 
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formati : fitque hoc pa£ko novum triangu- 
lum , habens eandem aream cum triangu- 
lo dato. Vt fi detur triangulum 5.3.4. Ex 
quadrato hypotenufx I5 , & quadruplo 
areae 24 , formabis triangulum 1 101. » 200. 
49 . Tum liypotenuliE quadratum auclum 
multatum quadrupla area facit quadratos 
49 & I , quorum radices 7 & i dudae in fe 
faciunt 7 5 produdum illum duces in 10 
(duplum eft hypotenuGe 5 ) & fient 70 pro 
denominatore praedicli trianguli, & trian- 
gulum quaelitum elt 70—^* 



PROBLEMA LXXV. 

Ina^enire infinita Triangula reBangula 
eju fidem are a cum triangulo dato. 



S it datum triangulum 5. 3. 4. cujus area 
ell 6 . lam- dedimus duo triangula ean- 
dem cum illo habentia arcam , nempe 

?77g48i- i*p5Eo4 r«f -r>r/»r/>o 



ijijiSO» 



& praeterea 



re pofiremo illo triangulo , ac per tertiam 
methodum invenies aliud ttiangulun^ 

10^4350404801. ioW 9 oft 84 ^oi- ?; 9 i 5^715x00. Tnm nr/>r^ 

1417778958^0 1 Ulli UtClU 

triangulo fecundo , cujus denominator eft 

131990 T, 
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-1 31 9901 , ac per eandem methodum ter^ 
tiam , invenies alterum triangulum re- 
«^tangulum , cujus tres Numeratores erunt 
5405157799 55067942434141080 1 . 
1908883569000399506767190449. 



.5056971948276839449959690800. Ac 
vero denominator communis erit 



896900801 36383932.50900161 IO. 
Rursus utere triangulo cujus denominator 
cfl: 70 > adhibendo fecundam methodum 
hoc pa« 9 :o. Numeri formantes triangulum 
1 101. 1200.49. funt 15 & 14* Pone pro 
numeris formantibus 1 N ^ 25 & 24. 
Latera erunt 1 50 N 1201. iQ 

50N -I* 49. 48 N 1200: erit igi- 
tur area trianguli hujus 48 C -♦* 1 800 
31176N 29400. & quia fextans 

hujus areae debet clle quadratus , necefle 
eft ut areae fextu pium 288 C 10800Q, 
^ 1 87056 N 176400. quadrato aeque- 
tur.Fingc latus 420 ^N — -^—Q^fiet- 
que pro yalore numeri for- 

mantes 1 N 25 & 24 caint in integris 
. 60473718955115 ,& 4181 132759^24. 
«ndc . formatur triangulum fpecie 

5405 »5779^5 5o^794i434H*o8oi. 

1 908 8 8 3 5 690003995 067 67 190449. 

50569. 
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5 o 5 7 29 48 1 7 6 8 3 5)4499 5 9 ^ 5)0 8 c o. 
Huius tiianguli redanguli area eft 
48 2 ^5 8 ^1849 z 25 8 299 209669 3 s 5'^>i5- 
5 61 51 50741 1 6508376584600 : hujus au- 
tem areas fextans eft quadratus a latere 
896900801 363 8393250900161 10. Hoc 
lacus dividens tria latera mox exhibita dac 
triangulum quasfitum , in quo area eft 6i 
Cujus examen fadum eft exadillimum. 

Triangula duodecim hahentia eandem 
aream 840. 



Diophantus L 5. (^8. nullo negotio 
invenit tria fequentia : Primum 5§. 40. 41. 
Secundum 74. 24. 70. Tertium 113. 15. 
112. 

Inde per methodum tertiam , utendo 
quolibet illorum , reperies tria alia , nam (I 
utaris primo, invenies quartu ^ — . 
Si utaris fecundo > habebis quintum 

Si utans tertio , invenies 

fcxciim — 

Rursus per eandem tertiam metho- 
dum , uteris quarto triangulo , &c fiet 
feptimum triangulum , cujus latera funt 
3984967^165 15715854419511. 

I 35>4 
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3984<?i1505>5(^70548 1731 2511. 

i89<34^io3o8785o55)4243zo. cum 
denominatore communi 
^70^9856241 84517244502. Vteris quin- 
to triangulo, & fiet odavum, cujus numerato- 
res erut 73183951926281131701186141. 
15398538801 I 35792016271041. 

71 545620567146828350678080.' & 
denominator communis 
80979789305 2330485 203686. Vteris 
poftea fexto triangulo , & extabit no- 
num , cujus numeratores 1602045- 

3005375>5757850i75-^4658304i. 24- 
5469305256577718367993174019841. 
15 83 1^75^054936173602 83743067736- 
320. & denominator communis 

151090454580913976971 I 6664797628. 

Hinc per methodum fecundam , c;om- 
pones tria alia triangula ejufdem ar^x, 
quorum unum fiet beneficio primi triah- 
guli : fed ut vitentur in operatione lon- 
giores numeri , accipiam femiffem laterum 
29. 21. 20. hujus trianguli area eft 210. 
numeri formantes 5. & 2. Quare ponam 
iN -»■ 5 & 2, pro numeris formantibus 
triangulum. Latera erunt iQ^ loN 19. 
iQ^ loN -f- 21. 4N -4- 20. hujus area 
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cft 2C >+ 3 oQ_-h-, 142N -+ 210, cujus 
pars 210. dcbcc elTc quadratum. Ergo arca 
duda in xio , faciec quoque quadratum: 
facit autem*42oC 6300(^-4- 198 20N 
-4- 44100 : igitur ille numerus aequandus 
en quadrato. Finge latus 210 -4 71 N 
^ &: fit pro valore — Ergo nu- 

meri formantes 1 N -+ 5 & 2 » erunt in 
integris 6926645 & 3170162 : ex qui- 
bus formatur triangulum fequens 
5 8028338062269. 37928483849781. 

43917173532980. Illius autem trianguli 
area eft 8328559035368307556846- 
84638696 , cujus pars 210. eft 
39659804930325 27408022089 quadra- 
dratum a latere 1991476962717. Igitur 
latus illud dividens fingula latera triangu- 
li mox formati , dat triangulum , cujus area 
eft 210: quare fi illius trianguli fingula la- 
tera ducantur in i , fit triangulum quaefi- 
tnm, in quo area erit 840, cftque ordine 
decimum , nempe 

758sg9ff7g99;ffl. 

»P>*47®Stf»7>7 

Sic capiendo femifles fecundi trianguli> 
habebis 37. 35. 12. cujus area eft 210, Sc 
numeri formantes 6 i* Pono igitur 
pro numeris formantibus aliud iriangu- 
' I 2 Ium 



Digilized by Googie 




132. Triang. KeBang. 



Ium iN ^ & I. Latera fune iiN 

37* * iN 35* iN -i- I i. hu- 
jus area cft iC -H* i8Q^-+ 107N 2.10. 

Debet ergo iftius arese pars 21.0. arquari 
quadrato : ac proinde fi haec area ducatur 

in 210, produdus 210C -f- 37 

-4- 2 2470 N -+ 44100 debet quadrato 
scquari.Finge latus 2io-t--T^N-+~ifigIQ5&fic 
pro valore — ^sgMgitur numeri formantes 
iN -+ 66c I, erunt in integris 13661486 
&. 13476241 , unde formatur triangulum 
368272595 J90277. 5054452210115. 

368237907990252. Hujus area eft 
93062045 394472 66i9637899490.&areaE: 

pars 210.011:4431525 97 1165 3 648 5 5 418 5 6 9, 

quadratum a latere 2 105 1 18992163. Er- 
go fi illud latus dividat trianguli mox for- 
mati fingula latera , fiet triangulum redan- 
gulum, cujus area erit 210 : fi vero fingula 
illius latera ducantur in 2 , fit undecimum 
triangulum , cujus arca ieft 840 > nimirum 



73 g;4;i9o;8o5;4. lo iogpo44i ono, 7 ;g4;;8l ;»8o>04 
11051129921(3 



Denique capies tertium triangulum 1 13. 
15. 112. quod formatur a 8 & 7. & ideo 
pones 1 N -+ 8 & 7 , pro numeris forman- 
tibus. Lacera fint iQ-4* 16N -r* 113* 
i6N-^I5. hN-i-iii- Hujus 

trianguli 
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trianguli areaefl: 7C -i- i68Q^~t* looiN 
—V 840. qujE ( ob rationem fupra explica- 
tam ) diicla in 840 , facit produdum 
5880C -4- I4 IIZoQ^- 4- 84C840N 
-+70 5 ^00 xqnandum quadrato.Finge latus 
84o-+'^N--Tro-Qi&titpro valore 
Igitur I N -+ 8 & 7 erunt in integris 
I5?74i8i448 &: 558089187. unde forma- 
bitur triangulum 4io885<j04i8t^i545073. 

3585918737363208335- 

2103539053445895152. Hujus trianguli 
area erit 395086697196759165184558- 
795 737 1 145960 , cujus pars 840. e(l 
4703413061866180537911414134965769 
quadratum a latere 685 814337985 59363. 
Hoc latus dividens tria latera mox forma- 
' ta dat duodecimum triangulum , in qno 
area efl: 840. Qpse omnia exac^lillime funt 



I 3 PRO 




probata 
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PROBLEMA LXXVI. 

Jn^venire in integris decem Triangula re^ 
Bangula , in equorum e^uo/ihet area 
Jit centupla perimetri, 

S Vnt tantum duo triangula rcdangula 
in integris , quorum arex fint aequales 
perimetris, nempe lo. 8. 6 . in quo tum 
area, tum perimeter eft 14. 6c 13. 5. iz. 
ubi tam area quam perimeter eft 30. 
Deinde funt tantum tria triangula re<ftan- 
gula in integris in quorum quolibet area 
iit dupla perimetri, nempe 26 . 24. 10. & 
20. I 2. 16. & 41. 5). 40. Praeterea funt tan- 
tum qnatuor triangula redangula in inte- 
gris , in quorum quolibet area fit tripla, 
vel quadrupla , vel quintnpia perimetri. 
Sunt fex pro fextupla : quae omnia & in- 
numera pro fequentibus, continentur hoc 
prxeepto. • 

Dum agitur de proportione , quae dupl^ 
major eft. Adverte numeros producentes 
denominatoretn proportionis exadi ? & 

fi 
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fi fint duo tantum , erunt quatuor trian- 
gula : fi fint quatuor tantum , erunt fex 
triangula : fi funt fex , erunt 06I0 trian- 
gula , & ita deinceps numerus triangu- 
lorum fuperabit binario j numerum pro- 
ducentium.. 

Sic^ autem reperiuntur ipfa triangula 
numero. Duorum quorumcunque produ- 
centium , duplum, unius addatur cum al- 
tero : fumma hxc 8c minor producens 
erunt duo numeri formantes piimum trian- 
gulum : eadem fumma cum duplo prxdi- 
£l:o dabit numeros formantes fecundum 
triangulum , fic fic de caeceris. ^Res erit cla- 
ra in noftro exemplo quod exigit triangu- 
la decem redangula , in quorum quolibet 
area fit centupla perimetri. 100 efl deno- 
minator proportionis : efbquc produSbus 
100 in I. 50. in 2. 2.5. in 4. & 10. in 

Jo. Duplum primi producentis eft loo 
quod additum i , facit 10 1 i pro duobus 
numeris formantibus primum triangulum 
40401. 40400. 402. Deinde ex duobus illis 
formantibus , primus eorum diffeien- ^ 
tia dabit duos alios numeros loi S>c 200 
formantes fecundum triangulum 80401. 

' 401.80400. Tum duplum fecundi piodu- 

I 4 centis 
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centis cum primo facit loi U i , qni for- 
mant tertium triangulum 1040^5. 10400. 
40(S. Praeterea ex duobus illis producenti- 
bus primus cum eorum dilFercntia dat duos 
102. 100 formantes quartum triangulum 

20404. 404. 10400. Idem fiet cum jjpobus 
aliis producentibus 50 & 2, fient enim 4. 
triangula ex illis, fcd quorum duo concur- 
runt cum 4 prioribus : feribo tantum duo 
non concurrentia, quorum primum 2932. 
2 900. 432 formatur ex 54 & 4. fecundum 
vero 54« 6.4x6. S400. formatur ex 546C 50. 
Deinde fi idem fiat cum producentibus 2 5 
& 4, extabunt rursus quatuor triangula, 
fed eorum duo concurrunt cum praeceden- 
tibus :u,pdc feribo duntaxatfcptimum 1153. 
1015. 5 quod formatur ex 33 & 8 , 
odlavum 1714.464. 1650. quod formatur 
ex 3 3 & 2 5'. Denique fi idem fiat cum i o ' 
& IO, habebis duos numeros 50 & 10 for- 
mantes nonum triangulum 1000. 800. 600. 

alios duos 30 & 10 formantes decimum 
triangulum 1300. 500. 1100. Habes igitur 
decem triangula redangula in quorum quo- 
libet area efl centupla perimetri 



PRO 
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PROBLEMA LXXVII. 

ln<uenire in integrii infinita Triangula re~ 
in cpuorum 
perimetrum eandem haheat rationem» 

P Oftulcntnr primum triangula rcAan- 
gula II. Capio aliquem denominato- 
rem proportionis , qui habeat 10 produ- 
centes , feu 5 paria producentium : talis 
efl: 48. qui producitur ex 48 & i. ex 24. 
^ 1. ex I 2 & 4. ex 6 & 8. & ex 3 . atque 1 6. 
Inde per artificium Problematis praeceden- 
tis formabuntur 1 2 fequentia triangula re- 
^tangula. Primum ^410. 5)408. 194. Se- 
cundum 18^25. 1^3. 18^24. Tertium 
2504. 249^. loo. Quartum 4804. 1^6. 
4800. Quintuna 800 768. 224. Sextum 
I 360. 208. 1 344. Septimum 4^4. 33^. 320. 
Oftavum 544. 25^.480. Nonum 740. 228. 
704. Decimum 520. 448. ‘2^4. Vndeci- 
nium 1149.201.2 240. Duodecimum 1 234, 
121^. 110. 

Si volucris 14 triangula, cape duplum 48, 

I 5 nemp^ 
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nempe 5^, ut habeat fex paria producen- 
tium ; fi exigas 1 6 triangula , accipiendum 
erit duplum 5)^, nempe 191 » ut habeat 
feptem paria producentium , & fic deinceps 
in infinitum, ' 



PROBLEMA LXXVIII. 

In<uemre injinita Triangula, reBangula 
ijhperimetra, 

P Rima methodus. Ponantur numeri 
formantes iN i. Latera erunt i Q 
“4- !. *C^- r. iN. pro primo triangulo. 
Sint latera fecundi iQ:^ iQ^— *N. jN: 
fic enim funt ifoperimctra ( potuerunt po- 
ni 1 Q:^ I Qj;- 1 . 4N. rursus iQ:_ iQj-' 3 
5N & fic deinceps. ) Superefi; ut fecundum 
fit triangulum redangulnm : ergo ejus hy- ' 
potenufie quadratum i aequabitur qua- 
dratis laterum iQQj:- iC -+ ^ 

valor 5 , & triangula qnxlita 26. 24- 10. 6c 
25. 20. 15. 

Secunda methodus. Cape duo obvia 
quaeque triangula 5. 3. 4. & 13. 5. 12. 
Summa primi ad fummam fecundi eft ut 2. 

ad 
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ad 5 : igitur fi primum ducas in 5 &: fe- 
cundum in 1 , fient duo triangula ifoperi- 
metra 15. 20. & i(j. 10. 14. Cape 

deinde 8. 15. 17, Summa cujuflibet ex 
duobus praecedentibus ad fummam iftius 
eft ut 3 ad 2. ergo fi ducas praecedentia 
in 2, & ifiud in 3, fient tria triangula 
redangula ifopcrimetra 51. 45. 24. & 50. 
40. 30. & 52. 20. 48. Rursus potes capere 
aliud 15. 7. 24 & fic in infinitum. 

cJ P P £ N D 1 X, 

Lubet hic excurrere in celebrem praxirA 
de triangulis ifofcelibus , ifoperimetris , 6c 
aequalibus : haec enim pendet ab triangu- 
lis re^langulis , & circa illam quaeftiones 
aliquot diverfi generis proponere. - 



Qv.ffiST, 
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QJ/ JE STl O I. 

Inn^enire duo Triangula ifofceliay ifope- 
rimetrai ^ dcjualia. 

I Nvcniantur duo numeri quorum pro- 
dudus additus fumraje quadratorum ab 
illis ortorum , fit quadratus. Sint duo illi 
jN & I. Ergo ■a- iN “+ I xquandus 
cft: quadrato. Finge latus iN — i , & fit 
valor -j. & ita numeri quatfiti in integris 
«runt 3 5 ^ 5. productus enim illorum i 5 
additus quadratis 5? & 1 5 , facit 45; , qua- 
dratum a latere 7. Fioc latus nedatur cum 
alterutro numcforum inventorum , ac tum 
ex 7 & 5 formentur duo triangula re(H:an- 
gula 58.40. 41. & 74 14. 70. Ha:c erunt 
aequalia quoad arcam , & capiendo alteru- 
trius hypotenufam pro lateribus aequalibus 
& duplum lateris medii ( feu dtiplum diffe- 
rentias quadratorum a numeris formantibus 
ortorum) extabunt duo triangula irofcclia, 
Jfopcrimetra , & sequalia. 5 8. 80. 5 8. & 74. 
48 > 7 4* 

QViE^T. 
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QJV S T I O II. 

ln<venire quotquot quis fvoluerit Trian- 
gula ifofcelia , ifoperimetra , 
aqualia, 

I Nvenco iN -t* i qui debuit qua- 

drato aequari , finxi latus ad libitum 
iN — 1. Potuit fingi infinitis aliis modis. 
Ergo infinita alia triangula inde orta fuif^ 
fent. Exhibeo hic aliquot paria triangu- 
lorum, quae & ifofcelia funt , 6c ifoperi- 
metra , & aequalia. Primum 37. 14. 37. 
& 19. 40. 25?. Secundum 218. 240. 218. 
6^233. 210. 233. Tertium 4201. 8160. 
4201. & 7753- io5<j. 7753. Quartum 
333. 11^. 333. &: 261. 36C. 261. Quin- 
tum 1537. 770. 1557. & 1082. 1680. 
108 2. Sextum 2097. * 1*057. & 1 962. 

2160. 1562. Omitto alia , qua: facile qui- 
libet per feipfum invenire poterit. 

QvjEST. 
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QJS ^ S T I O III. 

In^uenire 'wjimties duo triangula ifofce-- 
lia j ifoperimetra , ^ aqualia , 
quorum quolibet perimeter Jit aqualia 
fu£ arca, 

) 

C Apiantur primo duo triangula ifolcc- 
lia , iroperimecra , & a:qualia , verbi 
gratia 37. 24. 37. & 19. 40. 19* Perpen- 
dicularis primi efl: 35. Perpendicularis fe- 
cundi 21 : ponaturque primum triangu- 
lum quaEfitum 37N. 24N. 37N: igitur ejus 
perpendicularis erit 35N, & area 420Q, 
& fumma laterum 98N : lisec fumma aeque- 
tur arere , & fit valor Cum igitur in 
utroque triangulo fit eadem perimeter * 6c 
area eadem , fiet idem valor in fecundo 
triangulo : ergo fi utrnmqne triangulum 
ducas in ifium valorem , habebuntur duo 
triangula qurefita.i^^-^^ & ^’-~-^.Cum 
itaque dederimus methodum , ad invenien- 
da quotlibec paria triangulorum ifofcelium, 
tfoperimetrorum , & a:qualium , facile 

repe 
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repericntur infinita paria ejufdem rationis 
cum priore. 



(i V S T I O IV. 

Innjenire infinita Triangulorum ifofcelium 
^ ifoperim^trorum paria , in equorum 
cjuolthet i area unius adfiuam perime^ 
trum habeat datam rationem, 

E Sto data ratio centupla , & pofitis iif- 
dem , quae funt pofita in ptsccedentc, 
invcndfque 98N & 4 zoQ, ducatur 98 N 
in 100, & fient 9800N aequales 410Q. 
oritdrquc inde valor , & duo triangula 
quxfica 

mus artem inveniendi innumera iftiufino- 
di triangula : igitur facile cft reperire infi- 
nica paria ejufdem rationis. 



QviEST. 
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Q^V ^ S T I O V. 

Infvenire infinita Triangulomm ifofce- 
lium i ifoferimetromm , ^ Actua- 
lium paria , in quorum quolibet du- 
pla area [eu planum ex haji in per- 
pendicularem [it cub$u. 

C Ape qiiodlibet par triangulorum ifo- 
pcrimctrorum aequalium, ut 333.11^* 
333 & i6j. }6o. 161. Horum areae 
34020 quadrans 8505 ducatur in lingu- 
la latera praedi<d:a, & fient duo alia triangu- 
la ifofcclia ifoperimetra aequalia 1831165. 
1 837080.183 1 165. 2>c 2119805.3061 800. 
2119805. in quorum quolibet dupla area 
4911675101000 cubus erit Haterc 17010 
dimidiae arex priorum. Idem erit de quo- 
cumque alio pari. 



Qvvest. 
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Q_V^STIO VI. 

In^venire quotlibet paria Triangulorum 
ifofcelium ifoperimetrorum ^ aqua^ 
lium , in qmhm area fit cuhm. 

C Ape quodlibct par iftiufmodi ifof^ 
celium, ut 37. 24. 37. & 25?. 40. 1^. 
& eorum area 410 ducatur in fingula la- 
tera , fietque aliud par triangulorum , 
15540. 10080. 15540. & I 2180. 1(3800. 
12180. in quibus area 74088000 cu- 
bus erit a latere prioris areae 420. Ciim 
itaque captum fit triangulorum par iftud 
ad libitum , idem de quocunque alio fie- . 
ri poterit , atque ita quotlibet exhibe- 
buntur. 
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Q^V ^ S T I O VIL 

Inwenire qmlihet paria Triangulorum 
ifofcelmm , ifoperimetrorum , ^ aequa- 
lium , itaut fumma laterum cujuf- 
hhet trianguli fit quadram , ^ area 
cujujlihet , cubus» 

C Ape duo triangula huiufmodi qnxli- 
bet, puta 37. 24. 37* & 29- 4o- 
& quoniam fumma cujuflibct quadratus 
non cft, duces hanc fummam 98 in fin- 
gula latera 5 vel faltem quia fumma hcec 
in 2 duda facit quadratum , duces com- 
pendiose fingula latera in 2 , & fient duo 
nova triangula 74. 48- 74* & 5^* 

58. in quorum quolibet fumma erit 19^, 
quadratus a latere 14. Latus quodlibec 
afficiatur charadere quadratorum 74 Q:. 
4 ^Qc. 74Q.J ^ 5 8Q^8cQi 5 8Qj_ Hu- 
jus area eft i68cQCi;_ Hacc aequetur cu- 
bo iC, & fit valor jir,. Erp fi per hu- 
jus valoris quadramm multiplices fingula 
latera triangulorum. 74. 48.74. & 58. 80. 

58. 
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5 8. fient triangula quaefita & -zKzT.^* 
Cum igitur captum fit pro libito par iftud, 
idem de quocumque alio fieri poteft* 



CLV ^ S T I O V 1 1 L 

Jn^venire duo triangula ifofcelia j ifope* 
nmetra , xcjualta , ^ dtpmilia , ijuo-^ 
rum omnia cum latera , tum perpen- 
dicula Jint inter fe , ut numervu ad 
numerum ^ ^ quorum uniufcujufque 
ratio ad triangulum ifoperimetrum 
xquilaierum fit major quacunque ra- 

• fA**» ^ * 

tione data mmorU mdtqualitatu. 

quaeftio venit in manus meas per 
unum e noftris Patribus , cui Dom. de 
Robert-val tradiderat fine folutione : hanc 
autem fic adinveni. Ponantur numeri for- 
mantes duo ifofcelia 1N-+1 &iNjUt 
differant unitate. Ex his fic formabuntue 
triangula. Quadrata illorum numerorum 
formantium fuo junda produdo faciunt 
30,-H- 3N -+ I aequanda quadrato. Finge 

IC 2 latus 
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latus 1 — iN, & tic valor 7. Igitur nnmo- 
ri formantes iN i & iN erunt 8 7, 

quorum quadrata juncta produdo , faciunt 
169, quadratum a latere 13. Formentur 
duo triangula ifofcelia a 1 3 & 8 , itemque 
a I 3 & 7 , fientque 233. no. 133 & 218, 
240. 218. Perpendicularis primi eft 208. 
& perpendicularis fecundi 182. Area ntro- 
bique 21 840 , perimeter autem 6j6. Er- 
go latus trianguli atquilateri erit triens 
numeri 6j6, ^ quadratum perpendicula- 
ris in illo triangulo sequilatero erit nona 
pars numeri 342731. Igitur triens 586 
erit major ipfa perpendiculari , ac proin- 
de fi triens 586 ducatur in femiilem late- 
ris trianguli aequilateri , fiet produtffus 
major area trianguli jequilateri : fit autem 
nona pars 15)80^8 , hxc itaque pars no- 
na major erit triangulo asquilatero. Sed area 
triangulorum ilbfcelium inventorum ad 
hanc aream fe habet ut 19^560 ad 15)8068. 
ifta autem eft longe major quam 99 ad 1 00, 
quia productus extremorum 19656000 
major eft produdo mediorum. Ergo ft de^ 
tur ratio minor 99 ad 1 00 , duo triangula 
inventa funt illa quae inquiruntur. 

Sed detur ratio 999 ad 1000 > & ponan- 
tur 
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'tur mimcri formantes 1 N 8 ', & 1 N 
^ 7. ( hi rursus diflerunt fola unitate , 6c 
8 ac 7 funt numeri formantes priorum 
triangulorum ifofcelium. ) Horum igitur 
quadrata fuo addita produtflo, faciunt 
-t- 45N -4- 165? aequanda quadrato. Finge 
latus 1 3 — iN. 6c fit valor Quare nu- 
meri formantes iN -4- 8 & iN 7, erunt 
IQ5 & 104, quorum quadrata junda pro- 
ducto, fiiciunt 32.761 quadratum a latere 
1 8 r. Ergo fi formentur duo triangula ifof- 
cclia ex 1 8 1 & 105, itemque ex 1 8 1 8c 
104, erunt 43786. 43472. 43786. &c 
43577 * 43890. 43577 ifoperimetra , 6c 
aequalia , & area utriuslibet eft 8 2 6 1 8 5 3 60. 

perimeter 1 3 1 044. Perpendicularis 
primi efl 38010. Perpendicularis fecundi 
3 7648. Igitur latus trianguli jequilateri ifo- 
periractri erit triens numeri 13 1044, & 
dimidium latus triens 65512 , & perpen- 
dicularis major vera erit triens 113488. 
Quare fi triens ifte ducatur in dimidium 
latus , fiet productus major area trianguli 
acquilateri , fcu nona pars numeri 
7435960736. Sed area prxdi^ta ifofcc- 
lium 8261853^0 ad hanc nonam partem 
cft ut 7435668140 ad 74359^0736, 

K 3 majo- 
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majorem habet rationem quam 95)9 ad 
1000, quia produdus extremorum major 
cft produdo mediorum : imo etiam major 
quam 9999 ad 1 0000. Ergo inventa fune 
duo ifofcclia quxfita. 

Detur nunc ratio 99999 ad looooo, & 
ponantur numeri formantes iN -+ 105 
I N -1- 104 ( adverte illos differre unitate , 
& numeros abfolutos fuilTe ;formantcs in 
duobus triangulis inventis. ) Horum qua- 
drata fuo addita produdo , faciunt 3 Q 
-+ ^i7N-i-3 27(3i jequanda quadrato. Fin- 
ge latus 1 8 1 — iN j & fit valor 1351. Ergo 
numeri formantes i N 105 , & i N 
^ 104 , erunt 1456 &: 1455- Horum 
quadrata fuo junda producto faciunt 
<>35545 1, quadratum a latere 2511. Quad- 
re fi, formentur duo ifofcelia ex 2 5 n & 
1456, itemque ex 2521 6c 145 5, erunt 
8475377. 8471010. 8475377.& 847245^. 
8476832. 8472466. Perpendicularis pri- 
mi eft 7341 152. Secundi 7336110. Al- 
terius arca eft 31093486001760. & peri- 
merer 15421764. Hinc feqnitur latus 
trianguli a^quilatcri ifoperimetri fore trien- 
tem 15421764, &: perpendicularis major 
jufto triens 22015894, Horurn itaque pro- 

dudus 
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dudus fcu nona pars numeri 
17941430758508 erit major area trian- 
guli acquilateri : & efl: major ratio arex 
ifofcelinm 31093486001760 ad iftum 
produ6l:um , quam 99999 ad 1 00000. 
quia produ< 3 :us extremorum eft ma- 
jor produdo mediorum : imo major eft 
proportio quam 999999 ad 1 000000, 
& major quoque quam 9999999 ad 
looooooo. 

Poflet rursus redintegrari operatio , po- 
nendo pro numeris formantibus nova ifof- 
celia iN - 4 - 1456 & iN -j- 1455 , 6c 
invenirentur adhuc triangula ifofcelia , 
qux majorem haberent rationem quam 
99999999 ad 100000000 , & ftc dein- 
ceps in infinitum. Quxftioni adjici po- 
teft nova conditio , nempe ut fumma late- 
rum fit numerus quadratus. 



K 4 
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Q.ViESTIO IX. 

/ 

Invenire infinita, Triangula ifofce/ia in 
integris i quorum are a fint m continua 
proportione Geometrica , cujus deno- 
minator non fit quadratus. 

A Ddo poftremam iftam conditionem, 
quia fi illa admittatur , nihil eft fa- 
cilius i etenim quodlibet triangulum ifof- 
celes duplicatum , dat novum triangulum 
cujus area eft quadrupla areas prioris i tri- 
plicatum , dat novum triangulum , cujus 
area eft nuncupla prioris 5 quadruplicatum, 
dat triangulum , cujus area eft prioris fcde- 
cupla i & fic deinceps. Cujus quidem ra- 
, tio eft , quia triangula fimilia fint in ratio- 
ne duplicata laterum : Hinc porro fequi- 
tur , fi obvium quodcumque triangulum 
duplicetur, vel triplicetur, aut quadrupli- 
cetur , aut per quemcumque numerum 
multiplicetur continue , femper fore trian- 
gula prpduda in continua proportione 
numeri quadrati ad numerum quadratum. 

Qu« 
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Qjinsrantur itaque primo infinita triangu- 
la ifofcelia , quorum areae fint continu^ 
proportionales in ratione dupla. Capies 
duo triangula redangula 13. 5. 11. 8c 17. 

15. 8. quorum areae 30 60. Ex his 

compones duo ifofcelia 13. 14. 13. & 

17. i6. 17. quorum areje fine 60. & izo. 

Si duplum primi trianguli ponatur tertio ~ 
loco , duplum fecundi quarto loco , 
duplum tertii quinto loco, & duplum quar- 
ti fexto loco , & fic deinceps , habebuntur 
quotlibet triangula ifofcelia in dupla pro- 
portione : Primum 13. 14. 13. Secundum 
17. 16. ij. Tertium 16. 48. 16. Quar- 
tum 34. 31. 34. Quintum 51. 5)6. 51. 
Sextum 68 . 64. 68. Septimum 104. 1^1. 
104. &c. 

Secundo , fi quserantur triangula ifofcc- 
lia in proportione tripla , capies duo trian- 
gula recflangula , quorum arc^e fint ut i 
ad 3 : talia funt 61. ii. 60., & 10 1. 5)5?. 

20. Ex his compones ifofcelia 61. 110. 
6** & loi. 40. lor. quorum arcae fune 
iic I ad 3. Igitur fi triplum primi conftitua- 
tur tertio loco , triplum fecqndi. quarto, 
triplum tertii quinto , & fic deinceps : 
primum erit 61. 120. 61. Secundum j 01 

K j, 40. 
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40. loi. Tertium 1 83. 3^0. 183. Quar- 
tum 303. 120. 303. (^intum 54p. 1080. 
549. Et fic deinceps. 

Tcrti6 , quserantur triangula ifofcc- 
lia in proportione quintupla , capies pri- 
mum triangula redangula , quorum arex 
fint ut I ad 5 : cjufmodi funt 5- 3. 4. & 
13. 5. I 2. Ex his compones ifofcelia 5, 8. 
5. & 13. 24. 13. quorum arex erunt ut 
I ad 5. Igitur fi quintuplum primi collo' 
cetur tertio loco , quintuplum fecundi 
quarto , quintupkim tertii quinto, & ita 
deinceps , triangulorum quxfitorum pri- 
mum erit 5. 8. 5. Secundum 13. 24. 13. 
Tertium 25. 40. 25. Quartum 65. 1 20: 65. 
Quintum 125. 200. 125. &c. 

Quarto , fi quxrantur ifofcelia in pro- 
portione fextupl^ , capies duo triangula 
rc( 3 :angula , quorum arex fint ut i ad 6 ^ 
ut 13. 5. 12. 8c 41. 5). 40. Ex his com- 
pones triangula ifofcelia 13. 24. 13. & 41. 
80. 41. Ea fcxtuplicabis , ut did:um eft, 
& fient triangula quxfita Primum 13. 
24. 13. Secundum 41. 80. 41. Tertium 
78. 144. 78, Quartum 246. 480. 24^. 
Quintum 4^8. 4^4. 468. £c ita de 
aliis. - . - 

Quinto 
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* Quinto , fi quaerantur irofcella in pro- 
portione fcptupla , capies triangula re- 
dangula 13, 5, 12. & 19. 11. 20. quorum 
areae funt ut 1 ad 7. Ex his compones ifof- 
celia 13. 24. 13. & 25^.40. 15?. Ea feptu- 
plicabis ordine fuprA explicato , & trian- 
gulorum quaefitorum fiet primum 13. 24. 

23. SecLindunt 29. 40. 25;. Tertium 5>i. 

168. 5? I. Quartum 2 23. 280. 223. Quin- 
tum ^37. 637. Et fic de cacteris. ' 

Sexto , . fi quadrantur triangula in pro- 
portione oclupla, capientur duo triangu- 
la redangula 13. y. 12. & 34. 16. 30. quo- 
rum areae fie habent ut i ad 8. Ex his com- 
ponentur duo ilbfcelia 13. 14. 13. 34. 

60. 34. ca oduplicabuntur ordinate, 
ut explicatum jam eft non femel , ac trian- 
gulorum quaefitorum extabit primum 13. 

24. 13. Secundum 34. 60. 34. Tertium 
104. Jp6. 104. Qiiartum 272. 480. 272. 
Quintum 832. 1568. 832. Et infinita alia 
iftiufmodi. 

.• Septimo , fi quaerantur triangula in pror 
portione decupld , capies duo triangula 
rcdangula 5.4. 3. & 17. 8. 30. Ex his com- 
pones ifofcelia 5. 8. 5. & 17. i^. 17. quo- 
rum areae fc habent ut 1 ad i o. C^a^e Ci 
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ca cum ordine decuplentur, triangulorum 
qujcfitorum fiet primum 5. 8. 5. Secundum 
17. 16. 17. Tertium 50. 80. 50. Quartum 



170. i^^o. 170. Quintum 500. 800. 500. 
£t ita de aliis. 



0(^av6 , li quxrantur triangula in pro- 
portione undccupla, eligentur ftatim trian- 
gula rc£tangula 13. 5. ii.’& 61. ii. 60, 
& ex iis componentur irofcelia 1 3. ^4. 
13. &c6i. 110. 6i. quorum areae funt ut 
I ad II. Atque illa undecuplata , vt di- 
dum eft , dabunt triangulorum quaefito- 



nim primum 13. 14. 13. Secundum 6r. 
120.61. Tertium 143. 264. 143. Quar- 
tum 22I. 1310.121. Quintum 1573. 1804. 
1573. Et fic deinceps. 

Nono , fi quaerantur triangula in pro- 
portione duodecupla , capies triangula re- 
dangula 17. 1 5. 8. & 82. 80. 18. atque ex 
iis ordine jam fiepiiis repetito , triangulo- 
rum quaefitornm erit primum 17.. 16. 17. 
Secundum 82. 36. 82. Tertium 204 



204. QUartum 5)84. 432. 5)84. Quintum 
2448. 2304. 2448. Omitto reliqua. 

Im6 ex didis manifeftum efl in qnali- 
' bet ex praedidis proportionibus pofle duos 
ordines triangulorum in infinitum ^ exhi- 

berL 
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bcri. Vc fi poftulentur triangula ifofcclia 
infinita quorum areas fint continue pro- 
portionales in ratione dupla , praster eum 
ordinem , qui jam exhibitus eft , ex iifdem 
triangulis redangulis 13. 5. iz. & 17. ij, 
8. triangulorum quasfitorura ( duplando 
medios ex prxdiAis ) poteft dari primum 
13. IO. 13. Secundum 17. 30. 17. Tertium 
16. iO. i6. Quartum 34.60. 34. Quintum 
51. 40. 5 1. &c. 

Ifiud non debet omitti , quod omnino 
fingulare efl:, dari videlicet duo triangu- 
la ifofcelia quorum primum duplum efl 
fecundi , tum quo^d arcam , tura etiam 
quoad pcrimetrum : nempe i6. 48. 

6c 17. 16, 17. primi enim perpendicu- 
laris cft IO, 8c fecundi 15. Igitur primi 
arca erit 240, fecundi autem 1 10. Dein- 
de perimeter primi eft 100, fecundi jo: 
Vtrobiquc ergo eft proportio dupla. 



Qvast. 



Digitized by Google 




'SCr"' 




Triang, KeElari^, 



CL.V >£ S T I O X. 

Innjenire mjinita Triangulorum reBan^ 
gulorum paria ifoperimetra , in quo^ 
rum quolthet pari , perimeter Jit nu- 
merus quadratm , Jicue differen* 
tia arearum , differentia majorum 
laterum circa reBum, 

C Ape quodlibet triangulum redangd* 
Ium 5, 3. 4. Perimeter cft 12. &: 
ejus dimidium 6 . Pone igitur 6 -h iN 
& 6 — 1 N. & fingula latera trianguli af- 
fumpti ducantur in politiones, fiiintque duo 
triangula ejurdem fpeciei 3o-i-5N*i8-i*3N. 
24-4* 4N& 30 — 5N. 18 — 3N. 24 — 4N. 
quorum duas perimetri faciunt quadratum 
infinite. Reflat igitur, ut differentia area- 
rum 144N & differentia majorum laterum 
circa rec 1 :um SIS faciant quadratum. At 
id non fit , nec facile quadrato asquari pof- 
‘ funt, quia duo numeri 144N &. 8N non 
fe habent licut quadratus ad quadratum. 

Qiiare 
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Quare eligendum dl aliquod triangulum 
in quo id contingat poft operationes prse- 
dictas. Sunt autem infinita iftiufmodi , ut 
25. 7. 14. 53* 45- 18. & 100. 28. 96 . & 
212. 180. III. Capio unum cx his, nem- 
pe primum , cujus perimetcr dl 5 6 , & 
dimidium 28. & pono 28 -i* 1 N & 
28 — iN pro multiplicibus trianguli acce- 
pti. In hos igitur fi. ducantur fingula latera 
illius trianguli , fiunt duo triangula 700 
- I - 25N. 196 - 4 - 7N. 6ji - 4 - 24N. & 700. 
— 25N. 196 — 7N. 672 — 24N. quorum 
perimerer eft numerus quadratus 313^. 
keftac ut arearum differentia 54C8N & 
differentia majorum laterum circa rcd:um 
48 N sequentur quadratis. Illi autem nume- 
ri 9408N &48N fe habent ut quadratus 
ad quadratum. Ergo fi dividas 48 per ali- 
quem quadratum, ita ut fiat quotiens minor 
28 , ille quotiens erit valor iN. Sunt au- 
tem innumeri quadrati ( 4. 9* * ^ 5 * 3 ^* ^ 

quadrati in fractionibus. ) Divide igitur 48 
per unum ex illis, puta i fit valor 3. 
Ergo 28 -+ iN 8c 28 — iN erunt 31 6c 
25. in quos duCta latera trianguli afliimpti 
25.7. 24. fiunt duo triangula qusefita 625. 
175.^00.5^775. 2 17. 744. Si dividas per 4, 
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fic alius valor 12. Igitur 18-+1N&18 
— iN erunt 40 & 1 6 , in quos dudla latera 
prxdida exhibent duo alia triangula quac- 
fita 1000. 180. 960. &: 400. II 2. 384. 
Reliqua exhibebuntur pi'imb in fradis, fed 
ad integros redudi dcmonftrant paria ifo- 
perimetra triangulorum redangulorum , ex 
infinitis , qux facile efl proferre , feribo 
duntaxat quatuor. 

Primum par. 140^25. 39375. 135000. 

174375. 48825. 167400. 

Secundum par. 225000. 63000.2 16000. 
& 90000. 25200. 86400. 

Tertium par. 187500. 52500. 180000. 
& 1 275 oc. 3 5700. 1 22400. 

Quartum par. 1 6830©. 47 1 24. 16156S. 
& 1 46700. 4 1 07 6. 1 408 3 2. 

Hinc folves fequens Problema. Invenire 
duo Triangula reBangula ejufdem Jpeciei , in 
quihm fumma perimetrorum fit numerus qua- 
dratus : differentia duorum majorum laterum 
circa rcBum quadrato - quadratus : differentia 
vero arearum , cubo-euhus. 

Ponantur enim primum duo triangula 
fuperius inventa 625 175. 600. 5 c 775.217. 
744. Certum eft fummam duarum peri- 
metrorum efle quadratum 3136, differen- 
tiam 
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tiam laterum majorum circa reftum 144, 
&: difFerenciam arearum Ducan- 

tur fingula latera in i44Q(^ fient duo 
triangula 9 ooooQQ^ 5 2 0oQ^6'64ooQC^ 
& I i J^ooQQ^ 31248^0(^1071360^, 
in quibus fumma perimetrorum cfl qua- 
dratus , & differentia majorum laterum 
circa rec1;um eft quadrato-quadratus infini- 
te > Supereft igitur ut differentia arearum 
585152864(50^^ (qui eft quadratus a 
latere 24 i 5 >i(^ 0 .) aequetur cubo-cubo. Sic 
ille »C(i,&fit valor Radicis 585151864. 
Hxc fi rcfolvatur juxta politiones poftre- 
mas , dabuntur duo triangula quae fatisfa- 
cient quseftioni. 
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C A P V T II. 

Complcdlens Problemata fingu- 
laria, qux aliud in Triangulo 
Redangulo fpedant , quam 
Aream. 



PROBLEMA I. 

Invenire Triangulum reBangulum, in quo 
froduBm ex hjpatenufd in unum latus 
circa reBum , detraBus fngulis late- 
rihm i faciat quadratos. 



On ANT v R temere iN~+2&i 
pro numeris formantibus triangu- 
lum. Latera erunt i Qj-t* 4N -+ 5 . 
4N -+ 3. iN 4. Summa ex by- 
pocenufa & tertio latere eft i(Tf+ ^ N-+9: 
quae duda in fecundum latus i<T“^ 4N 
-4- 3,fadc 54N 
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1^3 



M- 17, .unde fi tollas productu m fub ex- 
tremis iC -+ i6N -+ 20, lelin- 

<^uicur I QC^— ^ t»C -+• hQ,^ i8N-f 7, 
aequandus quadrato. Finge latus j 4N 
-+4, 6c fit valor — proindeqLie 1 N 
“4- 2 I qui fuerunt numeri formantes, 
erunt — x & 4. & triangulum inde forma- 
tum fatisfaceret quarlHoni. 

Sed quoniam profdfi fumus .Nos nolle 
numeros fidos , inde tuto & une tbrmidi- 
. ne perveniemus ad numeros rcales , po- 
nendo pro numeris formantibus triangu- 
lum iN — I & 4* Latera erunt iQ^— iN 
-+ I 7. I Q^~ zN ~ 1 5. 8 N — 8* Summa ex- 



tremorum eft I 6N - 4 * 9,quzc duda in 
latus fecundum iN •— » 5, facit 
-4- 4C — 1 8 Q-- ic8N — 135. Inde fi tol- 
las produdum fub extremis 8C -- ^ 40 ^ 
-4-I5 2N— refiduum iQQ^— 4G 

6 ^- 260N -f- I erit requandum qua- 
drato. Finge latus illius quadrati t — x ^oN 
-+ iQ^& fit valor 6^. Ergo numeri for- 
mantes erunt 6'j & 4. & triangulum fpecie 
4241. 420 9. 520. cujus fi fingula latera di- 
vidantur per 47(31 ( fumma eft extremo- 
rum ) fiet triangulum quaefitum — . 

^ in quo cft produdus fub extremis tollendus. 

1.1 PRO 
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PROBLEMA II. 



Innjemre Triangulum reBangulum » in 
quo froduBus ex hypotenufd in aliud 
lattu , addunt urd ex minoribus late^ 
rihus j q) detraBus reliquis , faciat 
quadratos. 



P Onantur temere numeri formantes 
triangulum , i N -+ z & i . Latera funt, 
ut in praecedenti, 4N 5,. iQ^ 

-4- 4N -+ 3. iN 4. Prodnclius autem ex 
fnmma extremorum i Q^-i- 6N -+ p in la- 
tus fecundum iQj+ 4N-i- 3, erit iQQ. 
-+ I oC -+ 3d(^l^ 54N -+ 17 , cui fi ad- 
das produdum extremorum zC JiQ. 
-h z6N -*• 10, fiet fumma iQQ^ i zC 
-h 48Q^-}- 80N -H- 47 aequanda quadra- 
to. Finge latus 1 ^ 6N -4- d , & fit 
pro valore Radicis — Ergo numeri 
formantes iN h- z & i , in integris erunt 
5 & 8. 

Igitur pones nunc fine formidine iN 
^ 5 8 pro liumeris formantibus trian- 

; gulua\ 
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gulum. Latera erunt i -+ i oN -h 89. 
iQ^-+ icN — 3p. i^N -+ 80. Summa cx-. 
tremorum . cft i Q m- 2 6 N -+ 1 , quae 

duda in fecundum latus iQ^-+ 10 N 
-1- 35) , facit 1 Qj^-+ 36C 
-I- 676N -- 6591 , cui adde productum 
extremorum 16C -h 140 Q_-»- 2114N 
-h 7120, & procreabitur fumma i QSi^ 
-4- 51C -*■ ^3oQ^j 7+ 2900N ~+ 529 
aequanda quadrato. Finge latus 13 -i- 77N 
— 1 Q,, fiet pro valore , Igitur nu- 
meri formantes iN -4- 5 & 8 , in inte- 
gris , erunt 541 & 184. Hinc formabis 
triangulum fpecie 3 ^<j537- 258825. 

1^9088. cujus fi latera fingula dividan- 
tur per 525625 ( fumma cfl: extremoaim) 
fiet triangulum quxfitum 
in quo produdus fub extremis additus 
medio lateri , detradus vero hypotenu- 
fac , atque tertio lateri , exhibebit qua- 
dratos.- 'i > 
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problema III. . 



I 



Jnn>€mre Triangulum reBangulum , in 
quo producluf €x hypotenufa in unum 
latm circa reSlum , multatus uno la^ 
tere ^ ^ additus re 
dratos, v 



liquis i faciat qua^ 



P Onantnr temere numeri formantes 
triangulum i N -h- 2 & i . Latera funt 
ut fupra , & differentia extremorum i Q 
^ iN -i- I , quae dufta in fecundum la- 
tus iQ^-+ 4N -4. 3 , facit iQQ^-+ 6 C 
-h I 2Q -+ loN -4- 3. Huic (i addas pro- 
ducum fub extremis iC izQ^h- 16N 

H- io,extabit fumma “*■ ^4Q 

-+ 36 N H. 23 aequanda quadrato. Finge 
latus . 0,-4- 4N -+• 4 , & habebis — pro 
, yalore Radicis, Igitur iN ^ 2 & i, erunt 
in integris i & 4, 

^ Quare non jam amplihs temere , fed tu^ 
to pones I N I & 4 pro numeris for- 
mantibus triangulum. Latera erunt i Q 
• 4 * iN ^ 17. iQj+ iN — 15. 8N “i* 8. 

Diffcren 
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Differentia extremorum i '+9 

duda in fecundum latus iN- 15, 

facit iQ 9 ^- 4C - 1 ^<ls^ 108N - 1 3 5 * 
cui adde produdum extremorum 8C 
H- X4Q-*- 151N -*• & fit aggrega- 
tum 4C * 

aequandum quadrato. Finge latus i tjoN 

j Q^, 6c fid pro valore Radicis , "^4/. 

Ergo numeri formantes i N i & 4 > 
in integris > erunt 4^^9 ^ 
formatur triangulum fpecie 18465117. 
18315825. 1164592. cujus fi fingula la- 
tera dividantur per 16100615 ('differen- 
tia e(l extremorum ) habebitur trian^- 
lum quaefitum " u^zoosij enitn 

produdus. extremorum multetur tertio 
latere , U addatur reliquis 5 fient qua- 
drati. 
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PROBLEMA IV. ^ 

Innjenire Triangulum reBangulum y in 
quo produElm ex hypotenufd in unum 
ex minorthm lateribus additus hy~ 
potenufn y multatus uno latere circa 
. reBum , detraBus tertio , faciat 
quadratos» 

F Ormccur temere ttiangulum ex i N 
3 & I. Latera lunt i -»• 6 N 
IO. I Qj-t- 6N -+ 8. 2N h- 6. DifFcremia 
extremorum eft 4N - 4 - 4 , quse du- 

fta in fecundum latus i(^-+ 6N 8, 
facit 1 i o C -+ 36 Q^-+ 5 6 N 

3 2 , unde fi tollas produ< 51 uni extre- 
morum iC 18 5 ^ N 60 y refi- 

duum iQ2^-4- 8C-4- 1 8Q^— 2 8 eft aequan- 
dum quadrato. Finge latus 4N -*• i, 
fiet — -f pro valorc Radicis. Igitur nu- 
meri formantes i N -t- 3 & i , in integris 
erunt ^-5 & 8, 

Quare ponendi tnt6 numeri forman- 
tes triangulum iN — 5 & 8. Latera erunt 

> 0 - 
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iQ^ — loN -t- 89. iQ^-- loN — 39* 
1 6 N — 80. Differentia extremorum i Q, 
— 2 6 N H- 169 ducatur in fecundum la- 
tus iQ^- loN -- 39, & fiet produdus 
iQC^— 36C -+ 39 oQ^“ 67 6N -- 6591* 
unde fi tollas produdum extremorum 16C 
~ i4oQ^-^ 2 214N — 7120, habebis re- 
fiduum 5 2C "+ ^joQ^— 2900N 

-f 529 arquandum quadrato. Finge latus 
23— -i* iQ^» fietque pro valorc, 
1^‘tur iN -- 5 & 8 , qui fuere nu- 
meri formantes triangulum , erunt in in- 
tegris 3994C1 6c 78384. ac triangulum 
fpecie 1656(35210257. 153377107345. 
62613195968. cujus fi latera dividan- 
tur figillatim per 103051914289 (diffe- 
rentia efi: extremorum,) fiet triangulum 
quxQtum Produ- 

dus detrahitur fecundo lateri , & multa- 
tur tertio. 
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PROBLEMA V. 

/ » 

Inrvemre Triangulum reUangulum , in 
quo dmidius produElus ex hypote- 
mfd in unum latus circa reBum , 
fuhlatus d duobus majoribus lateri- 
hus y d femtjje minoris , relinquat 
quadratos, 

t 

P Onantur temere numeri formantes 
I N “+ 2 & I . Latera funt i Q_“+ 4N 
“*■ 5 * jQ^*+ 4N -+ 3. iN-i- 4. Dimi- 
dium poftrcmi lateris additum hypotenu*» 
fx, facit iQ^-+ 5N -4* 7, qui du£tus in 
fecundum latus iQ. -4* 4N -+ 3 , exhibet 
produdum iQ(i_“ 4 * 9G -»• 3oQ^-+ 43N 
-4-11, unde fi tollas iC -+ 6Q 1 3N 
-4- 1 b , feu dimidium produdum cx hy- 
potenufa in tertium latus , relinquitur 
8 C -4- 14Q -+ 30N — 4- II 
aequandus quadrato. Finge latus i 
~+ 4N -4- 4, & fit valor — -r» Ergo nu- 
meri formantes i N h- 2 & i , erunt in in- 
tegris — 1 & 2. 

Quare 
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fecundum, «71 

Qiiare tuto pones i N -- i 6c 1 pro 
numeris formantibus triangulum. Lacera 
erunt iQ^— iN h- 5. iQj-- iN— 3. 4N 

— 4. Hujus poftremi lateris dimidium 
2 N — 1 additum hypotenufsc facit i Q 
-*• 3 , quem (i ducas in fecundum latus 

iN -- 3 , habebis i iC — 6N 

— 9. Hinc tolle 2C — 6(^-4- 14 N — 10 
( dimidium producli ex hypotenufa in ter- 
tium latus, ) reftabit i — 4C -4. 6 Q 

— loN -+ I aequandus quadrato. Finge 

latus I — loN -+ i.Qj & fiet valor 6 . 
Igitur iN ~ i & 1 erunt 5 & 2, cx qui- 
bus formabis triangulum fpecie 19. zr, 
10. cujus latera divifa per 39 ( fumma eft 
cx hypoccnufa & femifie tertii lateris ) da- 
bunt triangulum qusefitum Dimi- 

dius enim produiflus ex hypotenufa in ter- 
tium latus , fublatum ex duobus prioribus 
lateribus , 8c dimiclio tertii , exhibet qua- 
dratos. 
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PROBLEMA VI. 

ln<vtnire Triangulum reBangulum , in 
quo dimidim froduBus hypotemfa in 
unum ex minoribus lateribus , detra- 
Bus hypotenufe , dimidio iftius 
minoru lateris , additus autem reliquo 
lateri ^faciat quadratos» 

P Onantur tcmor^ numeri formantes 
triangulum iN -f 2 & i. Latera funt 
4N -+• 5. iCL-i- 4N “+ 3. iN -+ 4. 
Dimidium hnjus poftremi i N -t- 2 addi- 
tum hypotenufas facit i 5N -<• 7, 
qnem fi ducas in fecundum latus facit 
iQQ, -H- 5)C 30Q -H- 43N “+ 21 , cui 

adde dimidium productDm hypotenufae in 
tertium latus , nempe i C -t- 1 3N 

-fio,8c fiet fumma icC 36Q 

-I- 56N 31 aequanda quadrato. Finge la- 
tus quadrati 5N-+ & fiet~T* 

Itaque numeri formantes iN -n 2 & r, 
erunt 5 & 4,unde extabit triangulum fpccic 
41.9.40. cujus fingula latera divifa per 

( fumma 
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((ftima cft ex hypotcnufa & -r lateris tertii) 
dabunt triangulum qusclltum ~ii~, Dimi' 
dius enim produdus extremorum detradus 
hypocenufae , & dimidio tertii , additus au- « 
tem reliquo , facit quadratos. 



PROBLEMA VII. 

Inrvenire Triangulum reBangulum in 
quo fi d minori latere' tollatur dimi-- 
dius ^produBus extremorum , ^ 4 
quadruplo hypotenufe duplum produ- 
Bi y d quadruplo medii lateris 
quadruplum produBi ejufdem , fiant 
quadrati, 

P Onancur numeri formantes triangu- 
lum I N -+ 2 & I. Latera funt i 
4N -i- 5. 4N -+• 3. iN -+ 4. 

Dimidium poftremi lateris addatur hypo- 
tenufac, ut fiat iQ^-4- 5N-+ 7, in quem 
ducatur quadruplum fecundi lateris , flt- 
que 4QP_-*- 36 C ^ i2oQ_~4- 17 iN 
-+ 84. Hinc tolle quadruplum produdi 

extremorum 
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extremorum 8C 48Q_-4- 104N-+ fe, 
& relinquitur 4QC^“J- z8C -»• yiQ, 
-4- 68 N -I- 4 aequandus quadrato. Finge 
latus 2 -+ 17 N — feu majoris faci- 
litatis gratia , divide numerum aequan- 
dum quadrato per 4, & fiet iQ -+ 7C 
18CL-4- 17N ”+ I quadrato aequan- 
dus. Finge latus i -4- t-N ~ iQj & fit 
pro valore 7/. Igitur numeri formantes 
erunt 401 & ^6. & triangulum fpecie 
inde formatutn, 170017. 151585. 765)92. 
cujus fi lacera fingula dividantur per 
208513 ( fumma eft ex primo latere, 
& dimidio tertii ) fiet triangulum quaefi- 

170017. ^ S 99 ^ 
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PROBLEMA VIII. 

Invenire Triangulum reBangulum , in 
quo duplus extremorum produBus fu- 
hiatus d quadruplo hypotenufe , ^ 
triplus quadruplo unius lateris circa 
reBum additus , ^ duplus duplo re- 
liqui lateris fuhtraBus , faciat qua- 
dratos, 

P Onantur numeri formantes , ut in 
praecedente, iN i & i. Latera ' 
erunt eadem , 6^ produdus fub extremis 
iC -+ z6N -t- 10, cujus triplum 

6C 78N -+ 60 additum qua- 

druplo produdo ex fecundo latere in fura- 
mam hypotenufe dimidio tertii lateris, 
facit 4 Q.CL-^ 41 C -+ 15^0^ 150 N 
144 aequandum quadrato. Finge latus 
1 1 -+ -}l N 1 Q^, & fit valor Radicis,' 

Igitur numeri formantes erunt i <19 & 48. 
Hinc formatur triangulum fpecie, 3086^. 
26257. 16224. cujus fi latera fingnla di- 
vidantur 
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vidantur per 38977 ( fumma eft cx hypo- 
tenufa & dimidio tertii lateris ) fit trian- 
gulum qnxfitum Triplum pro- 

dudi extremorum additum quadruplo fe- 
cundi , & duplum ejurdera producli dc- 
tradum duplo tertii lateris , & quadruplo 
liypotenufe , facit quadratos. 

Aliter potuit fingi latus 4 "^ 

-f 1 1 , & valor Radicis fuiflet — unde 
numeri formantes in integris 10. 5?. & 
triangulum fpecie 181. 19. 180. cujus 
fingula latera divifa per iji. ( fumma eft 
cx hypotenufa & dimidio tertii ) exhibent 
triangulum quxfitum — 

APPENDIX. 

Ex his intclliges , pofle tot qnarftioncs 
proponi de produdo extremorum , quot 
in priori parte propofitse funt de arca di- 
verfimode cum lateribus complicati : quod 
ad alia properanti fufEcic indicafle. 
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PROBLEMA IX. 

Innjenire Triangulum reElanguIum , in 
cjuo quadratus differemu minorum 
laterum , *vel majorum laterum mul- 
tatus fngulis laterihtu , quadratos ef- 
fiet at» • 

P Onatur- pro triangulo quxfico 3 N* 
4 N. 5 N. DifFerencia minorum late- 
rum vcl majorum laterum efl: eadem , 
nempe .iN, cujus quadratus iQ^ Igitur 
iQ^— 3N. iQ^-- 4N. iCi-- 5N xquantur 
quadratis. Hanc triplicatam aequalitatem 
revoco ad iftam 1 — 3N. i — 4N. i — 5N. 
pro qua, fi eligas aliquem numerum qua- 
dratorum S/ Radicum , qui dudus vcl in 
3, vcl in 4, vel in 5 , efficiat produdum, 
qui fublatus ab unitate, efficiat quadratum, 
facile revocabis triplicatam aequalitatem ad 
duplicatam : talis autem eft numerus fe- 
quens iN 4Q2 enim dudus in 4 
facit 8 N — 1 6Qj qui detradus i , facie 
quadratum i — 8 N -t- 16 Q^, a latere i 

M — 4N. 



Digitized by Google 




178 Triang. ReSlang. 

— 4N. Illum igitur numerum 2 N ~ 4Q 

duc in 3. 4. 5. figillatim , & productos 
6N — I — 16Q; 10N-- loQ^ tol- 

le figillatiai ab unitate , & relinquentur 
tria refidua i — 6N iiQ^ i — 8N 

1 I 1 oN -4- loQ^xquanda qua- 
dratis. Eft autem fecundum refiduum qua- 
dratum a latere 1 — 4 N. Igitur fupereft 
tantum ut alia duo refidua i — i o N 
' -+ 2 cQ)& 1 — 6N -+ I iQjcquentur qua- 
dratis. Hoc vero efficitur facile per me- 
thodum vulgarem duplicatx- aequalitatis, 
& invenitur valor Hunc valorem fi 
refolvas per iN — 4Q ( numerus eft fupra 
elcdus) fit iTo pro valore Radicis in tri- 
plicata aequalitate I — .3N. I — 4N. I ” 5N. 
Ergo fi per hunc poftrcmum valorem di- 
vidas I, fiet valor pro triplicata aequa- 
tione fequente iQ— 3N. i(X--4N. iQ 

— 5N. Quoniam igitur habes valorem 
Radicis , feu numeri , & pofitum eft trian- 
gulum quaefitum ^N. 4N. jN. Si hunc 
poftremum valorem ducas figillatim in 3. 
4. 5. habebis triangulum quaefitum 

i 6 j. 484 . 6 oj 
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PROBLEMA X. 

lii^tmre Triangidurn reci angulum , in 
quo quadratum hypotenufe multatum 
fingults lateribus , faciat quadratos, 

P Onatur idem triangulum quod fupra 
3N. 4N. 5N- Igitur quadratum hypo- 
tenurse eft 25QJ quod Ii multetur tribus 
lateribus extabunc tres termini 2 5Qj- 5N. 
2 5 4N. 2 5 Qj;- 3 N sequandi quadratis^ 

Ergo 25 — 5N. 15 — 4N. 25 — 3N. imo 
& I -- 5N. I — 4N. I — 3N. aequabuntur 
quadratis. Iftius autem aequalitatis triplica- 
tx inventus eft valor in prxcedenti ^,,hunc 
fi ducas in 15, fiet -rlr pro triplicata aequa- 
litate 25 — 5N. 25 — 4N. 15 -- 3N. & fi 
per hunc valorem dividas 1 , habebis valo- 
rem pro xqualitate propofita 25 Q 
~5N. 25CL--4N. 25CL--3N. Quare 
juxta pofitiones, fi hunc poftremum va- 
lorem ducas in 3.4. 5. figillatim , fiet trian- 
gulum quxfitum— IfJ— . 

* 

I 
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PROBLEMA XI. 

Irruenire Triangulum reBangulum j in 
quo quadratum fummA omnium lau- 
rum multatus fmgulu lateribus faciat 
quadratos. 

E Sto idem triangulum quod fupra, 3N. 

4N. 5N. Summa lacerum cft 12 N,* 
cujus quadratus *44Qj- 3N. 

144QJ-4N sequabuncur quadratis. Ope- 
rare ut in duobus prxcedentibus Proble- 
matibus , & invenies triangulum quxfitum 

4?4-^(?os 

345« • I 

APPENDIX. 

Hinc fequitur folutio innumerorum Pro- 
blematum triangula redangula fpe< 5 Ian* 
tium : detur enim qusecumque fumma , & 
quxcumque differentia , im6 & quicum- 
que aut laterum, aut fummarum , auc difFe- 
rentiarum multiplices , invariatis numera- 
toribus invenies folutionem , folo denomi- 

nacon 
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iiatore variato , modo non mutes fpeciem 
quseftionis. Nec eft necclTe retexere molc- 
ftas operationes quae interdum occurrunt: 
fed fatis erit facere ut quadratum datum 
in una operatione fada ad denominato- 
rem inventum , ita quadratum datum in 
operatione facienda, ad aliud, & habebi- 
tur denominator fupponendus iifdem nu- 
meratoribus. Vt quia in Problemate ic. 
datus eft quadratus hypotenufe 25, & in- 
ventus eft denominator ^00. Si detur qua- 
dratus fummae omnium 144, fiatque nc 
15 ad 600, ita 144 acf aliud , habebis de- 
nominatorem 3456. pro qnaeftione Pro- 
blem. 1 1 . Simili ratione , ft jubeatur inve- 
niri triangulum rcAangulnm , in quo qua- 
dratus fummae laterum circa reclum, mul- 
tatus lingulis lateribus faciat quadratos , ac- 
cipies 3. 4. 5. in quo quadratus fummae la- 
terum circa redum eft 49. Fiat ut 25 ad 
600, ita 45; ad aliud , &, invenies i ij 6 
pro denominatore fupponendo numerato- 
ribus praedidis 3^3.484. <>05^. Erit igitur 
triangulum quaelitum 



J(S}. 4t4. ff05 
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PROBLEMA XII. 

Jn^venire Triangulum reUangulum , in 
quo Jingula latera 'addita quadrato 
differcntu minorum laterum , <vel 
majorUm laterum , efficiant qua- 
dratos, 

P Onatur triangulum qusefitum 3N. 4N, 
5 N. DifFerenffa minorum , vel majo-^ 
rum laterum eft eadem , nempe 1 N , cu- 
jus quadratum iQ^ Igitur iQj-f 3N. iQ 
•< 4 - 4N. 1 Q 5 N debent jcquari quadra- 

tis. Hanc triplicatam aequalitatem revoco 
ad iftam i -+ 3N. i ^ 4N. I -+ 5N,& per- 
go, ut fadum efl: in Problematibus /uperio- 
ribus , & invenio valorem Radicis. 

Veriim lubet paulo aliter rem totam 
efficere , & nova methodo folverc tripli- 
catam aequalitatem iQj-f 3N. iQj+4N. 

s N* Cape iN i pro valorc iN 
( fic enim iN -t* \ dudus in 4 nume- 
rum Radicum fecundi termini efficiet 
quadratum 1 4N -+ 4 ) Pue dcin- 

dq 
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ic eundem numerum in 3 & 5 juxta 
oofitionei Radicum, habebifque i C^-+ 3N 
-4-3&1Q.-+5N-+-5 aequandos quadra- 
tis. Vtere methodo vulgari , & invenies 
valorem — f • larn igitur pones pro nova 
Radice iN — & juxta illam refolves 

duos terminos mox quadrato arquatos , ex- 
tabuntque novi termini quadrato aequan- 
di iCL- 4 . ~N -t- -J-N 

ducendo hunc pofleriorem in 49 , fient 
49Q “+ '4— N «J-. Quoniam ergo illi 
duo numeri funt redudii ad eundem uni- 
tatum quadratum , cape illorum differen- 
tiam 48 Q^-i- iioN, haec producitur ex 
dudu 8N in W t ( adverte diligenter 
modum iftum fol vendi duplicatas xquali- 
tates.) Reliqua funt facilia , & fit pro va- 
lore , Hinc tolle 7- ob novam Radicem, 
de qua fiiperiqs , reftabitque fractio 
Hsec jund:a unitati, fi dividat fuum qua- 
dratum exhibebit valorem pro pri- 
mis politionibus. Cum itaque triangulum 
pofiium fit 3N. 4N. 5N. fi pofiremam fra- 
dionem ducas in 3. 4. 5. figillatim , fiet 
triangulum quaefitum . 



M 4 PRO 



Digilized by Google 




|84 Triang. Retlang, 

s 

^ ' ' 

PROBLEMA XIII. - 

Jn^enire Triangulum reBangulum , iri 
quo quadratus majoris lateris circa 
reBum s additus fingulis lateribus fa- 
ciat quadratos, 

S Vmatur triangulum redangulum 3N. 

4N* 5N. Majus latus circa rcdum cft 
4N,&cjus quadratum 1 6 Q. Igitur i6Q^ 
^jN. 1 6(^-4* 4N. 5N aquan- 

tur quadratis. Finge iN asquivalere iN 
r-h & per hunc numerum multiplica 
3.4. 5. fi^ntque tres produdi, qui additi 
i6Q^ dabunt fummas 6N 

i6Q^-+ 8N -H I. loN ^ V 

sequandas quadratis. At medius terminus 
8N -t- I eft quadratus a latere 
4N -+ I* Igitur fupercft ut duo alii sequen^ 
tur quadrato. Et fit per methoBum vulga- 
rem — ^ pro valore. Quare pones pro no-» 
va Radice iN — juxta illam refolves 
duos terminos mox jcquatos quadrato, 
fientque novi termini tN 
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6 c tN Et quia in ifliufmo- 

di operatione debet efle idem unitatum nu- 
merus quadratus , priorem terminum du- 
ces in 49 , ut fiat 78 +Q^m- ^'N 
Horum terminorum quadrato aequando- 
rum diflFerentia eft 7^8 C^j+ i ioN , quam 
.producunt 3iN & i4N adverte rur- 
siis fubtilcm modum capiendi producen- 
tes difFerentiam. ) Horum producentium 
fummac femiflis quadratus majori termino 
sequatus , dat pro valorc Ergo nova Ra- 
dix iN - ^ eft & tN -+ feftj^:. Ergo 
quadratus prioris fradionis divifus per po- 
fteriorem dabit valorem pro primis pofi- 
tionibus , nempe Igitur juxta pofi- 
tiones 3N. 4N. 5N. triangulum quaefitum 
non latebit , eritque illud . 
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PROBLEMA XIV. 

Inruenire Triangulum reSlaugulum , in quo 
. quadratus fumma laterum omnium 
additus Jingulis lateribus , faciat qua- ' 
dratos, 

P Onatur triangulum quxfitum 3N.4N. 

5N. Summa cft i^N, & ejus fummac 
quadratum 1440^ Igitur juxta tenorem 
quacftionis 1 44Q^-+ 3N. 1 44Q^-f 4N. 
144Q -4- 5N sequantur quadratis. Seque- 
re quam volueris methodum ex duabus, 
qnse funt traditae in Problematibus praece- 
dentibus, & invenies triangulum qusefitum, 

4ni4 

I3jo5(fo 

APPENDIX. 

Hinc rursus fcqnitur folutio innumera- 
bilium Problematum , quae triangula re- 
^tangula fpedant : neque opus cft rete- 
xere operationes , quae interdum funt mo- 
Icftiffimae , fed brevi compendio poteris 

uti 
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uti per Regulam auream 5 etenim fi fiat 
ut quadratum in operatione fada ad de- 
nominatorem inventum , ita quadratum 



. datum in operatione facienda , ad aliud, 
habebis novum denominatorem iifdcm 



numeratoribus fupponendum. Vc quia in 
Prob. I 3. ex quadrato 16 inventus eft de- 
nominator 147840, fiat ut 1 6 ad 147840, 
ita 144 ad aliud , & invenies denomina- 
torem 1330560 pro Problemate 14. Rur- 
sus fi quis vellet triangulum redangulum 
in quo centuplum quadrati fummas late- 
rum additum fingulis lateribus faciat qua- ' 
d ratos , fiat ut 16 ad 147840, ita 14400 
ad aliud , & inveniret denominatorem 
133056000 iifdem numeratoribus 35643. 
47514. 55^405 fupponendum. 
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Digiiized by Googie 




i88 Triang. KeBang, 



PROBLEMA XV. 

Inrveme Triangulum reBangulum , in 
quo froduBm ex minori latere in 
differentiam duorum majorum , ad^ 
dtm (tngulis laterihm , faciat quo^ 
dratos. 

I Nvcniatur primo triangulum reftangu- 
Ium , in quo produdus ex difFercntia 
duorum majorum in minus latus , faciat 
quadratum : Jboc autem duobus modis fieri 
poteft, vel dum differentia pratdiAa & mi- 
nus latus funt quadrati , vel ciim funt plani 
fimiles. Triangulum primi generis 9.40.4 r. 
Triangulum fecundi generis cft 8. 15. 17. 
Sumo itaque primum ex triangulis, & pono 
triangulum quaefitum cfle 9N. 4cN. 41 N. 
Produdus enim ex minore latere 9N in 
differentiam majorum laterum i N, facit 9Q 
quadratum a latere _)N. Igitur 9Q:7-9N.9Q 
40 N. 90 .“^* 4 * N.asquari debent quadra- 
tis.Opcrarc nt in prieccdentibus,& invenies 
triangulum quxficum 

APPEN 
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A ?? E N D l X. 

Duo hic adverte , primnm poffe ex hoc 
Problemate fieri duo prsecedentia Proble- 
mata : non tamen converfim ex illis poteft 
fieri iftud. Secundum eft , poflc innumera- 
bilia Problemata ex hoc nafd , ut facile in- 
fertur ex praecedenti appendice. 

problema XVI. 

Invenire Triangulum r exanguium , in 
quo produBm ex hypotenufd in (Uf 
ferentiam lateruyn minorum , addttus 
fngulii latenhm , faciat quadratos, 

I Nveniatur primo triangulum re^Iangu- 
lum , in quo productus ex hypotenufa 
' in differentiam laterum circa reftnm , fa- 
ciat quadratum-. Hoc rursum duobus mo- 
dis fieri potefi: , aut cum hypotenufa eft nu- 
merus quadratus , & diferentia duorum 
aliorum laterum , aut ciim funt plani fimi- 
les. Eligo in hoc opus , triangulum redan- 

gulum 
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guluni 115). 120. 16^. in quo hypotcnura 
169. & differentia laterum minorum ij 
funt quadrati : ac pono pro triangulo qua:- 
fito ii 5)N. iioN. 169N. Ergo hypotenu- 
fa 169N in differentiam duorum minorum 
iN facit 1 690^ quadratum a latere 13N. 
ac proinde 1 690^ i i9N.i69Q^-i- iioN. 
1690^-4- xquari debent quadratis. 

Perge in operatione , ut fupra dcmonftra- 
tum eft 5 & invenies tandem triangulum 

iff 8;4^S4 g^50g°- 

^uxlitiim 5504.40091591 • 



APPENDIX. 

Hinc rursus numerofa feges Problema- 
tum nafeitur , fiquidem modo retinean- 
tur eadem latera per additionem conne- 
(^Venda , poteft variari quadratum , ut li- 
buerit. 



^ ■ 

PRO 
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PROBLEMA XVII. 

Invenire Triangulum reBangulum 3 in 
cjuo produBpu ex minore latere in 
differentiam duorum majorum , muL 
tatus Jingulis lateribus , faciat qua^ 
dratos. 

P Onacur triangulum quaefitum 8N. i jN. 

17N. quia , Lic didum eft fupra, produ- 
dus qui poftulacur , quadratus eft , nam 
8N in iN ( feu minus lacus in differen- 
tiam majorum) facit quadratum 1 6Q, cu- 
jus latus eft 4N. Igitur i6Qj~8N. i6Q 
-- 15N. i6Q^— 17N asquari debent qua- 
dratis. Ergo horum produdus folidus 
409605^(5^— 10140 S “+ 8176 QjQ 
— 2040C sequandus eft quadrato. Et quia 
quadratus dividens quadratum dat quadra- 
tum in quociente,fic,ut fi numerus ille divida- 
tur per 4Qj^ exhibeat 102409^— 15 6cC 
-4- Z044Q-' 5 * sequandum quadrato. 
'Finge latus 3iC^-4oN -»* iV. Et fit pro 
valore, Chra itaque pofitum Et trian- 
gulum 
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guliim quacfitum 8N. 15N. 17N. ducendo 
valorecn inventum in 8. 15. 17 figillatim, 
deprehendes triangulum quasficum efle 
Aliter poteft inftitui opera- 
tio , & invenietur triangulum diverfse fpc- 
ciei a praecedente, eligendo videlicet trian- 
gulum quaefitum <?N. 40N. 41 N. fic enim 
pQ^__ pN. 9(^— 40N. 5 >Qj:-4iN. debe- 
bunt aequari quadratis. Majoris facilitatis 
gratia fumo iQ^— 9N. iQj-4oN. iQ 
--41N. Haec triplicata aequalitas refolvcr 
tLir, ponendo iN aequivalere fic 

enim medius terminus per eam novam 
Radicem explicatus aquabitur quadrato a 
latere iN-- i- Keliqui autem duo termi- 
ni per eandem novam Radicem explicati, 
erunt' i Qj- & 1 Q^— -+ % 

aequandi quadrato. Ac per methodum 
Diophanti valor Radicis in ifta duplicati 
aequalitate , eft Igitur pro nova Radice 
capio I N ,7, & juxta illam refolvo ter- 
minos quadrato aequatos , 'fiuntqueduo no- 
vi termini quadrato aequandi , nempe 

Duclo igitur priore per 361 , fiunt 

Differentia eft 3^0 Q_ 
— ^N, quam producunt 18N & loN 



i 01 

• 
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— Horum igitur producentium fumraaz 
* femiilis quadratus majori termino aquatus, 

dac pro valore , Igitur nova Radix 

erit proindeque cuiii fuppofueri- 

mus I N JEquivalcre irN -- hxc refoluta 
dabit aliam fradionem , Prioris fra- 

cT:ionis quadratum divide per fradionem 
pofteriorem,& habebis valorem pro pri- 
mis pofitionibus Quapropter 
cum poficum fit triangulum qusefitum 5>N* 
4 cN. 41 N. fi illum poftremum valorem du- 
cas in 9. 40. 41. figillatim, triangulum quae- 

rrir » 998 i 797459 tf«?go. 2048??gi;9tfi7Sg9 

liiuill Clit • 

Aliter rursus , &c quidem clariffime , re- 
ducendo triplicatam aequalitatem 

40N. 90 ^-- 41 N ad fcquentem 
i ~ 5>N. i— 40N. I — 4iNi Terminos 
illos tres aequandos quadratis multiplica fo- 
lide, produdiimque i — 90N 

— 14760C ajqua quadrato, & finge illius 
quadrati latus i --45N -+ 172Q, & fit va- 
lor‘ig^— . quem duc in 9, 6c fit valor pro 
aequalitate triplicata 9 ~ 9N. 9 — 40N, 
^ -- 41 N. Ac tandem per hunc poftre- 
nium valorem divide unitatem , & fit valor 



pro 90^: 9^- 5 >Qj-“ 40 N. 5>Qj- 4*N- 
Cum igitur 'triangulum quaefitum fuerit 
' ' ^ N fo 
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pofitum 9N. 4 oN. 4'N. fi poftremum va-^ 
loretn ducas in 9.40.41 j fiet triangulum 

teeni. 7 ? 9 ffo- 7S809 ' , 

quadmim - 



PROBLEMA XVIll. . 

Invenire TTiangulum rettdngulum 3 in 
(juo prodttEltiS ex lypotenuja in diffe- 
rentiam duorum minorum laterum^mul- 
tatus Jingulis latenhus , faciat c^ua- 
dratos, 

E Sto illud triangulum 119N. lioK 
169 N- Igitur produdus cjufmodi erit 
169Q. ac proinde 119N. 165/Q 

— iioN. 169CL— 169N aequabuntur qua- 
dratis. Illa xqualitas, triplicata revocetur ad 
illam I -- - 1 19N. I — * 2oN. i — 1 69N. 
"tres ifti termini multiplicentur inter fe fo- 
' Iide,vt fiat produdus r — 408N -+ 54 ^ 7 iQ. 
— i4»3 3zcC aequandus quadrato. Finge 
latus I - 204N -+ pro valore 

Radicis fit fraclio Icqucns 
que fradio' cfl valor pro triplicata aequa- 
litate I — 119N. I — laoN* 1 — 169N. 

Atque 



Digitized by Googlr 




Caput ficmdum* 19 ^ 

Atque hujufce rei examen fadum e(l. Qua- 
re ii hunc valorem ducas in 169, 
pro valore Tcquenci? asqualicatis 169 — 1 i9Ni 
169 — I zoN. 169 — 169N. Denique fi per 
hunc fecundum valorem dividas i, fiec ter- 
tius valor, nempe pro valore triplica- 
tx xqualitatis 1 69QJ-- 1 1 9N.1 69Q--IZ0N. 
169^— 169N. Q^are cum pofuerimus 
triangulum qunefitum 1 19N. i loN. 169^ 
li hunc rertium valorem ducas in 1 19. izo. 
169. figillatim, habebis triangulum qusefi' 

. Ri 1 2(f 1 195». Si 807E;1(). Ii;iii7l49 

tum «7^7*9« — • 

Alia methodus , de qua fupra diximuSi 
dabit pro fecunda folutione triangulum j 
cujus tres numeratores etunt 
20225 60945 117780217609850464687^. 
20395 57^5 57910388849847131 572480. 
2872 3764682907130963534850917076. 
Sc denominator cotiimunis 

1 35P7404*o 8443 5749^7^5 370O4Pi^' 



P P £ N D 1 X. 

Hinc quoque nafcltur ingens multitudo 
problematum , quibus fupcrfedeo. Vide 
appendicem Probi. ii.6c 14. 

N » 'pro 



) 
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PROBLEMA XIX. 

Invenire Triangulum reSlangulum » in 
quo froduEius ex minori latere in dif- 
ferentiam duorum majorum multatus 
extremis lateribus , ^ auBus medio, 
faciat quadratos, 

P Onamr triangulum quaefitum 9N.40N. 

41 N. Igitur c)N. 90 ^- 4 . 40 N. 

5>Q^-4iN. aequabuntur quadratis , ac ( per 
ea quae jam non femel dida funt ) i — 9N. 

I -t- 40N. I — 4 1 N. Dudis ergo tribus 
iftis pofterioribus terminis in fc folide , fit 
I — loN-- 163 1476CC aequandus 

quadrato.Finge latus 1 — 5N— 8i8Q>& fit 
pro vaIorefradio;Cri;-Hanc fradionem duc 
in 9 , ac per produdum divide unitatem, 
habcbifque pro valore Radicis , in pri- 
mis pofitionibus. Quare cdra politum fit 
• triangulum redangulum 5>N..4oN. 41 N, 
' erit triangulum quaefitum, ^ 

- . . PRC 
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PROBLEMA XX. * 

Ingeme Triangulum reBangulum , in 
quo produBus ex minori latere in dif- 
ferentiam majorum laterum , multa- 
tus duobus majoribus lateribus , au- 
Bus minore , faciat quadratos. 

P Onatur triangulum ,8 N. 15N. 17 N. 

Minus latus cft 8 N.‘ Differentia majo- 
rum eft zN. Produdtus illorum Igi- 

tur 1 6Q^ 8N. I 6Q^— 1 5N. I 17N. 
sequantur quadratis. Ergo & i -i- 8N. i 
— 15N. I — 17N. Horum produdius foli- 
dus I — z 4N — 1 i04cC eft quadra- 
to sequandus. Finge lacus i — i iN — -fQ* 

& fic pro valore illius poftcrioris aequalita- 
tis , fradio, ~~ . Hanc fra<ftionem fi ducas 
in 16. fic fecundus valofg^, eftquc valor 
aequalitatis triplicatae fequentis 9 -+ 8N. 

9 — 1 5N. 9 ~ 17N. Per hunc valorem di- ^ 

vide i,& habebis tertium valorem, pro pri- 
ma aequalitate triplicata i 6Qj-i- 8 N. i< 5 Q 
— 15 N. i6Q^— 17N. eftq.ue Igitur 

N 3 jnxra . 
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juxta poficioncs, triangulum quasfitum cft 

iitfi?. 14197 
7*8 



PROBLEMA XXI. 

Inruenire Tnangtdttm reUdngulum ^ in 
cjuo produBas ex minore latere in dif- 
ferentiam majorum , multam duohi(4 
minoribus lateribus j 0 auBus hypate^ 
pufd , faciat quadratos, 

E Sto triangulum quacfitum 9N. 40 N. 

41N. Igitur 90 ^— 9N. 90^— 40N. 
9Q_j-+ 41 N. sequantur quadratis : ficuti 
etiam i — 9N. 1—40N. i -+ 41N. In hae 
pofteriori sequalitate , produdkus folidus eft 
I — 8N — i649Qjh- 147^0 C seqnandns 
quadrato. Finge latus i — 4N — ~ 

& valor Radicis habebit fequentem fra- 
ftionem > pro aiqualitate pollerio- 
ri i<— 5>N. i -- 40N. I -i-4iN. Diidto 
autem illo primo valorc in 9 , fit valor 
fecundus pro sequalitate 9 ~ 9N. 9 — 40 N. 
9 *•+ 41N. d i vifaque unitate per hunc fe- 
cundum valorcm , fit tertius valor pro no- 

ftr^ 
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ftra «qualitate 90^” 9^. 9Q^”-4oN« 
9Q-+ 4*N» eftquc poftremus iftc valor 
Ergo juxta politiones , triangulum 



Melty 

C3 'ootoai. 4 4USgo- 4S4^44> 

qu«utum erit n??; 



problema XXII. 

Inwenire Trutngulum reElein^ulum y in 
cjuo produtlus ex hypotenusa in dif- 
ferentiam minorum laterum , multatus 
extremis , ^ auBus medio , faciat 
quadratos. 

E Sto triangulum quxfitum 1 19N.110N. 

i^ 9N. Igitur i69(^crit produdus, 
qui pqftulatur, atque ideo i<59(i^ * 
1690^— »- 12 oN‘ 169N «quandi . 

erunt quadratis : licuti etiam 1 119^* 

I -4 -iioN. i - >69N. Hanc pofteriorem 
«qualitatem refolvo per multiplicationem 
folidam trium ipfius terminorum, produ- 
dus enim illinc natus i — 1 6 8N — 1 44490, 
-j. 141 ; 310C «quari debet quadrato. Fin- 
ge latus i-,84N -~CX, & fit pro va- 
lore iS-.. Atque hic valor aptatur triplt- 

N 4 ' <^at« 
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eatx aequalitati i — 119N. i -+ iioN. 
j — I ^5)N. Hunc valorcm inventum duc' 
in 169, & fiet fecundus valor pro triplica- 
ta aequalitate fequenti i6^ — 11 9N. i 
M.120N. i69 -i6^N. Nimirum 
Denique fi unitatem dividas per hunc fe- 
cundum valorem , fiet tertius valor pro 
primis poficionibns , eritque Quare 

ciim triangulum fuerit politum 1 1 9 N. 

I loN. 169N. erit illud triangulum quaefi- 



tum 



2iiya;ino. 

1^410575 



PROBLEMA . XXIII. 

forvenire Triangulum reBangulun^y in 
quo froduBus ex hyfotenusd in diffe-' 
renuam duorum laterum minorum 
auEius hypotenusd , ^ multatus duo- 
hus minoribus fgillatim ^faciat qua- 
dratos, 

P Onatur triangulum quaefitum ii5?N. 

I icN. itjpN. Manifeftum efl hypo- 
teiiufara i^9N in differentiam minorutn 

laterum 
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laterum iN, facere i65)C^ quadratum a 
latere 13N. Supereft igitur ut 

-- 119N. i65)Q_-- iioN.*i 69 CL-+ 169N 

sequentur quadratis. Horum trium termi- 
norum produftus folidus i 7^ ^ 
-i 6 iiiQ_-+ i4i33icC aequetur qua- 
drato, fingendo latus i — 3 5^ •" 13668Q, 
8c fiet pro vabre,-TSr. Hunc fi du- 
cas in 169, extabit valor fecundus, pro 
hzc triplicata aequalitate 169 — 119N. 

I I 2cN. 169 1 69^» ac tandem , 

fi per hunc fecundum valorem dividas r, 
fiet tertius valor , qui ab initio queritur, 
Iitpote Igitur juxta pofitiones , mul- 

tiplicando hunc tertium valorem per 1 19. 
1 10. 1 69. habebis triangulum quaefitum 

/;go4^o?9i- I4 oiio<^^8Q- 



1401 

lyotfoi:o4 



N 5 



PRO 
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PROBEEMA XXI Vi 

Inruenire Triangulum reBangulum , in 
quo froduBus ex hypotenusd in diffe- 
rentiam laterum minorum , multatus,' 
duohus majoribus lateribus , ^ au- 
Bus minore j faciat quadratos, 

S Vmatur, ob rationem di6bam in fupe- 
rioribus , triangulum 1 1 9 N. i iQ N, 

1 6$ N. Produ<aus enim poftulatus erit 
169 quadratura a latere 13N. Igitur 
-V- 1 19N. iioN. 1690^ 

-- 169N aequabuntur quadratis. Vcluci 
etiam i -4* 119N. 1 — iioN. i — 169N. 
Sifto in hac pofteriori tri{>licata aequalita- 
te , & ejus terminos tres duco in fe folide, 
produ^bus eft i — 170N — i4inQ^ 
-+ 14133100 aequandus quadrato. Fin- 
ge latus I— 85N — io66gQj & fit pro 
valorc y.iSfe- Atque hic valor primus fol- 
vit triplicatam aequalitatem fequentem 
I -+ 1 19N. I — I loN. 1 — 169N. Hunc 
fi ducas in 169 , fiet fecundus valor , pro 
^ aequalitate 
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sequalitate triplicata 119N. 169 

— iioN. i^5>--i 69N. Per hunc fecun- 
dum valorem divide * > & habebis valo- 
rem tertium , qui qnxritur pro primis poli- 
tionibus, nempe, Quare juxta po- 

htiones triangulum quacfitum erit 

1102078141 

‘ * 



PROBLEMA XXV. 

Invenire Triangulum reBangulum , in 
quo fingula latera fuu quadratis 
detraEla , effciant quadratos, 

P Onatur triangulum qnsefitum 3N. 4N. 

5N- Hsec latera ab luis quadratis fub- 
tracca efficient 9Q.-- 3^^* i6Q^—4N. 
x5Qj;- 5N. aequandos quadratis. Hacc tri- 
plicata xqualitas , dempto ubique chara- 
drerc quadrati , revocetur ad fequentem 
9 — 3N. 1 6 — 4N. z y ~ 5N. Deinde quo- 
niam numeri quadratorum funt diverli, 
ita inter' fc illi ap.tentnr, ut fit idem nu- 
merus unitatum quadratus, illxfa xquali- 
tate. Hoc autem fiet , fi primus terminus 

ducatur 

■V 
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ducatuf in quadratum 400 , fecundus in 
quadratum 125, tertius in quadratum 1 44. 
ita enim fient 3600 — iiooN. 5600 

— pooN. 3600— 710N. Loco 3^00 ca- 

pe I , & folve triplicatam aequalitatem fe- 
quentem 1— 1 200N. 1— 5?ooN. i — 72CN. 
Hxc vero folvetur vel per multiplicatio- 
nem folidam illorum terminorum, ( quod 
fxpius faditatum efl: in prxcedentibus ) vel, 
ut varietur operatio, fingendo iN xquiva- 
lerc tfLN hToQ: fic enim per refolutionem, 
primus terminus erit i — 2N -+ iQ^ qua- 
dratus a latere 1 — iN. Reliqui vero ter- 
mini refoluti , erunt xquandi quadrato : 
fecundus eft i ~-rN tertius au- 

tem I — fN ^ f Hxc duplicata xqua- 
litas folvitur per methodum vulgarem , & 
invenitur pro valore Radicis , r7?,?rr* 
enim extat valor primus pro triplicata 
xqualitate i iipoN, 1 — 5>ooN. i 

— 720N. Ergo fi hunc primum valorem 

ducas in 3600 {'numerum videlicet, in 
cujus locum fubrogata eft unitas ) fiet fe- 
cundus valor pro triplicata xqualitate 3600 
~I2tOoN. 3600— 9O0N. 3^00 — 720N, 
itemque pro 9 — 3N. — 4N- 25 -- 5N. 

Secundus ille valor eft^’^«i^*, vel in mini- 
mis 
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mis Igitur fi dividas i, per hunc 

-fecundum valorem , extabic tertius valot 
qnaefitus pro primis politionibus , critquc 
Qiiare cum fit politura triangulum 
3N. 4N. 5N. ducendo tertium valorem 
figiilatim in 3.4. 5. triangulum poftulatum 

• 18009^4* 

Crit " niTiei • 



PROBLEMA XXVI. 

Invenire Triangulum reBangulum , in 
quo tria latera fuis quadratis Jigtlla- 
tim addita ^ ejfciant quadratos. 

*» 

E Sto illud triangulum iiN. 5N. 13N. 

Ergo 1440^-+ itN. 5N. 

1690^-^ 13N xquaii debent quadratis. 
Igitur tollendo characterem quadrati 1 44 
-t- iiN. 15 -r* 5N. 169 -t- 13N. quadra- 
tis sequantur. Haec ita inter fe aptentur 
ut idem fit ubique unitatum quadratus, 
ducendo primum terminum in 4125 , fe- 
cundum in 14336 , tertium vero in 3600, 
ita enim extabunt 608400 -+ 5 0700 N. 
608400 i ii68oN. 608400 -i-468ooN. 

aequandi 
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aequandi quadratis. Sicuci etiam r -f507ooN. 

I 121680N. I 46800N. Hos tres 
terminos duc in fe (olide , fietque produ-^ 
d:us I 2I5 ?i8oN -4* i4z3(>56oopoQ' 

28871743680000CC sequandus qua- 
drato. Finge latus i *-i- io5)55)oN 

**i3^9595oQ, ita enim pro va- 
lore , fiet fradio , > qux folvic 

poftremam aequalitatem triplicatam , nam 
I -4- 5 0700 N facit quadratum a latere 
1 87142705 : & I -+ I 21 680N facit qua- 
dratu a latere 25 844071 5 :6c 1 -+4680CN 
facit quadratum a latere 1 8 25 17605. Ergo 
fi hunc valorem primum ducas in 608400, 
fiet pro valorc fecundo , > P*"® 

-triplicata aequalitate fequente 608400 
-4* 50700 N. 60S400 -4- 111680N* 
608400 -+ 46800 N. Itemqne pro 144 
-4- 1 2 N. 2 5 5 N. 169-4- 1 3N. Et divi- 

dendo I per hunc fecundum valorem, ex- 
tabit tertius pro tripli- 

cata aequalitate propolita 1440^-4- I iN. 
250^-4. 5N. 165QJ-4- 13N. Igitur trian- 
gulum rc£tangulum , quod politum fuic 
12N. 5N. 1 3N. erit 

1487} I }44J74;Cg;oo. tfiy,! igt jg?! 

PRO 
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problema XXVII. 

In^tnire Triangulum reElangulum ^ in 
(juo majus latus circa re^um y Jiso 
additum quadrato , reliqua n;ero la- 
tera fuis detraBa quadratis fgiUatimy 

efficiant quadratos, 

* 

S it illud triangulum 3N. 4H 5N. Ergo 

— 3N. i6Q^— 4 ^* — 5!^^ 

debent sequari quadratis. Reducantur il- 
la ad eundem quadratum , & fienc 
36 ooQ^— iiooN. 3 ^ooQ_^-+ 900N. 
36ocQj~ 710N. Igitur ac tres fcquen- 
tes termini i — 1200N. i "+ 900 N. 
j __yioN arquabuntur quadratis. In hac 
pofteriori sequalitate , li fupponatur i N 
xquivalere P^*’ 

lutionem, primus terminus i -- i-N -+ iQ.» 
reliqui autem duo termini erant i -+ vN 
-tOl. & i - fN -+ tCL Hicc du- 
plicata squalitas per methodum Dio- 
phanti dat pro valore , 

— -'-Q^cequantur fradioni , -riSr ’ 

quam 
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quam i — i looN. i -t- 900N. i --710N 
sequantur quadratis. Si itaque hsec fradio 
ducatur in 3600, fiet valor fecundus pro 
triplicata jequalitate 3600— 1 looN. 3600 
-+ a;ooN. 3600 -- 720N, itemque pro 
9 — 3N. 16 -1-. 4N. 25 -- 5N. Ifte fecun- 
dus valor dividens i , exhibet tertium va- 
lorem, pro triplicata xqualitate propofita 
pQ^-3N. j 6(^-4- 4N. 25Q2-5N. Hic 
porro tertius valor eft explicat 

primas pofitiones. Igitur cum triangulum 
iit pofitum ab initio 3N. 4N. 5N, fi ter- 
tium valorem ducas in 3.4. 5. figillatim, fiet 
triangulum quxfitura ''°°°° ~ • 



PROBLEMA XXVIII. 

. . , I 

JnnjmWe Triangulum reBangulum 3 m 
quo minus latus additum fuo qua- 
drato , reliqua autem duo fuu de- 
traBa quadratis , faciant quadratos. 

P Onatur - triangulum 3N. 4N. 5N. Igi- 
tur 3N. 1 6Q^- 4N. 25 Q. -- 5 N 
sequantur quadratis. . Si reducas illos ad 

eundem 
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feundcm quadratura, fient 360 oQr^iiocN. 
36 ooQ^- 900N. 36ooQ^— 710N qua- 
dratis aequandi. Vnde fequitur i -+ iiooN. 
I — pooN. 1--720N quadratis xquari; 
Tres hi termini folide multiplicati , dant 
producT:um 1 — 4zoN — 1296000 
-+ 7776000Q0G aequaridum quadrato. 
Finge lacus i -- iioN -- 670050 CL 
fit pro valore , Hic- vero valor 

primus folvit triplicatam aequalitatem i 
-4. ilooR i— 900N. I 720N. Duc 
illum primum valorem in 3600 , & fiet 
valor fecundus pro triplicata aequalitate 
fequenti 3600 -f- 1200N. 3600 — 900N: 
360--720R Per hunc fecundum valo- 
rem divide unitatem , '& habebitur valor 
tertius , qui quaeritur , nempe 
Cum .igitur triangulum pofitum Iit 3N. 
4N. 5N. habebis triangulum quxntum 

i}4gyoiOQ7^. i79|ag«oioo. i244ii}toi2; 

i7ljfiZ444oos * 



- ( ' ' . 
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PROBLEMA XXIX. 

In^venire Triangulum reBangulum , in 
quo hy^oteniifa addita fuo quadrato, 
minora autem latera fuu detraBa qua- 
dratu , efficiant quadratos, 

E Sto triangulum iijud 3N 4N. 5N. Er- 
go juxta qujeftionis tenoreni,9Q— 3N. 
i6Qj— 4N- 5N «quancur qua- 

dratis , atque etiam i — i zooN. i — pooN. 

I ^ 720N. ob rationem in prceccdcntibus 
allatam. Idius triplicatae aequalitatis prodii- 
(ilus folidus I — 1380N -- 43ZOOC Q. 
-t- 777600000G eft quadrato seqyandus. 
Finge latus i — 6 <)gN — 4540 5oQ^& fic 
pro valorc , Iftc autem valor pri- 

mus folvit triplicata aequalitatem i — iiooN. 
I — 5?ooN. i -+ 7zoN. Si autem hunc 
valorem primum ducas in 3 600 , fiet valor 
feaindus pro triplicata aequalitate 3^00 
• iiooN. 3600 — 900N. 3600 710N. 

Per hunc valorem fecundum divide i , & 
habebis valorem tertium pro] primis po(i> 

tionibus> 
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tionibus , niaiirum Cmii itaque 

triangulum quacfitum fuerit pofitum 3N* 
4N.4N. erit illud 



■ ii f< I I >■ ' ■ ■ ■■d. • 

problema xxx. 



Inuenire Triangulum reBangtdum , in 
quo dati multiplices minorum laterum 
additi quadram minorum laterum i, 
hypotenufa autem detracta fuo qua-^ 
drato' i faciant quadratos. Detur du^ 
plus majoris lateris circa reBum , ^ 
triplus minoris. 



P Oriatur illud triangulum 3N. 4N. 5N< 
Ergo 90.-^“ 5) N. 8N. 25Q 

5N. sequantur quadratis. Reducantur 
tr«6 illi termini ad eundem numerum qua^ 
draturn , ducendo primum in 400 1 fcciin- 
dmli in 115 tertium ver6 in 144 , & fient 
tres termini sequandl quadratis ^6ooQ^ 
-+ 3^ooN. 36ooCij-+ i8ooN. 3'6ocQ^ 
— yzoN. Igitur 3600 -+ 3^ooN, 3600 
i8ooN. 3^00 72.0 N aequabuntur 

O a qua^ 
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quadratisjficuti etiam i-i-3^ooN.i 1 8ooN. 
1— 7 ioN. Hujus pofterioris triplicatae 
aequalitatis tres terminos duco in fe folide, 
& fit produdus i -i- 4680N -t- 1592000^ 
— 46 6 5 ^ oooooC xquandus quadrato. F i il- 
ge latus I 2 340N — 1441 8ooQ^, 8c fit 
pro valorc , fradio , quae folvit tri- 

plicatam aequalitatem i -4-, 3600N. i 
-4- 1800N. 1 —710N. ' Hunc primum va- 
lorem duc in 3600, & fiet valor fecundus 
pro 3600 -4- 3 ^ouN. }6 oo —4- i8ooN* 
3600 — 7 2 oN. atque etiam pro 9 -t- 9N. 
16 -+ 8N. 25~5N. Per hunc fecundum 
valorem divide i, & habebis tertium va- 
lorem , qui quaeritur ab initio , nempe 
Itaque triangulum quod fuit 3 N* 

Y -vT * €ixSi6\n\9«. 8j losjooitfloo* 

4N. 5 N. erit 74> Tr «g4oo • 

A P P £ N V I X. 

Omitto fexcenta ' Problemata , quae f!e 
iftiufmodi multiplicibus fieri poflimt , fatif* 
que mihi eft illa digito indicafic. 
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PROBLEMA XXXI. 

Invenire duo Triangula di^verfe Jpcciei ^ in . 
quorum quolibet tum hypotemfa , tum 
differentia laterum circa re&um , fa- 
ciat quadratos. 

P Onamur numeri formantes primum 
triangulum i N 8c i . Latera erunt 
I. I* iN. Tollatur fecun- 

dum latus a tertio , fietque duorum mina- 
rum laterum differentia i -h iN — iQ 
aequanda quadrato , ficut etiam hypotenu- 
fa I. Tollatur haec ab illa, erit igi- 

tur differentia quadratorum iN — 
quam producunt i N & i — iN : ac proin- 
de illorum fumma erit i — i N. Hujus er- 
go fummae femiflis quadratum aequatura 
I -+ iN — dat pro vatore Radicis • 
ac proinde mimeri formantes erunt ii & 5. 
triangulum quaefitum 169 1 1 9. 1 20. 

Pono nunc pro numeris forn antibus 
fecundum triangulum iN — 5 & 1 1. La- 
tera erunt iQj^- ioN 169. iQ^- icN 

O 3 -119. 
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— 115?. 14N— iio. Tollatur tertium la- 
tus a fecundo, & habebitur differentia mi- 
norum latcrutn 34N -*• i aquanda 
quadrato , veluti etiam hypoteniifa i 

— loN -4- 16^. Quare horum duorum 

produdus 1 00^-440 5 1 oQj-r 5 7 5 6N 

-j- 169 eft quadrato sequandus. finge latus 
I Q^— 1 iN -- I 3 , & fit pro valore Radi- 
cis , Ergo I N — 5 6c 1 1 , fcu numeri 
formantes erunt in integris , 1517 &. 15^. 
triangulumque fecundum qusefitu 1 3 1 5 6 2 5 . 



^176953*473304. 

Idem triangulum invenietur fingendo 
latus 1 3 — ^*N -t- 1 Q. 



PROBLEMA XXXII. 

Jnyenire Tr\angult*m reBangnlum , in 
quo tum minus latus , tum differen- 
tia , ^ fumma majorum , faciat qua- 
dratos. 

F Acillimum cft hoc Problema, & fblvi 
poteft infiniti. Quare aliqua tantum 
exhibeo : Priipum 9. 40. 41 . Secundum 1 6, 

30. 
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30.34. Tertium 15.3*1- 3 * 3 - Quartum 
49. 1200. iioi. Quintum 144* i?®- 3 ®^* 

Sextum 115. 171. 353 - 

Huic affinis eft fequens quxffio, qnarn 
feliciter, admodum exequutus eft illuftris 
Senator Parlaraenti Tholofani D. Ve Fer- 
mat. Invenire Triangulum teli angulum , in quo 
tum hypotenufa^um Jumma laterum eircareBum^ 
faciant quadratos. Eft vero iftiufmodi trian- 
gulum 46 87298 6 1018945 65 48 60277 61 . 

106165 12935 10. 



problema XXXIII. 

Innjenire Triangulum reElangulum , in <juo 
hypotenufa fit numenu quadram , 
datus multiplex unius lateris circa re- 
Slum additus alteri lateri , faciat qua- 
dratum, Detur ifte multiplex , fextu- 
plus, 

"pOnantur numeri formantes triangulum 
X quscfitum iN -+ 1 & i. Latera erunt 
iQ^ 4N -f- 5. iQ^ 4N *-»• 3* iN -t- 4. 

O 4 Hujus 
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Hujus poftrcmi lateris capiatur fcxtuplum 
izN-i- 24, & adjiciatur lateri fecundo 
iQ^-H4N -h 3. Summa eft 16N 

r+ 17. aequanda quadrato , ficui & hypo- 
tenufa iQ rf 4N -+ 5. Horum igw pro^ 
ductus > 09 ^ 2cC 88N“H3y 
quadrato aequandus crir. Finge latus iQ^ 
-+• loN -- z, & pro valore, fit -f|. Igitur 
numeri formantes iN 2 & i , erunt 
in integris 325 & 218, unde formabis 
triangulum qusefitum 157(30^. 53^4*, 
148200. 



PROBLEMA XXXIV. 

invenire Triangulum reElanguLm , c«- 
jus hypotemfa ftt mmerm quadratus^ 
^ daiui multiplex unim lateris cir- 
ca reBum detraBus alteri circa reBum^ 
faciat quadratum. Detur duplus. 

P Onantur temere iN -4* i 6c i pro 
numeris formantibus triangulum qux- 
fitum. Latera erunt iQj-+ 2N “4- 1. iQ^ 
r-t- 2N, aN -4* 2. Hujus ^ertii lateris du- 
plum 
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pium 4N 4 tollatur a fecundo latere 
iQ -+ iN , Cc refiduum iQ^- iN — 4 
sequetur quadrato ^ ficut & hypotenufa 
iQ^ iN -+ 2. fietque per iftam sequa- 
litatem methodo vulgari refolutam , valdr 
— K-. Igitur iN -+-1 & i erunt in inte- 



gris — 5 1 2. ^ 

Quare tuto pones pro numeris forman- 
tibus triangulum qucefitum iN -- 5 iz. 
Latera erunt iQ^-- 10 N -+ iQ^ 

— loN -f ii5>. 24N — 120. ac. proinde 
fi duplum poftremi48N ~ 240 detraha- 
tur lateri fecundo , refiduum 58N 

H- 1 2 1 erit aequandum quadrato , ficut 
hypotenufa iQj— loN -+ 16^. Sive er- 
go fumas illorum produ<fIum , & seques 
quadrato , five utaris duplicata sequalicate 
vulgari , fient utrobique duo numeri for- 
mantes 45 9 345 5 . 46046. unde formabi- 
tur triangulum quaefitu 193430461 13315^. 
;^73Z4i 86[879 zi. 4821817400400. 



/ 
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PROBLEMA XXXV. 

hruemre Triangulum reBangulum , tn 
quo unum latm ex minofihus pt qua^ 
dratum , ^ idem latus additum da-- 
to muliifltci alterius lateris circa re- 
Bum^ faciat quadratum. Detur mul- 
tiflex s triplus. 

F Ormetur illud 'triangiilutn ab iN i 
& I . Latera erunt i i N 2. 
iQ^- 4- iN. zN “*• 2. Triplum poftremi 
hujus lateris cft 6 N ^ , quod additum 
fecundo lateri iQj+ 2N , facit jQ,-»* 8N 
-4- 6 aequandum quadrato, (icut & fecun- 
dum latus iN. Hi duo termini in 

fe du( 5 fci faciunt iQj^- 4 * loC -+ 21Q. 
-f I iN, qui quadrato aequari debet. Finge 
latus I Q^-*- 5N — -r> & fe valor & jux- 
ta pofitiones , fiet triangulum quaefitum 313. 
25.311. 

I 

PRO 
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problema XXXVI. 

In^venire Triangulum reBangulum , c«- 
jus unum latus ex minoribus yfit qua- 
dratum j idem latus dato multipli- 
ce alterius lateris circa reBum multa- 
tus y faciat quadratum. Detur multi- 
plex 3 triplus, 

V Terc triangulo in Propofitione prae- 
cedenti invento 313. 25. 3 *^- 
formatur ab 1 3 & 1 1. & forma, triangulum 
quxfitum ab i N — 1 3 8c 1 1. Latera erunt 
iQ^_ 16N I4. 313. iQj- 26N -i- 15. 14N 
— 3 1 i* Hujus poftrerai lateris triplum fe- 
cundo lateri detradum relinquit iCL:“ 

“*• 3^ I , quod eft aequandum quadrato , fi- ' 
cut 6 c fecundum latus i^N -4-15. 

Illi duo termini ducantur in fc invicem 
fit produdus ■ I Qft, — 1 14C 3 5 34 Q. 

— Z7436N-+ 24015 aequandus quadrato: 

' Finge latus 1 Q^- -t-i 5 5 , & pro va- 
k>re fiet Ergo numeri formante^ 

iN — 13 & 1 1» erunt in integris 13 54ipn 

U 
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& 3810^0, cx quibus formatur triangu- 
lum qusefitum 568864871005841. 
539^733^74*8641. 17^888634110480. 



PROBLEMA XXXVII. 

Invenire Triangulum reBangulum , 
jus unum lam ex duchm minonhus 
fh quadratum y alterm autem lateris 
circa reBum , /impium , duplum, 
' hypotenufa detraBum , faciat qua- 
dratos^ 

f 

F Ormetur illud triangulum ab 1 N — 5 
&4- Latera erunt iQ^— ioN-i-4i. 
• CL- I oN - 4 - 9 . 8 N -4- 40. Igitur fu- 
mamus medium pro quadrato , nempe 
•0.- ioN -4- 9 , & tertium latus femcl 
ac bis detrahatur hvpoteniifac , fient 
1 Q^- I SN -»• 8 1 & 1 Q— 16N -4-121. 
Tres igitur illi funt quadratis aequandi. 
At iQ^— 18N 81 cft quadratus a la- 

laterc iN —9- Igitur fiipcreft,nt duo alii 
termini iQ^— i6N-4- 121 &jQ^—icN 

I 

/ 



Digiiized by Google 



Caput fecundunt, itt 

9 quadratis aequentur. Quoniam er- 
go utrobique numerus unitatum quadra- 
tus eft , vel per mutuam illorum multipli- 
cationem , vel per duplicatam aequalita- 
tem vulgarem aequari pofTunt quadratis, 
vel fane per aliam quandam fubtiliorem, 
de qua non femci jam dixi i fumatur enim 
- illorum terminorum differentia ( poft- 
quam redudi fuerint ad eundem unita- 
rum quadratum : ) differentia hxc erit 
quam producunt -7 N , 6c 
•7N — ^ r adverte fubtilem omnin6 ra- 
tionem eligendi producentes. ) Horum 
producentium fummae femiflis quadratum, 
majori termino aequatum , dabit pro va- 
lore, Ergo numeri formantes crunc 
493 & 13^- triangulum quxficum efl 

»60473. 130151. 
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PROBLEMA XXXVIII. 

Innjmire Triangulum reBangulum , cu^ 
' jus unum latus circa reBum Jit nu>* 
merus quadratus , alterius autem la^ 
teris minoris Jimflum , duplum , 
hypotenufd additum , faciat qua- 
dratos» 

F Ormccur trianguli^ni ab i N -4- 1 & i. 

Latera erunt i iNh- 2. iQL.,-4- 2NL 
1 N -+ 2. Sumatur ergb poftremum la- 
tus pro eo , quod debuit femel ac bis addi 
hypotenufac. lgicuriQj-+ 6N -^ 6 , & 
iQ 2N debent aequari quadratis. Ex 
hac autem duplicata jequalitate oritur va- 
lor ac proinde numeri formantes i N 
I & I erunt 5 & 4. a quibus formatur 
triangulum quaefitum 41.5?. 40* 



PRO 
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PROBLEMA XXXIX. 

Invenire Triangulum reBangulum j in 
quo dati multiplices unius lateris cir^ 

. ca reSlum , additi ^ detraBi alteri 
lateri circa reBum , ejfclant quadra- 
tos. Detur fextuplm addendus , ^ 
quadruplus detrahendus. 

F Ormetur triangulum ab iN -i- i 5 c r. 

Latera erunt I iN 
iN -t- 2. Sextnplus hujus pofttemi late- 
ris I iN 11 additus fecundo lateri , fa- 
cit 14N -1' II , quadruplus autem 

ejufdem 8 N “+ 8 detradus eidem facit 
X 6N — 8. Summa igitur illa , & hoc 
refiduum , debet aequari quadrato , & fit 
per methodum vulgarem , 1 1 pro valore 
Radicis > unde numeri formantes erunt 15 
& I. & triangulum 170. 16^. 16. 

Si quaeras triangulum , cujus unum la- 
tus additum quater &c detradum bis, faciat 
quadratos , erit illud per eandem metho- 
dum 16. 14. 10. 

Denique 
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Denique fi poftuletur addi ccncies ununi 
latus , 6c detrahi decies, hoc erit iip 1 1^4* 
2187144. I 36170. 



PROBLEMA XL. 

tnruemre Triangulum reBangulum , iri 
quo dati multiplices unius latebis cir- 
ca reBum additi ^ detraBi hypote- 
nii^A , efficiant quadratos. Detur fex- 
tuplus addendus , ^ quadruplus de^ 
trahendus. 

E Adem facilitate abfolvetuf Problema 
iftud, ac procedens abfoliuiitii eft. For- 
metur enim triangulum ab iN -+ 1 1. 

Latera funt jQ^-+ iN -+ 2. iQ^ ^N. 
iN -H- 1. Ergo Icjituplum hujus poftrcmi 
additum hypotenufa:, facit iQ,-+ i4N-i- 14. 
quadruplum autem detrad-um eidem , facie 
jQ— 6N — 6. proindeque lam fumma, 
quam refiduum, debet aequari quadrato, 
fit valor 1 1 , per aequalitatem vulgarcm.Ergo 
juxta pofitiones formabitur triangulum quae- 
fitumab I1&: I, crunfque latera 145. 14 3. 2 4.' 

PRO 
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.PROBLEMA Xll 

invenire duo Triangula reUangula , iri 
quorum utroque fumma laterum cir~ 
ea reBum Jit dqualu : ^ talia , ut 
hypotenufa unius fit (&qualis uni laurt 
'circa reBum alterius, 

t 

t 

F Ormecur tinum cx triangulis poftula- 
tis ab iN -+ 1 6C I. Latera fune ■CL 
^ iN -h i. iC^— i- iN. zN -4- 1. Pro 
altero autem triangulo , fit unum latus 
circa redtira i iN -4 1 , f nempe 

hypotenufa primi ) & tollatur a fumma la- 
terum 1 4N -4- 2 , refiduum eft iN 
pro altero latere circa tedum fecundi trian- 
guli. Igitur homm duoriim laterum qua- 
drata fimul junda faciunt fummam iC^Q^ 
-4. 4C -+ 11CL-4. 4 aequandam 

quadrato ( nimirum quadrato hypotenufas 
fecundi trianguli. ) Finge latus iQ-i- iN 
4, & fit ~ T" pro valorc Radicis^ Qua- 
re porio pro nov^ Radice iN -- f, & jux- 
ta illam refolvo fingulas particulas ttrmini 

P • qua* 
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•quadrato sequati , ficquc novus terminus 
I QQL” ^C(-+ — Q --*^N ^ tI quadra- 
to aequandus. Finge latus iQj;- -+ 

& fiet pro valore Radicis , Ergo juxta 
politiones , primum triangulum erit 1517. 
165.1508. fecundum autem 1515.1517. 
156. Numeri formantes prius triangulum 
fune & z6. 



PROBLEMA XLII. 

Jn^enire duo Triangula reBangula j in 
(juorum primo fumma laterum circa 
reBum , aquetur differentia laterum 
circa reBum fecundi : ^ talia , ut 
-hypotenufa primi aquetur urd laterum 
circa reBum , fecundi i 

F Ormetur trianguluin primum ab i N 
--29 & 16. ( data oper 4 illos eligo, 
qui formaverunt prius, triangulum in quac- 
ftione praecedente. ) Ergo latera funt j Q 
— 58N-4- 1517. iQ^ — 58N *-+ 165. 
_j 2N — IJ08., Tum fiiio hypotenufam 

iQ. 
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I 5 8N -+ 1517» pro uno latere circa 
rediim , fecundi trianguli. Ex tertio latere 
jiN —1508 tollo 58 N 165 

( hoc cft latus fecundum primi : ) fic enini 
habetur differentia — iQ;;^i loN -- iSy^: 
Hxc addita ■ O:- 5 8N -+ 1 5 17 facit majus 
lacus lecundi triangu^ 5 iN — 1 Ergd 
illorum duorum quadrata fimul junda fa- 
ciunt iQQ^- 116C pioiQj- I9 iI5)6N 
^ 2^1^61^ eequandum quadrato. Finge 
latus 58N -- - 1 515 , & fit valor 41; 

Igitur juxta pofitiones primum triangulunl 
erit 84V. S07. 6 j6, & fecundum 2197: 
1028: 845. En alia duo quscftioni propo- 
fit^ facientia fatis. Primum 5. ji 4i Secun- 
dum 1 3. 5. 1 2. 

Huic qustftioni affinis eft fubtiliffitria 
quxflio, quam 'P. De Fermat folvit ingenio- 
fiffime , & concipitur his verbis. 'Invenire 
duo Trjangula reStangula , qux habeant eandem 
deferendam laterum circa re£ium j ^ talia , ut 
majus latm circa re Sium unitis , Jit aquale 
hyfotemfa dterius. Vnum triangulum eft 
21 50905. II ^81 36. 234023; alterum vc- 
II ^5017. 2150905. 146792, 

P 2 PRO 
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PROBLEMA XLIII. 

A 

Iri^enire Triangulum reElangulum , in 
(juo unum latm circa reBum , fit cu- 
bus , ficut ^ Jumma duorum alio- 
rum j aggregatum autem omnium La- 
terum faciat quadratum. 

Q Vicftio ifta facilis eft. Ponantur cnira 
tria latera i- iN. 8 — iN. ut tribus 
poftulatis ftatina fatisfiat. Supereft itaque 
untum , ut fint lacera trianguli rcdanguli: 
ad hunc autem fcopum duobus modis per- 
veniri poteft : vel fumendo rertium latus 
pro hypotenus^ , vel fumendo fecundum 
latus pro e^em hypotenusa. Sumamus 
igitur prim6 tertium latus 8 — iN pro 
hypotenusa. Ergo ejus quadratum 64 
— 32N -f' 4 Obsequatur i -4- 4Q^( qua- 
drata funt aliorum lacerum fimul juncla ) 
& fit iN sequalis & inde triangulum 
in integris 16. 63. ^5. du^^ifquc fingulis 
lateribus in 4, fit triangulum qusefitum 64.. 
ly 1. 160. Sumamus deinde fecundum la- 
tus, 
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tus » nemp^ iN , pro hypotenus^ , ejus igi- 
tur quadratum 4Q^ aequabitur ^5 — 31N 
-4.4Q^& fit valor ‘f . Ergo inde extat 
idem triangulum, quodfupra. 64. 1^2.160, 
Minus lacus eft cubus , a latere 4. Summa 
duorum aliorum eft quoque cubus, a latere 
8 . fumma omnium quadratus, a latere 24. 

Sic per iftas politiones 4. iN. 1 2 1 — iN. 
invenietur triangulum rcdangulum , in 
quo unum latus circa redura fit quadra- 
tus , ficut & fumma reliquorum , perime- 
ter autem fit cubus. Tria latera erunt 
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PROBLEMA XLIV. 

In^venire Triangulum reBangulum , in 
(juo unum latus circa reBum differat 
cubo ah hypotenusd : alterum autem 
latus adduum femel ^ fextes hypote- 
nufe ,• detraBum <vero quater ^ femel 
hypotenuft eidem , faciat quadratos» 

F Acillimc' expedietur iftud Problema, 
fi prius inveneris quadratum aliquod, 

P 3 cujus 
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fujus duplum fit cubus ( funt autem infini- 
ta , nimirum 4. t^6. 16384. 1048596.) 
Capio igitur unum ex illis , puta 4, & ejus 
latus 2 : & pono pro numeris formantibus 
triangulum qusefitum iN -+ 2 & 2. Latera 
funt I 4N 8. 1 0^-4- 4N. 4N -+ 8. 
Patet autem duo priora latera differre cu- 
bo 8. Scxtuplum tertii lateris efl 24N -4-48. 
& quadruplum ejufdcm cft 16N 31. 

primus ille produdus additus bypotenufac 
facit iQ^-+; 28 N 56. Secundus pro- 
ductus eidem hypotenufe detraftus relin- 
quit iCL." I 2 N “ 24. Oportet igitur 
tantum , ut liatc fumma & hoc rcfiduutn 
«quentur quadrato ( reliqua enim duo 
poftulata , ex rei natura , faciunt quadra- 
tos : ) ex illa autem duplicata aequalitate, 
per methodum vulgarem , prodit valor 
22.^ Igitur numeri formantes funt 246: i* 
U inde fit triangulutn quaefitum 580. 
57 *- ^ 6 . ' 
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PROBLEMA XLV. 

In^mire Triangulum reBangulum di- 
*verfi, fpeciei ab 3. 4. 5. 10. ti, 

29. in cjuo medium latus differat cu- 
bo d majore ^ minori latere. 

F Ormctur illud triangulum , ut prsece- 
dens, ab iN -+ ^ 2. batera funt 

iQ^-+ 4N 8. 1Q-+4N. 4N ^- 4 - 8, 
Manifeftum eft duo priora latera differre 
cubo 8. Rcftat ergo ut differentia duorum 
pofteriorum iQ — 8 fit cubus. Ac prU 
miim poceft ille terminus aequari cubo 8, 
& fit valor 4 , unde extaret triangulum 40. 
31.24. Verum illud eft ejiifdem fpeciei 
cum triangulo 5. 4. 3. Vt igitur fuccedac 
iftud negotium , quaerendus eft cubus , cui 
fi addatur 8, fiat alius quadratus quam 
Efto igitur lacus illius cubi i N “-h 2 , ejus 
cubus iC -+ 6Q^~h I iN -+ 8 addatur 8, 
ut fiat fumma iC-i- iiN 16: 

fumma haec aequari debet quadrato. Finge 
latus 4 “+ vN , & fit valor — Sed quo- 

P 4' niam 
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niam lubet ab cjurmodi praxibns ablegare 
numeros fidos , pono pro nova Radice j N 
— ^ & juxta illam refolvo terminum mox 
quadrato sequatum , fitque novus terminus 
aequandus quadrato , nempe i C -r- ^ 

N -f Finge latus '-f -+ VJ N , & 
pro valorc , fit Igitur i N — ^ erit 
Quare i N -f- 1 ( qui fuit latus cubi qui 
quaeritur ) erit Hujus fradionis cubus 
debet aequari i 8 , & fiti^’. Igitur nu- 
meri formantes triangulum i N i & 2 in 
integris ctfunt 5773039 & 181216. & la- 
tera trianguli quaefiti 33407061734177. 
33248896856865. 3246941870848. 

Enim vero duo priora latera differunt 
cubo , cujus radix efl 5408 : duo autem 
pofteriora differunt cubo , cujus radix cft 
3 IQ 73 t . . 



PRO 
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PROBLEMA XLVI. 

Jn^nire Triangulum reBangulum , in 
quo tdm fumma laterum circa reBum^ 
quam fumma l^potenufe ^ unitu la- 
uris , faciat cuhum, 

F Ormetur triangulum cx 1 & iN. Late- 
ra funt 4 -~h 1 0^4 -- i(^ 4N. fic enim 
facisfit uni podulato , ut per (e patet > Si- 
quidem fumma duorum priorum laterum 
e(l 8 , cubus a radice i. Summa vct6 duo- 
rum pofteriorum cft 4 h- 4N — iQjequan- 
da cubo. Et quia cubus in cubum dudus, 
facit cubum, fi ducatur 4 -+ 4N — i(i in 
64, produdus 156 -4- t^6N — ^ 40 . de- 
bet aequari cubo ; aequetur 343, qui cubus 
cft a latere 7 , 6c fiet iN aequatis t- Igitur 
numeri formantes 1 & iN erunt 16 Sc 
3 , ac triangulum quaefitum 16^. 147. 

# 
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PROBLEMA XLVII. 



Jtirvenire Triangtiluw veSAnguluw a iw 
c^uo hy^otenupi ct4>n^ AlttTUtro latere 
circa reBttm , faciat cubam* 

A 



A Dverte triangulum fequens 5.3. 4. 

efle primitivum , 6c fatisfacere quae- ' 
ftioni : fed quia numerus pofterior fidus 
cft j propterea eligo pro numeris forman- 
tibus triangulum qnaefitum 1 & i N — i • 

( quia videlicet 1 8c i funt numeri forman- 
tes triangulum 5. 3.4-) Latera funt 5 — iN 

^ 1 0^3 4. iN -- 1 0 . 4 N - 4 - 
tnr priora latera faciunt cubum infinite : 
hypotenufa vcr6 cum tertio latere ^cic 
, -4- iN -f. iQ_ aequandum cnbo. Finge 
latus I - -V N , & fit valor - f. &: numeri 
formantes in integris 1 6 & 17. 

Quare iteranda eft .operatio ,& ponen- 
di numeri formantes 1 6 & 17. Latera 

trianguli funt 545 - 34N iQ:. '' 33 

-t- 34N - 1 CL,3»N - 544- P"°‘^ 

latera faciunt cubum 5 * Rcflat ergo ut 

fumma 
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fumma extremorum i — iN -»* i Q^aequc- 
tur cubo. Adverte' autem , hunc numerum 
aequandum cubo , quadratum ciTe , a latere 
I — iN: quare eligendus erit cubo-qua- 
dratus , nt inveniatur xqnatio. Capio ad 
hoc negotium 7 19, qui aequatus cum i— iN 
-+iQ^dat pro valore 18. Igitur numeri 
formantes 16 & iN ~ 17. erunt i ^ & 1 1. 
& triangulum quaefitura 377. 135. 351. 
En aliud quod fatisfacit, 7114^. 4^500. 

5385r. 



PROBLEMA XLVIIL 

Invenire Triangulum reBangulum , in 
quo hypotenufa multata uno latere 
circa reclum , ^ auUa alio , faciat 
euhos, 

A d verte triangulum 5.— 3.— 4. elle 
primitivum , & fatisfeccre quaeftioni. 
Sed propter numeros fidos , pono i N — i 
& t , pro numeris formantibus triangulum. 
Latera funt iQj-- iN -+ 5. iN — 3. 
4N — 4. fic enim fecundum latus fublatum 

ab 
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ab hypotenus^ , facit cubum 8. Eadem au- 
tem hypotenufa au6b tertio latere facit 
1 Q,-i- iN I aequandum cubo. Eft vero 
jllc numerus quadratus a latere i N -»• i . 
Igitur debet cfle quadrato-cubus : fit ille 
7 2^, 6c pro valorc Radicis fiet i 6 . ac proin- 
de numeri formantes iN — i & 2, erunt - 
25 2 : & triangulum quaefitum ^25. 62 1 . 

100. Hypotenufa enim multata fecundo, 
au(3:a tertio latere facit cubos 8 719, 

En aliud 40. 32. 24. 



PROBLEMA XLIX. 

Invenire Triangulum reBangulum , in 
quo minus latus duBum in fummam 
ac differentiam reliquorum Jigillatim , 
faciat quadratos iduBum *vero in fum- 
mam omnium laterum , faciat cuhumy 
ita tamen , ut in eo triangulo nullum 
latus fit quadratum, 

H Anc poftrcmam conditionem ad- 
do , ut reddatur quacftio paulo dif- 
ficilior } nam cum fupra in Probi. ?2, 

■ hujus 
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hujus , dederim plurima triangula redan> 
gula , in quibus tum minus lacus > cum 
fumma , ac difFerentia reliquorum lacerum^ 
fint numeri quadrati , ftatim appareret quo 
modo folvi deberet Problema propofitum. 

Cape igitur pro triangulo quacfiio 8Q^ 

15 0:^1 7(^, fic enim fatisfit tribus poftu- 
latis j Primo enim certum eft nullum ex 
his lateribus quadratum efle : Secundo mi- 
nus latus 8 Q^dudtum in fummam reliquo- 
rum 3 2 Q^, facit 1.5 6 quod eft qua- 
dratum a latere 16CL Tertio idem minus 
latus 8 Q^duftum in differentiam reliquo- 
rum iQ^facit 1 quadratum a latere 
40^ Rcftat ergo, ut (i idem minus latus 
8 Obducatur in fummam trium laterum 
40Q) efficiat cubum > efficit autem 3 loQ^ 
Igitur produdus ille eft aequandus cubo : 
fit ille cubus iC Igitur iN aequatur , 
cujus quadratum duftum in 8. 15. 17. dat 
triangulum quaefitum 
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PROBLEMA L. 

In^-venire Triangulum reBangulum y in 
quo produBus ex majore latere arca 
reBum in fummam aliorum , fit cu^ 
hiu i ^ produBm extremorum ad^ 
ditus hypotenufa , multatus autem mi^ 
nore extremo , factat quadratos, 

F Ormetur illud triangulum ab i N 
I & z. Latera erunt iQ^-+ zN 
~4- 5. 'tQ^j+zN— 3. 4N-4-4, Summa 
duorum priorum efl: z 4N-+ i, 

quae duda in tertium latus 4N 4, fa- 
cit 8C -+ 24 Q^j- 4- 14N “+ 8 , qui ell cu- 
bus infinite , a latere 2 N -+ z. Igitur 
quicumque numerus fupra unitatem ac- 
cipietur pro valore Radicis , efficietur 
triangulum , in quo fumma duorum Ia-' 
tetum dudla in tertium dabit cubum. 
Capiatur 3 pro valbre Radicis , efficien- 
tur numeri formantes 4 & z. Igitur trian- 
gulum erit 20. 12. 16. & ita fatisfadutri 

' cft 
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cft nni poftulato. Sed quoniam requiri- 
tur infuper , ut produdus extremorum 
additus majori extremo , & multatus mi- 
nore , faciat quadratos , dividendo fin- 
gula latera trianguli prsedidi per 8 , ha- 
bebitur triangulum quaefitum — . En 

aliud 

A P P E'N D I X. 

Poftulatum eft in Problemate triangu- 
lum redangulum , in quo majus latus 
circa redum in fummam aliorum laterum 
dudum , faciat cubum ; quia fi illud po- 
, ftulctur de minore , nihil facilius. Enim- 
vero fi formetur triangulum a duobus nu- 
meris fola unitate difiantibus , illud ta- 
le erit , ut produdus ex minore latere 
in fummam reliquorum laterum , faciat 
cubum , & differentia duorum majorum 
laterum erit cubus , quia produdus ex 
duobus majoribus lateribus audus hypo- 
tenusa , multatus autem majore latere cir- 
ca redum , quadratos facit. Hoc videre 
eft in triangulis fequentibus : Primum 
fit 3-4.5. Secundum 5. II. 13. Tertium 

7. 24. 
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7. 14. 15. Quartum 9. 40. 41. Quitt- 
tum II. 60. 6 1 . Facile cft innumera pro- 
ferre. Ratio primae partis eft , quia iri 
Fis omnibus , fumma duorum majorum 
laterum aequatur quadrato minoris late- 
ris : igitur minus latus in fummam alio- 
rum dudum , facit cubum. Ratio partis 
fecundae allata e(l fuperius , quia li duo 
numeri quicuraque dividantur per eorum 
differentiam , produ£bus illorum audus 
majore , multatus minore , exhibes 
quadratos : cum igitur differentia hxC 
in noftra hypothcfi , fit unitas , qude five 
per multiplicationem , five per divifio- 
nem , relinquit numeros intac'fos & eof- » 
dem , horum minor detraftus , & majof 
additus illorum produdfo , dabit quadra- 
tos in rdiduo , & in iumml 
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PROBLEMA LI. 

hweme Triangulum reBangulum , in quo • 
hypotenufa ^ differentia hypotenufa 
atque alterius lateru circa reBum , 
fint cuhi ■: produBm autem ex reliquo 
latere in fummam aliorum fit iterum 
cuhm ) ac praterea produBus ex duo- 
bus majoribus hypotenufa auBus , mul- 
. tatus autem majore latere circa reBum^ 
efficiat quadratosi 

A Dvcrte frimo , omnia triangula re- 
dangula , qux formantur ex binario^ 
& alio numero binarium fupcrance , ciTe 
ejufmodi , nt unum ex minoribus lateri- 
,bus, cludum in fummam aliorum, faciat 
cubum , cujus latus eft produdus numero- 
rum formantium. Vt quia 3 & i formant 
triangulum redangulum 1 3. 5. 1 1. Si du- 
catur 1 1 in fummam aliorum laterum 1 8, 
fiet .1 1 6i cubus a latere qui eft produdus 
3 in 2. Rursiis quia 4 & 1 formant trian- 
\ gulum 
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gulum 10. 1 2. 1 6. Si ducas 1 6 in fummani 
aliorum 3 1 > fice 511- cubus a latere 8 , qui 
eft produthis 4 in 1. Idem eft de. triangu- 
lis 19. 2i‘ 10. 6c 40. 31. 14 53. 45. i8. 

ac de omnibus aliis. 

Adverte fecundo , omnia illa triangula 
habere duo priora latera differentia cubo 
8', fivc duplo quadrato numeri i. Igitur 
quadratus 4 additus fibi ipfi , facit cubum, 
ac proinde inveniri poteft alius quadratus, 
quam 4 , qui additus fibi ipfi faciat cubum. 

Illud autem praefiabitur in hunc modum. 
Finge latus quadrati inveniendi cflc i N 
-i- 1 ( 1 efl latus 4 . ) Ejus quadratus eft 
1 Q^-+ 4N -»- 4, huic quadrato adde 4, 
fumma eft iQ -^*4N -+ 8 aequanda cybo. 
Finge latus cubi 1 -7N (1 eft latus cu- 

bi 8 , in numero aequando contenti : -j-N 
autem, eft quotiens natus ex divifionc 4N 
in eodem numero.aequando contenti , per 
triplum quadratura numeri 1. ) & fic 9, 
pio valoce Radicis.^ Ergo liatur quadrati, 
quod pofitum eft 1 N 1 , »it » h :■ & ejus 
quadratum ixi. affumens 4,'^dc! cubum 
125. i 

Qiiare ad quxfhoncm initio^ propofi^^ 
tam., formandum eiic txigisgulum ab m 
V *> 
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dc 2 t fietqne triangulum redangulum 1 25. 
117.44. cujns fi fingula lacera dividantur 
per 8 ( hsec eft difFercmia duorum prio- 
rum laterum , ) habebitur triangulum quae- 
fitum ; nam Sc hypotenufa eft cubus , dc 
differentia duorum priorum laterum , Sc 
produclus ex tertio latere in fummam alio- 
rum. Deinde produdus duorum majorum 
laterum audus hypotenufa y Sc multatus 
majore latere circa reduiii , quadratos fii- 
cit : Imo , quod non poftulavimus in Pro- 
blemate , produdus ille duorum majorum 
laterum audus; hypotenufa, facit cubum 1 . 
Quare cum jam often-fum Tit illum efld 
quadratum , necefle erit illum efle quadra- 
to -cubum. . , 



A P P £ N t> i Z 



Innumera furit iftiufmodi triangula re- 
dnngula , quia funt innumeri quadrati, 
qnoiUm duplum effidt cubum : tales fune 
i'^6. 2^16. 1^384. 62500. Addi pofTunc 
quot libuerit. Igitur per operationem in 
problemate explicatam , inveniri poflimc 
qliotlibet triangula redangula , 'qi.ut fatis- 
I friciant qu2&ftioni. Imo compendium breve 
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erit, fi triangulum inventum ducas in quem-^ 
cunque cubum , & fingula latera dividas 
per differentiam priorum laterum. Ita du- 
cendo 125. 1 17. 44 in cubum 8 , fiet trian-" 
gulum 1000.936. 352. cujus fi latera di- 
vidantur per 64 ( differentiam duorum 
priorum laterum ) fit triangulum quxfitum. 
Idem eft de quocunque alio cubo. 



PROBLEMA LII. 

■ Innjcmre Triangulum reBangulum , in 
quo alterutrum latm circa reBum , du^ 
Bum in fummam reliquorum , faciat 
euhum : produBus autem duorum ma^ 
iorum laterum auBus majore, ^ mul- 
tatus minore faciat quadratos. 

D Vo bic fupppnenda funt , quae jam 
lupra explicavimus. Primum eft , fi 
triangulum formetur a duobus rtumeris qui- 
bufcLimque fola unitate diftantibus, minus 
latus dueftum in fummam aliorum , facere 
cubum. Secundum eff, fi formetur trian- 
gulum a binario , $c ab alio numero bina- 
. rfum fuperante , uniim' cx minoribus lace- 
‘ - • : ' ^ - ribus, 
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•iit)us , duftum in fummam aliorum , facere 
■cubum : iftud porro latus de quo in fe- 
xundii fuppolitione loquimur , aliquando 
eifl: majus circa rc^um , ut in triangulo 
r6i 1 1. 20. & aliquando minus, ut in trian- 
gulo 20.21. 29. &c in omnibus triangulis 
ifto fuperioribus , in quibus 2 cft unus ex 
numeris formantibus triangulum. Si itaque 
reperiatur aliquod triangulum , quod for- 
metur ex duobus numeris, qui fola unitate 
diftent , &. inter quos minor fit binarius, 
erit illud , quod quaerimus. Tale autem eft 
1 3.* 5. 12: formatur enim ex 3 & 2. Igitur 
3 3. 5. 1 2. cft trian^lum qua^fitum. 



APPENDIX. 



Adverte innumera alia triangula, iftiuf- 
niodi pofic inveniri : etenim capiendo qua- 
drantem alicujus cubi , pro uno ex nume- 
ris formantibus triangulum, & alium qui 
unitate fuperet quadrantem iftum aftum- * 
ptum , fiet quod poftulatur. Vt fi invemi 
cubi ^4, capiatur quadrans 1 6 , & forme- 
tur triangulum ex 17 5c 16. fiet 545- 35- 
^44. Rursus fi capiatur cubi 2 1 6, quadrans 
54, & formetur triangulum rc£langulum 

' * Q_ 3 
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ex 5 5 & 54 5 fiet 5^4* • 109* 5940. Simili 
ratione fi cubi 5 i % fumatur quadrans 1 2. 8, 
& formetur triangulum ex up & i 
33015. 157. 33014. Idem cft de cubis 
imparibus 17. 115. 343: illorum enim qua- 
drans cum eodem quadrante au£lo imitato 
exhibet duos numeros triangulum formati^ 
tes. Addi poteft in Problemate , ut diffe- 
rentia majoris minoris lateris fit cubus. 



PROBLEMA LIII. 

Jn^enire dm^ Triangula reElangula , in 
quibus fi hafes ducantur inter fe , aut 
j>erpendicula , fiant cubi. 

P Onantur prioris trianguli latera circa 
rednm i N & 8 , pofterioris verb i 
&: 17 : fic enim fatisfit duplici podulato, 
nam & balis in bafim , & perpendiculum 
in perpendiculum, facit cubum. Tum quia 
oftinis quadratus in fuam radicem , facit 
cubum , tum etiam quia produdus duorum 
cuborum cubus eft : funt autem poft i, cubi 
8 & 17 omnium fimpliciffimi » & ftatim 

gbvii 
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obvii. Superefl igitur ut ^ladraca laterum 
tcirca redum sequentur quadratis. Ergo pri- 
mum I Qj-** 64 sequentur quaidrato. Ma- 
flifeftum cft autem iQ^-4- (>4. scquatuAi 
quadrato 1 00 , dare 6 pro valorc 1 N._ Igi- 
tur ut in sequationc pofterioris termini 
719, prodeat idem valor, debebit 
ille terminus arquari 1025, nc£l:endo vide- 
licet quadratum 729 cum quadraco-qua- ^ 
drato <> , qui eft 1296. Quare utrobique 
prodit idem valor 6. ideoquc duo triangu- 
la qusefita fuDt IO. 8. 6. 8c 45. 27. 3^. 



PROBLEMA LIV. 

Invenire quodihet Triangula reBangula, 
(juorum hafes perpendicula duSla 
JigUlatim in hajtm ^ perpendiculum 
primi j effciant cuhos. 

P Onantur latera primi, ut fupra, iN & 
8. Sint vero latera fecundi S' Q & 2 1 6: 
lic enim fatisfit duobus poftn latis : fiqui- 
dem man ifeftum eft i N du Aam in 8 fa- 
cere 8 C cubum a latere 2 N. Prsecerea 

4 cum 
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f cum 8 & 1 1 6^im cubi , horum quoque 
produdiis , cubus erit. .Qi^iare fupercfl: ut 
fint latera triangulorum redangulorum ; ad 
.'hoc autem oportet ut quadrata laterum pri- 
mi r 64 aequentur quadrato, ^ qua- 
drata laterum fecundi /{.66^ 6 

aequentur etiam quadrato, ^quetur prior 
terminus rOj-*- ^4 quadrato 100, pofte- 
rior vero 64QJQ.-+- 466^6 quadrata 
. 1 19600, & fiet ucrobique 6 pfD valore 1 N. 
-Igitur triangulum primum erit 10. 8, 6. & 
fecundum 360. 21^. ^8 8. 

Rursus Ci volueris aliud, pones iN 8 
pro lateribus circa redum primi , & pro la- 
teribus circa redum tertii 64Q_-+ 1718, 
fic enim iN in 64(3^, & 8 in 1728 facient 
cubos. Igitur cum certum fit ^4 

. aequatum ICO, exhibere valorem 6.Supercft 
ut 409600^-4- 2985984 aequetur quadra- 
to : fit ille 8 294400 , fidque idem valor 6. 
Ergo triangulum tertium erit 2880. 1728. 
1304. Si tertium ducas in 8 , fiet quartum 
'23040. 13824. 18431. Si iftud ducas in 8, 
fiet i 84320. 1 10592. 147456. Si hoc du- 
cas in 8, confiet aliud novum j Et fic dein- 
ceps in infinitum» 



PRO 
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PROBLEMA LV. 

Invenire duo Triangula reUangula j in 
quibus unum latus circa reBumcujuf 
Ithet trianguli duBum in lypotenufam 
\ alterius , faciat cuhur^, 

F Acilis efl: ifta qujcftio. Ponatur enim 
primi trianguli hypotenura ^N, & lacus 
primi zy. Igitur per 5 3. hujus, (1 fumatur 5 
pro valore Radicis, extabic primum trian- 
gulum 45. 17. lam pro fecundo trian- 
gulo, ponatur hypotenufa 3375 , & latus 
8 1 ( fic enim latus iftud du(flum in 

hypotenufam primi 5N» facit cubum 
7 zp C , & latus primi 27 dudum in 
hypotenufam fecundi 3375 > facit etiam 
cubum 91 113, a latere 45 , ob rationes 
fuperius allatas. ) Quare fupereft ut qua- 
dratum lateris fecundi trianguli detradum 
fuse hypotenufe , faciat quadratum. Igi- 
tur 1 1 390625 — 656100^ debet xqua- 
ri quadrato : .^queeur 7190000, & fic 
valor 5 , ut in priori ; ac proinde duo 

5 ttian 
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triangula fune 45. 17. ^ 6 . & 3375- 
ayoo. 



2025. 



APPENDIX. 

Adverte , primum triangulum ita fe 
Iiabcrc relpcau fecundi , ut non tan- 
tum latus fecundum primi io hypotenu- 
fam fecundi , viciffim latus fecundum 
fecundi , in hypotenufam primi faciant 
cubos : fcd etiam latus fecundum primi 
in latus tertium fecundi , ac latus fecun- 
dum fecundi , in latus tertium primi , qua- 
dratos efficiunt. Quare per eofdem nu- 
meros folvitur Problema fequens. Inve- 
nire duo trisngula , in quibm iMu* ficun^ 
dum unitu duifum in hjpotenufem alterius 
faciat cubum , idem autem latus dubium in 
tertum latus alterius^ ejfciat quadratum. 



PRO 

i 
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PROBLEMA LVI. 

Jn<venire quotlihet TrianguU reBangula, 
in quibus unum latus circa reBum 
unius duElum in lypotenufam alte-' 
rius y faciat cubos, 

O Stcndi in Problemate 54. quomodo 
per novas podeiones , res ifta fieri 
poflit : nunc lubet idem praedare com- 
pendiose per multiplicationem. Si enim 
tria latera fecundi trianguli 3375. 10x5* 
1700 , illic inventi , duxeris ia fecundum 
latus primi 17 , efficietur tertium triangu- 
lum 91115.54^75.72,900. Si au|em ter- 
tii latera ducantur in 27 » Hec quartum. Si 
quarti latera rurfus ducantur in 27 , cx- 
tabit quintum 5 Ec fic deinceps in inH- 
nicqm. 



PRO 
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PROBLEMA LVII. 

Inrveme duo Triangula reUangula 3 in 
quibus hypotenufe 'duEltC infvicem fa^ 
dant cubum ; bafis *vero in bafem , ^ 
perpendiculum in perpendiculum , fa^ 
ciam quadratos, 

A Dverte 
duo trian- 
gula pofteriora 
in praecedenti Problemate exhibita ,, cum 
co ordine laterum , quem hic atteximus, 
illa enim fatisfaciunt quaeftioni. 

— ' ‘ 

pVoBLEM A LVIIL 

Innjenire duo Triangula reUangula^ in qui- 
bus hypoeenufe duElst inn^'icem , faciant 
quadratum:bafis <vero in bafem,^ per^ 
pendiculuin perpendiculu^eficiant cubos, 

A Dverte duo trian- 
gula inventa in Pro- 
blemate 



lo* 8. 6 , 

360. 216. 188. 



3375 ' ^013. 1700. 
5M 123.715100. 54(575. 
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blemate 54, quae hk attexuntur : illa 
enim fatisfaciunt omnibus podulatis : im6 
& latera circa redum deculTatim duda fa- 
ciunt quadratos: nam 6 in 116 , facit 125;^: 
& 8 in 288 , facit 



problema lix. 

Invenire Triangulum reBangulum , in 
(]uo unum latus circa reSlum ^ 
diameter circuli inferipti fint cubi fi- 
giUatim j hypotenufa autem fit qua-- 
drato - quadratus, 

S int duo latera circa redum iN, 6c 8. 

Horum fumma quolibet cubo, puta i. 
multata , fit hypotenufa iN -+ 7. Supereft 
ut hujus hypocenufsE quadratum iC^h- 14N 
-V 49 aequetur 1 64, ( fumma eft ex • 
quadratis laterum circa redum ) & fit valor 
Igitur 8. eft triangulum redangu- ^ 
Ium, cujus unum latus circa redum eft cu- 
' bus , ficuti & diameter circuli inferipti.* 
Quare fi fingula h^ec latera ducantur in cu-- 
bum hypotenufae , fiet triangulum quxfitum ^ 

itf)047}gi. iCigo44g4. ^ * 

~ - 3841 « ' • » ‘ 

PRO 
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Problema lx. 

Inrvenire Triangulum reUangutum ^ 

]U4 Jinguta latera multata uno eodem^ 
.que cubo , relinquant quadratos^ 



N On efl: difficilis ifta qnscftio , pofliint 
enim exhiberi triangula cujufcLinque 
fpcciei , atque ideo infinita. Ponatur enim 
triangulum qu^fitum 3N. 4N. jN* atque 
Jnde tollatur cubus 1 , reflabunt 3N— i. 
4N— I» 5N— I asquandi quadratis. Ho- 
rum prodidus fblidus 6qC 47 1 2 N 

— I ducamr in loN— i ( pofTunt pkires 
alii quam roN'— i eligi, ut 8N— i. 5 >N 



r. r iN“i- 1. 12N -- I &cietera,) fi<it- 
qj3€ plana- planus 6ooQjQ^— 530C 
-Ht 167 22N -»* I sequandus quadrato. 

Finge latus i — 1 1N-H3Q. & fitvalor^. 
Ducatur 14 in quadratura 7 1 , nempe 5041, 
& produ(flus pio<? 84 in 5,4, 5j- figillatim, 
lictque triangulum qusefitum 3^15^52. 
48;393^. 604910 . Si' enim ex fingulis iftis 
lateribus tollatur cubus*7i , qui cft 3 5 79 1 1, 

relin 
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relinquentut quadrati 504*. ii6q2.^* 

247Q09. 

Rursus ponatur triangulum- quaencum. 
iiN. 5N. 13K. Ergo ft tollatur inde aa- 
bus 1 , reflabunt laN—r. 5N— 1. ijN' 

— I aequandi quadratis. Horum produ»- 
ftus folidus 780C — 181Q-+ 30N — I 
ducatur in joH — i, fietque plano - planus 
2 3400 ciSL“ 9 1 1 cC -+ 1 1 8 I 60N 
-4- I aeqtiandus quadrato. Finge lacus i 

— 30N -+ T Q^, & fit valor Ducatur 
3120 in quadratum 114300311 ( a latere 
14639) & produiflus 668617001510 in 
1 1. 5. 1 3. & fiet triangulum quacfitum. Cu* 
bus numeri 14639 erit cubus tollendus. 

^ P P E N D l Z 

Hinc folvcs Problema feqiicns. Inveniri 
triangulum re£l angulum , inaquo Jingula latera, 
nec non eorum fumma , uno dr eodem cHb(i muU 
tata , relinquant quadratos. Siquidem trian- 
gulum quod nafeiturex pofteriore operatio- 
ne, eft 80134040 !• 8-240. 3343085007^600. 
8691011019760. fi ex primo latere tollas 
51371423991 19 (cubum a latere 146 351) 
fit quadratum a laterC' a 1 1 04-8^. Si ex fe- 
cundo 
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eundo latere tollas eundem cubum , relin- 
quitur quadratum a latere 4538051. Si a ter- 
tio latere tollatur idem eubus , extabit qua< 
dratum lateris 13568751. Denique fi ^ 
fumma laterum tollas eundem cubum , ha- 
bebitur quadratum lateris 41 1 3 5 59. 

Idem continget in triangulo per. priorem . 
• operationem reperto , nam fi quadratum • 
denominatoris 711, quod efi:-450i4i, du- 
cas in 140, & produdum in 3. 4. 5. 12,- 
fient produdi , ex quibus fi fubtrahatur- 
3021 11711 ( cubus efi: 7 1 1 ) relinquentur 
qLiadrati a lateribus 4697. 1 1407. 15433. 

31537* 



PROBLEMA LXI. 

Invenire Triangulum reBangulum , in 
cjuo dupla pej^endicularis addita ^ 
ddtraBa kypotenuf^’ 'faciat quadratos: 
produBm autem ex minore latere in^ 
fummam reliquorum faciat euhum. 

\ \ ' i ' ■ • 

H ic fupponendum eft primo, quod fi 
hypotenufa cujufcunque triaognli diT. 
^ vidat 
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vidat fingula latera , fiet novum tilangu- 
lum, in quo perpendicularis cxquabitiir du- 
plx areae , quia hypoLenufa in novo trian- 
gulo erit unitas > quae numeros , quos divi- 
dit aut multiplicat, relinquit eofdem. 

Supponendum eft fecundo , quadruplam 
aream additam 6c decra£tam quadrato liy- 
potenufse facere quadratos j at dupla per- 
pendicularis erit aequalis quadruplae areae, 
ergo dupla perpendicularis in novo trian^ 
gulo , hypotenufae ( quae fuo aequatur qua- 
drato ) addita & fubtra< 5 ta faciet qua- 
dratoSi 

Supponendum eft tertio i quod fi forme- 
tur triangulum rctftangulum a duobus nu- 
meris fola unitate diftantibus , produeftus 
ex minore laterum in fummam reliquorum 
erit cubus , quia fumma illa erit quadratum 
minoris lateris. 

Reftat igitur ut formetur aliquod trian- 
gulum redangulum , ex duobus numeris 
fola unitate diftantibus, in quo hypotenu- 
fa fit cubus. Ponantur numeri formantes 
3N I & 3N. Latera erunt 1 <>N 
“+• Ii <jN -+ I. 1 8 Q^-+ 6N. Hujus 
trianguli hypotenufa aequetur cubo , fin- 
gendo latus I -+iN, & fiet valor^. Er- 

R go 
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go numeri formantes erunt ^ &c ~ ( non 
funt fumendi foli numeratores ante forma- 
tionem trianguli : ) latera erunt In 

minimis igitur triangulum erit Er- 

go hypotenufa efl cubus. Cape jam folos 
numeratores , feu triangulum 1 1 5. 44. 1 1 7. 

lingula latera dividantur per 125 , & 
habebitur triangulum quaditum 



PROBLEMA LXII. 

Invenire Triangulum reBangulum , in 
quo quodlthet fegmentum hyfotenufa 
inquetur lateris Jihi proximi quadra^ 
to , differentia laterum fit qua^ 
dratus. 

S Vpponendum eft rurshs, quod fi hypo- 
tenufa cujufque trianguli dividat fingu- 
la latera , hypocenufie fegmenta fingula 
aequabuntur quadratis a latere vicino : quia 
quadratum unius lateris circa rc£him , | 
xquatur rccflangulo fub hypotenufa in fe- 
gmentum illi lateri vicinum , fed hypote- 
iiLila eft unitas , igitur quadratum lateris 

aequatur 
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Reflat ergo ut inveniatur triangulum 
redlangulum , in quo hypotcnufa fit qua- 
dratus, ficut & differentia laterum minorum. 

At fupra exhibuimus duo ejufmodi trian- 
gula di verfiE fpeciei , nempe 1 6^. 1 i lo. 

6 c 2315625. 217695 3; 473304. Si itaque * 
alterutrius trianguli latera dividantur per 
hypotenulam , habebitur duplex folutio 
Problematis propofiti. Erit itaque triangu- 
lum qucxfitum vel 

PROBLEMA LXIII. 

In^venire Triangulum reBangulum j in 
(juo area dijlet d fingulis laterum dif- 
ferentiis per quadratum, ^ quodlihet 
fegmentum hypotenufe faBum per 
demiffionem perpendicularis ah angu- 
lo reBo , dsflet d fuo quadrato per 
quadratum. 

E X di< 5 Hs in prascedentibus fequitur, 
quod fi alicnjus trianguli fingula late- 
ra dividantur per hypotenufam , quodlibct 

R 1 fegmen 



Caput fecundum. 
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fcgtnentum diftat a llio quadrato , per qua- 
dratum perpendicularis : etenim quadra- 
tum unius lateris circa redum' aequatur qua- 
drato perpendicularis, Sc quadrato Tegmen- 
ti propinqui : Ted jam oftendimns quadra- 
tum unius lateris aequari Tegmento Tibi pro- 
pinquo : igitur Tegmentum quodlibet hy- 
potenuTae aequatur quadrato Tuo , & quadra- 
to perpendicularis. Aliunde certum efl , 
quod Ti latera trianguli 5. 3.4. dividantur 
per hypotenuTam , trianguli area diftabic 
a fingulis laterum differentiis per quadra- 
tum , ergo triangulum erit triangulum 
quaeTitum. 



PROBLEMA LXIV. 

In^venlre Triangulum reBangulum , in 
quadratum perpendicularis detra- 
Bum cuilibet fegmento hypotenuf& , re- 
hnquat quadratos , ^ fumma laterum 
circa reBum fit quadratus. 

H Oc Problema mihi propofitum eft 
anno 1 670. April. 24. ab illuftri Ana* 

lyfta 
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lyfta 'D^Ozmartty Lugduni in Gallia Ma- 
thematicarum Profeiibre, cui ego ita fatis- 
feci. Reperiatur triangulum aliquod cujus 
hypotenufa , fumma laterum fit quadra- 
tus numerus: tale efl: illud 4687 i5)iJ6ioib’9. 
4565486017761. 1061651193520. quod 
D. De Fermat clariflimus Senator Parlamenti 
Tholofani invenit ; atque hujus trianguli 
fingula latera dividantur per hypotenufara, 
fietque triangulum qusefitum 

458729^610189. 4^6^486027761. 106165^.^0? 

458729}i6iol89 • » 



APPENDIX. 

Omitto plurima alia Problemata idiuf- 
niodi, qux fundantur in Theoremate fc- 
quenci. St cuju/cunque "Trimguli nctanguli 
fingula latera dividantur fer hypotenujam y 
fiet novum triangulum reFiangulum , in quo 
ferfendicularis aquabitur dupU area : er fe- 
gmentum quodlibet hypotenufa fuo multatum 
quadrato , relinquit quadratum perpendicula- 
ris : ^ quadrata laterum circa rtFium aquan- 
fftt figillatim fegmentis bafeos fibi proximis: 
& dupla perpendicularis addita cjr detracla 
hypotenufa , facit quadratos : ^ quodlibet 
qyiadratum lateris circa re Sium differt a qua- 

R 3 drato 
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drato perpendicularis per quadrato - quadra- 
tum : ^ quodlihet fegmentum hjpotenufa 
quadratum ejl : differentia cujujlihet fi- 

gmenti ab hypotermfd , atque ipfa hypotenufa 
quadratm efi. Horum omnium fummatim 
in praecedentibus , datae funt demonftra-r 
;ioncs. 



PROBLEMA LXV. 

Invenire Triangultim reBangttlum in 
quo miim latus fit quadratum , ^ 
fiumma duorum minorum laterum , 
^ fiumma duorum majorum late- ‘ 
rum , ^ aggregatum ex minore la- 
tere cum fiud radice quadrata , ^ 
aggregatum ex fiumma duorum mi- 
norum cum fiud radice , Q;? 
gatum ex fiummd duorum majorum 
cum fiud radice, 

O Bvium cfl: ftatim triangulum 41. 9, 
40. quod fatisfacit tribus prioribus 
poflulatis. Quare utor illo , & pono 5>Q 

-+3N 
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^ 3N,&49CL-^ 7N,6c8iCL-f 9 N 
aequanda quadratis : unde fequitur 9 
-4- 3 N. 49 -+ 7 N. 8 1 -4- 9 N quadra- 
tis aequari. Produ< 3 ;us folidus illorum eft 
35721 -+• 20979N -4- 359 ‘Q.-^ 189C, 
qui rursus efl: aequandus quadi ato. tin- 
ge latus »89 ' 1 ' N - 4 * ^ 

pro valore > fraclio folvitque tripli- 

catam xquationem pofteriorem 9 - 4 - 3N. 
49 -4, *7iq, 8 1 -4- Ille autem valor di- 
videns unitatem , dat alium valorem , 

, folvitque triplicatam xqualitaicm 
priorem 9Q^_4- 3N. 49Q.-+ 8 iQ^ 
^ 9N. Igitur quoniam triangulum qux- 
fitum intclligitur pofitum 41Q1 9 Qi_ 4 '^Q* 
quadratum numeratoris 1655137841. 
ducendum erit in 41* 9 * 4 ^* ^ habe- 
bitur triangulum quxfitum 



T 481 . 1 5897 i4osiyo. ta< 7 ;oo~i 
1X11719537*0“ 



t 



R 4 . PRO 
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PROBLEMA LXVI. 

Jn<uenire Triangulum reBangulum , in 
quo minus latm fit quadratum , ^ 
fumma duorum minorum laterum , 
^ fumma duorum majorum , ^ 
aggregatum ex minore latere cum ra^ 

' dice fumm<& duorum majorum , ^ 
aggregatum ex fumma duorum mi- 
norum cum radice minoris laceris , ^ 
aggregatum ex fumma duorum ma- 
jorum cum radice fumma duorum 
minorum, 

P Onantur, ut in praecedenti , latera trian- 
guli quaefiti 4« ^ 5?Q;^ 4^0:^ enim 
fatisfit tribus prioribus poftulatis : reft atque 
duntaxat ut 5>N. 490 ^ 3N. 81Q 

-f 7N aequentur quadratis. Ergo 9 -1- 9N. 
49 -h 3N. 8 1 -4* 7N quadratis funt aequa- 
lia. Horum trium produdus folidus 35711 
-4- 40995 N 54^3 Q -4- 189 C aequa- 
bitur quadtato. Finge latus i89-+^*N, 
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Hli;987 i;ffg<t;84 
'1154608511 5ii!49 
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Qj & fiet pro valore , 
folvitque triplicatam aequationem pofterio- 
rem 9— ^9N, 49 -4-3 N. 81 -4-7N: 3>e 
dividendo unitatem per hunc valorem > fit 
alius valor ^ folvkque triplica- 

tam aequationem priorem 9 Q^~^ 5>N. 49Q, 
-+ 3 N. 81 Q_-i- 7 N. Qiioniam igitur 

triangulum quaefitum cft pofitum 4 1 
<) 40 capiendum erit quadratum 

1 51415770705885984941101 58801 , 6c 

ducendum in 41. 9, 40, & tribus producis 

6149456598941 3153815 89165 10841. 
1371 83193635 19738(^447081419109. 
6097030818 13543939764806351040. 

fupponendus denominator communis , 
13195 15 100166973866493 1 895 89056. 
Ita habetur triangulum quxfitum. 



APPENDIX. 

Poflent multis modis variari latera , non 
tantum cum fummis praedit^is , fed etiam 
apponendo fignum plus , vel fignum mnus, 
unde nafcerentur diverfa Problemata , me- 
thodo non abfimili folvenda. Quoci in- 
dicafle fatis efio. 

R 5 PRO 
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PROBLEMA LXVIL 

Irifuenire Triangulum reBangulum , in 
cjuo produBus ex uno latere arca re- 
Bum in fummam aliorum Jh cuhm : 
^ diameter circuli triangulo infcriptiy 
cuhm : ^ fumma numerorum , c^ui 
formant triangulum , aqualu fa uni 
lateri ciHa reBum, 

F Acilc eft hoc Problema ex ifto Theo^ 
remate. Si duo numeri formantes triangu- 
lum differant per unitatem : unum latus circa 
reBum trianguli duBum in fummam reliquo- 
rum laterum faciet cuhm , & ipfum latus erit 
aqualis numeris formantibus. Pone igitu r nu- 
meros formantes i N -+• i & i N. Latera 
erunt iN -h- i. iN -+ zQj-i- iN. 
Snpereft igitur ut diameter circuli inferi- 
pti fit cubus : at diameter illa sequatur iN 
( Differentia eft fummae laterum & hypo- 
tenufar. ) Oportet igitur zN aequari cubo. 
Finge latus cubi i N. Ergo i N aequatur 
8 C. fit valor v. ac proinde numeri 

formantes 
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formantes erunt — & -f . triangulum 
quasfitum v. i. j-. 



PROBLEMA LXVIII. 

Invenire in integris Triangulum reBan-^ 
gulum , in quo unum latus circa re^ 
Sium ft cuhus : alterum quadratus : 
fumma ruero njel differentta duorum 
majorum laterum , cuhus. 



C Ape aliquem cubum qui Et numerus 
impar, & unitate major, puta 17 : duse 
ipfiLis medietates funt 14 & 13: forment 
illi duo numeri triangulum 3^5. 17. 364. 
Hxc tria latera, duc in cubum majoris la- 



teris circa rc(ftum 3^)4 ( qui cubus efl: 
48118544;) tresproducli i7^o?4i856o. 
1301170688. 1 75 55 1900 1 6. efficient in 
integris triangulum quaifitum. Idem fieri 
potefl: accipiendo cubos 115. 343. 7^9. 
1331. & fic in infinitum. Vnde quoniam 
numeri formantes fimul fumpti sequantur 
lateri illi , quod efl: cubus , effici potefl 
Problema fcquens. Invenire injinitu Trtan- 

guU 



Digitized by Googie 







Triang. ReBang. 



gula reSiangula , m quorum quolibet unum lae- 
tus circa re6tum cubus ejl , alterum quadratus^ 
fumma ^ differentia duorum majorum laterum^ 
cubus. 



PROBLEMA LXIX. 

Invenire Triangulum rcBangulum , in 
quo diameter circuli infcripti Jit qua- 
dratus , ^ duplum mim lateris circa 
reBum additum ^ detraBum qua^ 
drato hypotenufx , faciat quadratos. 

Q Vasrendum ad hoc opus , triangulum, 
in quo unum lacus ex duobus lateribus 
minoribus fit quadratum : & fumma 'late- 
rum circa reftum fuperet hypotenufam 
quadrato. Tale efl; triangulum 145. 17. 
144. Hujus trianguli iingula latera di- 
vidantur per 144, habebiturque triangu- 
lum qusEfitum -- ,4; Ratio efl: , quia 
per iftam divifionem unum latus erit uni- 
tas , ergo aliud latus erit duplum area: : 
ergo duplum iflius lateris aequabitur qua- 
druplo arcae ; at quadruplum areae additum 
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& detra^Lim quadrato hypotenufe , fode 
quadratos : igitur & duplum lateris id prsc- 
ftabit. 



Simili arte procederes , fi quaerendum 
foret triangulum , in quo femidiameter cir- 
culi inferipti foret quadratus , duplum au- 
tem unius lateris circa re£tum additum &: 



detradum hypotenufae quadrato , faceret 
quadratos : trianguli enim 5. 3.4fingula 
latera divifa per 4, dabunt triangulum qux- 
fitum 

Non aliter , fi capias triangulum inven- 
tum Probi. 6 S. nempe 3 <>5. 17. 3(14. & 
dividas fingula latera per medium latus 17, 
fiet triangulum in quo unum 

latus circa re(flum cubus erit , & fumma 
duorum majorum laterum , atque eorum 
differentia cubus > & infuper duplum unius 
lateris circa redum additum & detractum 
quadrato hypotenufx , faciet quadratos. 



PRO 
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PROBLEMA LXX. 

In^venire tria Triangula reBangula , ijud 
non Jint Arithmetice proportionalia, 
itaut hypotenufa tertii multata duobus 
minoribus lateribus primi relincpuat (qua- 
dratum : ^ majus latus circa reBum 
ejufdem tertii multatum hypotenuja fe- 
cundi , quadratum quoque efficiat : ^ 
minus latus tertii additum hypotenufe 
^ majori lateri circa reBum primi, 
faciat runus quadratum : ac denique 
fumma omnium perimetrorum fit nu- 
merus quadratus. 

N olui triangula eflc Arithmetice pro- 
portionalia , quia fi hoc concedatur, 
nihil roret facilius , eft enim primum trian- 
gulum 10. 8. 6. fecundum ao. 16. 12. ter- 
tium 30. 2.4. 18. Sit igitur primum trian- 
gulum 1 o -i- 5N. 8 -+ 4 N. 6 -i- 3 N. fe- 
cundum 20--5N. i --4N. 12 -- 3 N. ter- 
tium 
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tiumvero 30. 14. 18. Ita fumnia perime- 
trorum eft quadratus 144- fupercftquc dun- 
taxat ut i(> — 7N. 4-+ 5N. 36 -+ 9N. 
aequentur quadratis. Reducantur ad eun- 
dem unitatum quadratum , & fient 144 

— 63 N. 144 -J- 36N. 144 -i* 180N. 

aequandi quadratis : ficut etiam i — 63 N. 
I _i. 36N. 1 180N. Horum trium pro- 

ductus folidus I-4-I53N --7^2.8 

— 408 140 C aequetur quadrato , fingendo 

latus quadrati 1 -4. N - Q:. ac fiet 

pro valore, Hunc valorem duc in 

144 & habetur valor pro primis pofitio- 
nibus , nempe Hunc fi refolvas 

juxta politiones , fiet primum triangulum 
quxfitum 11^°^ Secun- 
dum erit Tertium 

autem eft 30. 14. 18. 6C fatisfaciunt qnae- 
ftioni. 



CAPVt 
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I * 

CAPVT TERTIVM. 

Compledens Problemata • fingu- 
laria de Triangulo Redangu- 
lo, in quibus occurrunc numeii 
irrationales. 



problema l 

IfjTJCfiiys vc^dfi^uluyyi ^ tUr~' 

ju,s tria latera Jtnt Geometrice 
profor nonalia. 

Ape hypotenn Tam ad libitum 
& pone latera circa redum ^ 
_M(i «n; & (i - iN) lic 
^ enim fit triangulum rc^tangulum, 
quia quadrata minorum laterum xquan- 
tur quadrato hypotcnufac. Superefl: ut tria 
illa latera fint proportionalia: quod ut fiat, 

debet productus extremorum ^ ( 8 — 4N ) 

•acejuari 
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seqiiari quadrato medii 1 -i- iN. Igitur 
eorum quadrata 8 — 4N & 4 -4- 4N -4- iQ 
debent die a:qualia. Hinc vero fit valor 
Radicis ^ 20 —4, qui fi refolvatur juxta 
politiones , extabic triangulum quxfitum. 2; 
( ^20 — 2). ^ (6 — ^20.) 

K^liter. Ponatur pro hypotenufa z , 
pro minore latere >N. Igitur quadratum 
medii lateris erit 2N,& medium latus ^2N, 
& tria illa latera funt Geometrice propor- 
tionalia. Supereft igitur, ut faciant trian- 
gulum rcdangulum : quod ut fiat , debee 
quadratum hypotenufx 4 aequari quadratis 
minorum laterum & fit valor 

Radicis ^5 — 1. & triangulum quxfitum 
1 . ^ 20— 2). :^5 — I. Hoc autem prae- 

clare confentic cum fuperiore , nam ^{6 
20) eft idem cum ^5 — 1. 
yJliter. Capta rursus hypotenufa 2, pona- 
tur medium latus i N. Igitur ^ ( 4 — i Qj 
erit tertium latus > ita enim fit triangulum 
redangulum. Rcftat itaque ut tria latera 
fint proportionalia, produdus fub extre- 
mis ^{i6 — 4Q2aequetur quadrato medii 
I Q:.Ergo horum quadrata 16— 4Q& *QSi 
fune aequalia, & fit valor Radicis C^io—i) 
& triangulu quaeficum 2 2 o— 2 5 — 

S PRO 
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PROBLEMA II. 

Invenire Tnanmlum reBanmUm , \n 

o o 

cjuo majm latus circa retium ft me^ 
dio loco proportionale inttr hypotenu- 
fam ^ duplum minoris latens. 

Apta , nt libuerit, hypocenufa i, erunt 
^ latera circa redum i -4- i N ) & ^ 
( z — j N j propter rationem fuperius ex- 
plicatam , fic etenim habetur triangulum 
redangulum. Quare fupcrcft ut medium 
latus ^ ( 1 -+ iN ) fit medio loco propor- 
tionale inter i & ^ ( 8 -- 4N ). Hoc autem 
ut fit, debet produdus iftorum :i^(3 1 — 16N) 
aequari quadrato medii lateris z - 4 > iN. Si 
vero hi duo termini fiint xqnales , erunt & 
quadrata illorum 31 ~ 16N & 4 -+ 4N 
-1' 1 Qjcqualia. Ex hac autem aequatione 
nafeitur valor ^ 118 — lo- juxta quem fi 
rcfolvas pofitiones , erit triangulum quaefi- 
tum 2. I z8 — 8). :^(i 2 18). 

Examen facile eft j primo enim quadrata 
laterum aequantur 4 , ficut & quadratum 

hypotenu 



Digilized by Google 



Caput tertium, 175 

hypotenufx : deinde fecundum latus eft 
medio loco proportionale inter hypocenu- 
fam duplu tertii lateris ^(48 —9^1048) 

Siquidem produdus fub iftis ^ ( ipi — 

3 1768 ) xquatur ^118 — 8, quadrato fe- 
cundi lateris, quod probatur, nam quadra- 
tum idius pofterioris cft 15)2 3 1768^ 
lieuc quadratum prioris; 



PROBLEMA III. 

tnuenire Triangulum reBangulum , in qtid 
[emi [fis majoris lateris circa re&um yjii 
medio loco proportionalis inter lojpote^ 
nujam 0 minm latuSi 

C Aptii ad libitum liypotenufa 4, ponan- 
tur latera circa redum (8 -+ 4N) 6c 
( 8— '4N) ut tria illa faciant triangulum 
rcdangulum. Tum capiatur fecundi late- 
tis dimidium f 1 -+ iN) & ejus quadra- 
tum 2 -+ 1 N aequetur produdo ex hypo- 
tenufa in tertium latus ^ ( 1 18 — 64 N- ) 
Suppofito igitur, quod ifta duo fint aequalia, 
eorum quadrata 4 h- 4N -+ 128 

S t 64^ 
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— ^4N aequalia erunt , & fit valor ^ 1 1 8 o 

— 34 , juxta quem fi refolvas pofitiones , erit 

triangulum qu^fitum 4. (1^1048 o—i 18). 

^ (144 — :^ 20480). 

Examen fiet, ut in praecedenti , in primis 
enim quadrata laterum minorum faciunt 
I 6, ficut & quadratum hypotenufae : dein- 
de produdus ftib extremis eft ^ ( 1304 

— 5 242880) cui aequatur quadratum a 
femifie lateris fecundi : nam femifiis eft 

( I 280 ~ 32) & ejus quadratum ]^iix8o 

— 32): illorum fiquidem quadrata feorfira 
fumpta faciunt 2304 — ^ 5 242880. 



PROBLEMA IV. 

Invenire -Triangulum reBangulum 3 in 
quo ftmtfu hypotenufe Jit medto lo- 
co proportionalis inter latera circa 
reBum. > 

C Apta pro libito hypotenufa 2, ponan- 
tur lacera (z ~h iS) Sc (2 — iNO 
fic enim erit infinite triangulum redangu- 
Ium. Semiflis hypotenufas eft i , cujus qua- 
dratum 
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dratLitn i debet aequari producto fub lateri- 
bus circa rectum. Eft autem ifte produdus 
^(4- I Q^are erit aequatio inter illa: 
igitur & inter eorum quadrata i ac 4 — i Q. 
& fit valor ^ 3, qui rclolutus juxta pofitio- 
nes , exhibet triangulum quarfitum 2. ^ 



PROBLEMA V. 

ln<venire 'Triangulum reSangulum , 
c^uo hypotenuja cjuadrato minoris 
ris addita , ha\?eat prcportinnem da- 
tam ad cjuadratum medii lateris. Sit 
data ratio 1 1 ad 9 • 

C Apta , ut libet hypotenufa, 4, erunt 
latera circa reclium (8 -+ 1 N) & 
(8— j N), ita enim fit triangulum rectangu- 
lum. Eft autem quadratum minoris lateris 
8--1N» quod hypotenufae additum facit 
1 2 -- 1 N. Igitur 1 1 ~ 1 N ad 8 — i N (tale 
eft quadratum lateris fecundi) habet ratio- 
nem II ad 5?. & fit valor i.qui refolutus juxta 
pofitiones dat triangulum quxfitum4.3-^7* 

S 3 PRO 
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PROBLEMA . VI. 

\nnjcnire Triangulum reUangulum , in 
quo fumma quadratorum d duobus 
majoribus lateribus ad quadratum mi-- 
noris lateru habeat proportionem da^ 
tam, Stt data proportio ^ ad i. 



■ A Sfumpta hypotenufa ad libitum i r, 
XV ponantur latera & 



{^ — I N ), ut habeatur triangulum redangti- 
lum. Sumatur quadratus hypotenufe 12, 8c 
jungatur quadrato majoris lateris 6 -4- iN. 
& fit 1 8 -4- I N. Hxc igitur fumma ad 6 
r- I N efl: ut 5 ad r. ac proinde prodii- 
mus fub extremis 1 8 h- pN aequatur pro- 
duco fub mediis 30 -- 5N. & fit valor z. 



atque triangulum quasfitnm 1 1. 8 . 2. 



PRO 



Digitized by Coogie 




Caput termm. 



^79 



' PROBLEMA VII. 

Innjcmre Triangulum rcBangulum , in 
quo quadratorum ab extremu fumma 
ad quadratum medii lateru , habeat 
rationem datam. Detur proportio 5, 
ad 3. 



A piatur pro libito hypotenufa 1 , & 
latera circa rectum ( i “-** i N ) & 



l)i ( 1 — 1 N ) : fic enim quadratum hypo- 
tcnuEe xqtiatur quadratis minorum late- 
rum. Quare fLiperefl: tantum ut quadra- 
ta laterum extremorum 6 — i N ad qua- 



dratum medii 1 -1- i N habeant propor- 
tionem 5 ad 3. Igitur productus fub ex- 
tremis 18 — 3N jequatur produdo fub me- 
diis IO -r- I N. & fit valor Radicis i. Er- 



go juxta politiones triangulum quaefitum. 

cft i. ^3. I. 



S 4 PRO 
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PROBLEMA VIII. 

Jn^emre Yriangulum reElanguIum , in 
quo quadratm cuhi d medio laterem 
ad quadrato - quadratum minoris la- 
teris , haheat rationem datam. Sit da- 
ta ratio iL ad I, 

C ^ApIatur autem ad libitum Iiypotenufa 
^ 2 . & ponantur latera circa re6tum , nt 
Eipra, ^ (i -f* iN) & — iN, fic 

enim fatisfit primo poftulato : reftatquc ut 
fatisfiat fecundo. Cubus medii lateris cfl 
^ cujus qua- 
dratum eft 8 -+ iiN iC, qua- 

drato - quadratum vero minoris lateris 
4 --4N -t- 1 Hxc itaque duo fc habent 
ut iz ad I. ac proinde produdius fub ex- 
tremis 8 -+ I iN -h 6 I C sequatur 
produ6Io fub mediis 48 ~ 48N -+• i iQ. ac 
poH: debitam mctathefim iC — 6Q^ 60N 
sequatur 40. 

Hxc vero sequatio fic redtfcetnr ad fim- 
pliciorern. Triplum q|uadratum trientis nu- 
meri 
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incrl quadratorum 1 2 tollatur a numero 
Radium 60 , horum differentia 48 erit nu- 
merus Radicum in fecunda arquacione. 
Hinc numerum abfolutum ( qui aliter vo- 
catur homogeneum comparationis ) in ea- 
dem fecunda aequatione fic reperies. Duc 
48 mox repertum in trientem eundem 2, 
fit cui adde 8 cubum ejufdem trientis, 
fit 1 04. Et quoniam fumma hxc major eft 
homogeneo 40 , hunc tolles a 1 04 , hkque 
^4 pro homogeneo novo, & iC -4- 48N 
jequalis 64. 

In hac vero poflrema aequatione , nt in- 
venias valorem Radicis , fic procedet ope- 
ratio. Triens numeri Radicum efl i C, cujus 
cubo 409 (j addes quadratum 1024 ( qua- 
dratum efl femiffis ^4) & extabit 51205 
hujus fummae radix quadrata aucta & mul- 
tata 3 2 ( femiflis eft homogenei ) dabit duos 
cubos ^5120 -+ 32 & ^5fio~32 quo- 
rum radices cubicx jundae per fignum 
— dabit valorem Radicis pro fecunda aequa- 
tione , in qua inventus eft i C -4- 48 N 
xqualis ^4 , atque hic valor erit cub. 

5 1 20 -4- 32 ) cub. (^5120 — 32.) 
Hunc valorem fi auferas de prardido trien- 
te numeri quadratorum 2 , reftabit valor 

S $ pro 
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pro aequatione prima i ciib. (^5110 
~ 31) — J^cnb. 5 1 10 -f 31). 

Hunc ultimum valorem li refolvas juxta 
politiones ^4(2 ~+ iN) N.) 

Mec tanckm tiiangtilum quaefitum , cujus 
byporenura cft 2 , majus latus circa red;um 
[4 -i- cubi f 5 1 20 — 3 i ) cub. 
(^5120 -H31)], minus vero latus circa 
rectum ^ ^ cub. (1^5 1 10 31)-- ^cub. 

(:^ 511C — 32}]. Semel moneo ^ fimpli- 
cirer fumi pro radice quadrata , cub. 
pro radice cubica. 



PROBLEMA IX. 



Jfjrv^nire Triangulum reElanguium , in 
(juo quadratus euhi d medio laterem 
ad jtmmam quadrato - quadratorum 
ah hypotenufd y ^ minori latere ge^ 
nitorum , haheat rationem datam. Sit 
data ratio ^ ad 1. 



^Ape, ut fupra, 2 pro hypotenufa , 
^^ pone pro lateribus circa redum l^iz 
X N ) & ( 2 - iN ) : quadratus cubi a 

fecundo 
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fecundo latere eft 8 - 4 - 1 iN -+ i C, 

fumma autem quadrato - quadratorum ab 
hypotenufa Sc minori latere eft 10 —4N 
-+ I Igitur h:ec duo fe habent in ratio- 
ne data 3 ad I : ac proinde produtftus fub 
extremis 8 - 4 - i iN -+• 6Q^-+- iC sequatur 
produco fub mediis 60 — i :N -+ 3(5^ 8c 
poft debitam metathefim fiet prima sequa- 
tio inter iC ^ sQj^ ^4N & 5 2. 

Hanc aequationem fic reduces ad fim- 
pliciores terminos. Triplum quadratum 
trientis numeri quadratorum 3 tolles cx 
24 cocfficicnte fub radicibus, & fiet nu- 
merus i i pro coefficiente fub radicibus in 
fecunda aequatione. Deinde hunc eun- 
dem 21 duces in i ( triens eft numeri qua- 
dratorum ) & fit 1 1 , cui adde cubum ejuf- 
dem trientis, & fit 22, quem fi addas horao- 
geneo 5 2, extat 74 pro homogeneo com- 
parationis in fecunda aequatione , qux eft 
inter iC -+ 21N & 74. 

In hac porro aequatione fic reperies va- 
lorem Radicis. Triens numeri radicum eft 
7, cujus cubus 343 addendus eft 1^69 
( quadrato dimidii homogenci ) & fic 1 7 1 2. 
Hujus radix quadrata au£ta & multata di- 
midio homogeneo 37, dat duos cubos ^ 

J71 2 
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1712 -H- 37 & ^ 17 1 1 — 37 > quorum ra- 
dices cubicae jun^se per fignum defc<q:ivum, 
exhibent valorem pro fecunda aequatione 
J5icub.(^ 171 2-+ 37;— :^cub. (^171 i 

— 37). Huic valori fi detrahas 1 ( triens 
eft numeri quadratorum) fit valor ^ cub. 
(J9i 1712-4- 37)— :^cub. (^17*1 — 37) 

— 1. pro aequatione prima. 

Hic valor debet refolvi juxta pofitiones 
^(2 -+ iN) & ^ ( 2- iN) &habetur 
triangulutn quaefitum , in quo hypotenufa 
eft 2 : majus autem latus circa re(ftum ^ 
[ I -t- cub. ( ]^ 17 1 1 - 4 - 37 ) ^ cub. 

(^1712— 37)]^& minus latus ]^[3 - 4 - Bi 
cub.(Bi»7ii — 37)— B^cub. (Bii 7 * ^"^ 37 )]* 



PROBLEMA X. 

Invenire Triangulum reBangulum j in 
quo fumma quadrato-euhorum ah hy^ 
potemfd ^ minori latere ad quadra- 
to - quadratum medii , haheat rationem 
datam. Sit data ratio ad i . 

S Vmatur verb ad libitum 10 pro hypote- . 
nuf^. Ergo latera circa redum erunt 

( 50 
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( 50 -t* iN) (50— iN). Quadrato- 
cubus hypoccnulae ert: 1 000000. Quadraco- 
cubus minoris lateris cft 115 000 — 7 5 ooN 
1 5 o — 1 C. quadrato - quadratus 
medii lateris eft: 2500 looN -+ i Q; 
Igitur fumma duorum priorum 1125000 

— 75C0N lyoQ^-- iC ad pofterius 
2500 -+ locN iQ^ft ut 140 ad Ii 
ac proinde produAus fub extremis 1115000 

— 7500N -+ 150QJ- iC xquatur produ* 
fto fub mediis 6ooooo*-f z4oooNh-i4oQ. 
Ergo pofl: debitam metathefim i C -+ 5>oQ^ 

3 I 500 N aequabitur 525000. Hxc pri- 
ma aequatio. 

Illam aequationem reduces ad fimplicio- 
rem ut in praecedenti Problemate : nam 
triplum quadratum trientis numeri qua- 
dratorum 1700 tolles ex numero radicum 
3 1 500 , & reftabit coefficiens fub radicibus 
in fecunda aequatione 21800. Deinde 
21800 duces in trientem numeri quadra- 
torum 30, Sciit 684000, cui adde cubum 
Cjufdem trientis 17000 » 6c liomogeneuni 
525000, extabitque novum homogenenm 
1136000, & fecunda aequatio inter iC 
-i- ii8ooN & 1136000. 

Hujus aequationis valorem fic reperies. 

Triens 
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Triens numeri radicum eft 7 <joo , cujus cu- 
bus 4385^76000000 addetur quadrato di- 
midii homogenei 381914000000, & fit 
810900000000 : iftius radix quadrata au- 
£ta& mulcata dimidio homogeneo 61 8000, 
dabit duos cubos 810900CQ0000 
-r6i8oco,& ]^8 20900000000 ~ 618000* 
quorum radices cubicae jundx per lignum 
defedivLim exhibent valorem pro fecun- 
da aequatione l^cub. ( ^810900000000 
-4> 6 1 8000) — cub. ( ^ 8 20900000C00 
— 6 1 8 000.) Hinc aufer trientem fupradidu 
numeri qnadratotum 30* fietque valor pro 
prima xquatione^ cub. (^820900000000 
H- 618000} — :i^ 8 10900000000 ~ 618000) 



- 30 . 

Iftuni valorem fi rcfolvas iuxta pofitio- 
nes ^(5 o-*-iN) &: iN) fiet 

tandem triaiigulum qusefitum , in quo i o 
efl: hypocenufa : & [ 10 ^ cub. ( 

820900000000 -t- 61 8 000 j cub. ( 

8 20900000000 — 6 1 8000 } ] majus latus 
circa reclum ; & ^ [ 80 ^ ^ cub. ( ^ 
8 209000000D0 ~ 6 1 8000 ) — cub. ( ^ 
810900000000 -+ 618000 ) ] miitus latus 
circa rectum. 



PRO 
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PROBLEMA XI. 

Invenire Triangulum reSlangulum ^ in 
(jito cuhus medii lateris ad (juadrata 
extremorum haheat rationem datam. 
Sit data ratio ^ ad i. 



C Apiatur pro libito hypotetuifa io,& 
ponatur majus latus circa recbum i N) 
erit ergo minus latus ^ ( loo — iQ. ) fic 
enim fit triangulum red:angulum. Ergo 
cubus medii lateris iC ad quadrata extre- 
morum loo — 1 Q^eft ut 3 ad I , pro- 
dudus extremorum i C aequalis eft produ- 
cito mediorum 600 — 3 Q. ac pofl: de- 
bitam metathefim i C -4. 3Q^ aequabitur 
600. 

Hasc prima a:quatio fic revocabitur ad 
fecundam. Triplus quadratus trientis nu- 
meri quadratorum erit coefficiens fub ra- 
dicibus in fecunda aequatione , afiidetur- 
que figno defectivo : homogeneum ver 6 
novum efficietur , tollendo duplum cubum 
trientis numeri quadratorum ex priori ho- 

mogcnco 
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mogcnco , & fic fiet aequatio inter i C 

-- 3 N & 598. 

In hac fecunda xquationc fic reperietur 
valor. Cubus trientis numeri radicum i 
fubtrahacur ex quadrato dimidii abfoluti 
8<?4 oi. refidui 89400 radix quadrata addi- 
ta & detrafta dimidio abfoluto 299 , dabit 
duos cubos , quorum radices cubicae additae 
invicem exhibent valorem pro fecunda 
aequatione ^ cub.f 2 99 ^89400) 

cub. ( 199 89400.) Hinc detrahe 

trientem prxdicfbum i, & fit valor pro pri- 
ma aequatione ^iCLibi (299-5- 89400) 

^ cub. 299--]^ 89400) — i.Ergo trian- 
guli quxfiti hypotenufa erit i o. majus latus 

cub. ( 199 -+ 89400) -5- ^ cub. ( 299 

89400) —1. minus vero latus debet 
refolvi juxta pofitionem tertii lateris i qu^ 
fuit ^ Tioo ~ I Q^) Qi-iare debet fumi qua- 
dratum maforis lateris mox dati , quod efl: 
^ cub. ( 178801 -H ^ 31969797600) 
-4- cub. ( 178801 — 3 1969797600) 

— cub- f 2392 -4- 5721600) ~ cub. 

( 1392 — ^ 5721600) -4. 3. atque hoc qua- 
dratum debet tolli a 100. refiduum eft 97 
- 4 - ^ cub. (2 392 — ^ 572 1 600) -f]^cubi 
(2392-4- Bi 572i 600) — cub. ( 178801 
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— 3i5)^f?7p76oo ) — ^ eub. ( 178 oi 

-1- 3 1 969757 6co j : atque hujus refidui 

radix quadrata eft minus latus , nempe 
[ 97 -+ cub. ( 239 1 — ^ 5721600) 
I^.cub.('2 39i 5721600) — :^cub; 
( 178801 — ]^ 31969797600) — ^ cubi 
(178801 -+ 3 J 5)^97^^7600 ) ]. 



PROBLEMA XII; 

■ invenire Triangulum reBangulum > in 
quo cuhus minoris lateris ad quadrata 
reliquorum laterum habeat rationem 
datam. Sit data ratio ad u 

Apta pro libito hypotcnufa 30, pona- 
->cur minus latus iN. Ergo uc fiat infi- 
nite triangulum re6langulum , majus latus 
circa redura erit ^(900— iQJ. Igitur 
cubus minoris lateris iC ad fumaiam qua- 
dratorum a reliquis 1800 — * Q^erit ut 3 
ad I. ac ideo produdus extremorum iG 
aequabitur producto mediorum 5400 — 3 Qj 
& fit prima aequatio inter iC -i- 3 QJ 5 £ 
5400; 

t Hane 
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Hanc arquationcm fic reduces ad fecun- 
dam. Tolle duplum cubum trientis numeri 
quadratorum i ab homogeneo 5400, & fic 
homogeneum fecundx aequationis 535)8. 
ut in praecedenti : triplus autem quadratus 
trientis ejufdcm afFedus radicibus, &: figno * 
defectivo , eft coefKciens : & fit fecunda 
aequatio inter iC -- 3N &: 5398- 

Pro hac vero aequatione valor fic repe- 
rietur. Triens numeri radicum eft 1 , cujus 
cubus I tolletur a quadrato dimidii homo- 
genci 7184601, & fit refiduum 7284600, ' 
cujus radix quadrata addita & detrada di- 
midio hornogenei 1 695?, exhibet duos cu- 
bos ^ quorum radices cubicae fimiil additx 
dant valorem Radicis pro fecunda aequa- 
tione CLib. ( 265)5? “f ^7184600) 
cub. {2699 —:i^ 7 2 84600. ) Hinc detrahe 
praedicTim trientem numeri quadratorum 
j, Sc fiet valor Radicis pro prima aequatio- 
ne, feu minus latus trianguli quaefiti ^ cub. 

( 2699 -+• 7284600 ) -4- cub. ( 2699 

-- ^yiS^6oo) — I. Medium latus inve- 
nietur per refolutioncm pofitionis (900 
— iQ^} &c hypotenufa eft 30. 



PRO 
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PROBLEMA XI IL 

tnnjemre Triangulum reclanguUm , in 
quo cuhm hypotemf^c squetur triplo 
quadrati rmnoru latcru , ^ jeptuplo 
quadrati majorts Utcru arca rccium, 

P Onacur hypoteiuifa iN, & majus latus 
6. Ergo minus erit ^ ( iC^- 36.) fid 
enim quadrata minorum lactium arqualia 
fune quadrato liypotenute. lam triplum 
quadrati minoris ell jQ^-- 108, ScTcptu- 
pium quadrati majoris lateris eft 2 52: igi- 
tur eorum fumma jQj-*- 144 aequatur iQ 
6 c fitxquatio inter iC -- 3Q& »44. 

Quoniam igitur cubus, minus quadratis, 
tfequatur unitatibus , cubo trientis numeri 
quadratorum addes femillem unitatum feti 
numeri abfoluti, ex hujus fummx 73 
quadrato 5329 auferes cubum quadrati ejuf- 
dem trientis i: refidui enim 5328 radix 
quadrata fummx praedidiae addita , & detra- 
da, dat duos cubos 73 9^5328 &73 

^ ^ 5328 , quorum radices cubicas invi- 

T 2 cem 
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ccm additae , & audac triente numeri qua- 
dratorum , dant valorem cub. ( 7 3 ^ 

5328; -+ J^icub. (73—:^ 5318 ) I, feu 
hypotenufam quaefiti trianguli. At majus 
latus eft 6 . Supereft igitur ut inveniatur 
minus , quod fiet refolvendo valorem juxta 
pofitionem ( 1 Q^- 3^. ) Cape igitur va- 
loris inventi quadratum , quod eft cub. 
( 10657 ‘-h 113571648 ) -i- ^ cub. 

( 10657 — 1 1 3571648) -4- ^ cub. (584 

34099 i);d;^^ub. (584—96 340952) 
-+ 3. Hinc tolle 36 , uti exigit pofitio : & 
fit refiduum , cujus radix quadrata erit mi- 
nus latus quaefitum 96 [ ^ cub. ( 10657 
-»•96113571648) -4- 96 cub. (10657 — 96 
II 3571648)-+ 96 cub.('5 84 -+96 340991) 
-)■ 94cub.584~?i 3^05511) -33] 
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PROBLEMA XIV. 

Invenire Tnmguhm reElangult^m , in 
quo cuhm tnedti lateris dquetur qua- 
druplo hypotemft quadrato , ^ triplo 
quadrato minoris lateris, 

P OnatLir medium latus i N , & Iiypote- 
nufa I o. Ergo minus latus erit ]^ ( 1 00 
— I QJ > fic enim fit ncceflario triangulum 
redangulum , reftatque duntaxat ut cubus 
medii lateris iC aequetur 700 — 3QJ Tum- 
ma eft ex triplo quadrato minoris lateris, 
Sc quadruplo hypotenufe quadrato. ) Hinc 
itaque fit prima aequatio inter iC -+ 3Q 
& 700. 

Quoniam igitur in bac aequatione du- 
plus cubus trientis numeri quadratorum 2 
minor efl: homogeneo 700, hic multandus 
erit illo , ut habeatur homogeneum in fe- 
cundi aequatione ^9 8 , triplum quadra- 
tum cjufdem trientis erit coefficiens fub 
radicibus figno defe< 51 :ivo afficiendus , exta- 
bitque fecunda xquatio inter iC — 3N &: 

T 3 
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65? 8. Valor porro fic repcrietur in poftrc^ 
ma asquationc. Cubus trientis numeri ra^ 
dicum » tollatur ex quadrato dimidii homot 
genei 12 801 : refidui radix quadrata addi- 
ta & derrada eidem dimidio homogcneo 
exhibet duos cubos 349 1 11 800, & 

349 ~ ]^ I M 800 , quorum radices cubicae 
mutuo additae, efficient valorem pro fecun- 
da aequatione. Huic valori fi detrahas i 
(triens ed numeri quadratorum) fiet l^cub, 
( ?49 ^ » 2 1 <S’oo ) -4- ^ CLib. ( 349 -- 

121800)— I. pro valore feu medio latere 
trianguli quxfiti. Hunc valorem fi refol- 
vas juxta ^(100— i Q^j quae fuit pofitio 
tertii feu minoris lateris , habebis minus 
latus. 



PROBLEMA XV. 

Jn^emre infinita Triangula reBangula j, 
quorum quodlthet his formetur d 
duohus numeris di^erfis, 

S Vmatur primum omnium triangulorum 
5 * 3 * 4 * & ejus area 6 quadruplicetur, 

ut 



Digitized by Googie 



tertium, 195 

ut fiat 14. erit illa ,area trianguli 10. G . 8 , 
cujus quodlibet latus duplum cfi: prioris 
trianguli. Si igitur prioris trianguli numeri 
formantes 2 & i ducantur in 2 , fient 
IJi S & ^ 2 pro numeris formantibus idem 
triangulum 10. 6. 8. Sed illud triangulum 
formatur a duobus numeris 3 & 1 . Ergo 
idem triangulum formatur a duobus nume- 
ris ^ 8 & 94 1. & a duobus aliis 3 & 1 . 

Rursus fumatur quodlibet aliud triangu- 
lum 13. 5. I Hujus area 30 quadruplice- 
tur , ut fiat I 20, erit liie numerus arca trian- 
guli 26. IO . 24. cujus quodlibet latus du- 
plum ell priorum laterum. Sunt verb nu- 
meri formantes prius triangulum 3 & 2. 
Igitur.fi illi ducantur in 2 , fient 18 & 
^ 8 pro numeris formantibus triangulum 
26. IO. 24. quod etiam formatur a 5 & i, 
ut manifeftum cft. 

Idem eft de quacunque alia multiplica- 
tione per 8, vel per 32, per 118. &c. in 
infinitum : nam fi fumatur triangulum 5. 
3. 4. & ducatur in 8 , fiet triangulum 40. 
14. 3 2. cujus area 384, & numeri forman- 
tes 6 & 2. Prius autem triangulum forma- 
tur a 2 & i. Igitur fi 2 & I ducas in 8, 
fient 3 1 & ^ 8 pro numeris formami- 

T 4 bus 
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bus poftej-ius triangulum. Eadem ratione 
fi triangulum 5. 3. 4. ducatur in 31 , fiet 
triangulum r6o. 96. 1 28. cujus arca ^144 
eft productus ares prioris trianguli per 
1024. Igitur fi 1^31 (quas eft radix qua^ 
drato- quadrata 1024^ ducatur in 1 & i 
( numeri funt formantes triangulum prius) 
. fient ft: 1 28 Sc ^ 31 pro numeris forman- 
tibus triangulum 160. 96. 1 18. Vnde cer- 
tifiimum eft Theorema fcquens. Poteji 
ptATiguliim refiangulum rntionAle formari a 
duobus numeris irrationalibus. 



PROBLEMA XVI. 

Jfpvenire Triangulum reBangulum , in qua 
hy^o enufa ad perpendicularem , /et 
m ratione numerorum , qud triangu^ 
Ium formam. 

P Onantur numeri formantes i N & r. 

Latera fune i. i Q^— i- 2N. 

Dupla autem area eft iC — iN, qux divifa 
per hypotenufani iQ^-+ t , exhibet per- 
pendicularem. Igitur quadratum hypotc- 
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juifie iQQ^~+ I ad dnplam aream 

iC — iN erit in ratione hypotenulic ad 
perpendicularem , & in ratione numero- 
rum formantium , feu iN ad i. ac proinde 
produ^^usfub extremis iQCLr^ iQ-+ i 
aequatur producto fub mediis iQQ^- 
Igitur 1 aequatur 4 1. ficfitvalor 
Radicis ]^ ( 5 -f 1.) Ergo numeri for- 
hiantes erunt ^(9^.5-+ i ) 6c i. Atque 
ex his duobus formatur triangulum quae- 
fitum 5 -4- 3-15^5 -4- i.^(]^8o M- 8.) 

Examen facile eft , nam in ifto triangu- 
lo dupla area eft ( 88 -i- ^ 8000.) 
quadratum vero hypotenufk 14 ^ 1 80. 

Eft autem ut quadratum illud 14 -f- 1 80 

ad duplam aream (88 ^ 8000) ita 

{^5 -4- 1 ) ad I, quia tam quadratum pro- 
dudi ab extremis , quam quadratum pro^ 
dudi a mediis eft 376 -i- ^141120. 
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PROBLEMA XVII. 1 

Invenire Triangulum reBangulum , in I 

quo hypotenufa cum duohm fuii feg- ' 

mentis Jint Geometrice proportionales, 

P Onatur liypotcnnfa 1 , majus fegmen- ! 

tum iN, minus vero 2— iN. Ergo j 
productus fub extremis 4— iN jccjuabitiir 
quadrato medii i Q. & fit valor ^5—1 
pro majori fegmento, ac proinde minus 
fegmentum erit 3 — 5. Produdus feg- 

mentorum 80 — 8 requabitur quadrato 
perpendicularis , quod additum minoris 
fegmenti quadrato 1 4 — 1 8 o facit qua- 

dratum minoris lateris circa rediim 6 — ^ 

20. & minus latus ^5 — 1. Idem vero- 
quadratum perpendicularis ^ 80 ~ 8 ad- 
ditum quadrato majoris fegmenti 6 — 20, 

facit quadratum majoris lateris circa redum 
:i^2 0 — 1. Igitur majus latus circa redum 
]^ ( ]^ 20 — 2 ) & tria latera trianguli quadi- 
ti 2. ( ]^ 20 ~ 2). 5 — I . 
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PROBLEMA XVIII. 

Jn^venire m irrationalthm infinita Triaru 
gula reElangula , in quihm area Jti 
unus idemque cuhus rationalis. 



QVprA dedimus methodum inveniendi 
Oin rationalibus cubos rationales , pro 
area triangulorum , multiplicando lingula 
latera cujuslibet trianguli per fuam aream: 
ut fi ducas tria latera 3. 4 per aream 6 ^ 
fiet novum triangulum 30. 18. 14. cujus 
area erit 2 1 6 cubus areae prioris trianguli. 
Sit jam inveniendum triangulum in irra- 
tionalibus , quod habeat eundem cubum 
II ^ pro arel Ponantur numeri forman- 
tes iN & 3. Latera erunt iQ-t- 9. iQ 
— 9, ^ N : area autem 3 C — 27 N. Haec 
xquetur 2 1 6. Ergo 1 C -- 9 N aequabitur 
71. In hac autem jequatione fic invenies 
valorem : Triens numeri Radicum efl: 3, 
cujus cubus 17 fublatus ex quadrato 129^ 
( quadratum cfi: dimidii homogenei 72 ) 
relinquit 1269. Hujus radix quadrata ad- 
dita 
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dita & detracta dimidio homogeneo 3 6 , 
exhibet duos cubos , quorum radices cu- 
bicae invicem additae dant valorcm Radicis 



j^cub. (3^ -4- ^ 1 265?) ^ 9 icub. — 

1 x6^.) Igitur numeri formantes triangulum 
erunt cub. ( 36 -i- * 1^5) ) h- ^ cub. 

— 1269 ) & 3. Ex quibus formatur 

triangulum reftangulum quaefitum, nempe, 
^ cub. (1565 -4- .6 5 78 49^) ^ccub. 



( 25^5 -- 6578496 ) -*- 1 5- cub. 

( «565 -4- 1^6578496 ) -4- Cub. (2565 
- :^^578496) -3. l^ccub. ( 7776 -+ ^ 
5 9206464) - 4 - ]^cub.(7776 — 9^5 9 206464), 
Cum igitur poflint fumi utcunque numeri 
formantes , poterunt inveniri quotcunque 
triangula iftiufmodi. 



PROBLEMA XIX. 

Jnnjemre duo Triangula reBangula , in 
quorum quolibet hypotenufa Jit eademy 
^ quadratum cujuslthet lateris circa 
reBum , euhm rationalis, 

Q Voniam poftulantur duo triangula 
habentia eandem hypotenufam , ne- 

cede 
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’ cc(Te efl: quadrata minorum latcrurti fi- 
mul fumpta in uno quoque triangulo 
aequalia efle j igitur erunt Arithmetice 
proportionalia , & ob id habebunt diffe- 
rentias aequa-les: Capo ergo duos quoslibet 
cubos 115 & 64, quorum latera 5 & 4- 
ponaturque latus unum i N — 4 > & aliud 
5. Horum cubi differunt C 
-- Ha:c itaque differentia 

sequabitur 61 ( feu differentiae cuborum 
affimptorum : ) unde fit i N aequalis 
Sc duo cubi Igitur fi ca- 

pias folos numeratores 15251 95? 2 &ii5, 
ac per denominatorem communem mul- 
tiplices cubos initio acceptos 125 5 c ^4» 
fient quatuor cubi 152529^2. 125. 

31255875. 1^003008. quorum duo ex- 
tremi aequabuntur duobus mediis , & quse- 
libet fumma feu extremorum , feu medio- 
rum cft 31 256000. ac proinde duo trian- 
gula quaefita funt 

primum ^ 31256000. ^ 115. ^ 
31255875. 

Secundum ^31256000. 15 2525)^2. 

^ 16003008. 

At docuimus alibi ( in Do^rinA AnalpicA 
Invento novo ) quomodo duobus cubis in- 
veniantur 
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veniantur duo alii cubi aequales 5 Igitur 
inveniri poflunt quatuor triangula redan- 
gula , quorum hypotenufa fit eadem , & 
quadrata laterum circa . rectum , cubi ra- 
tionales. 




Fl^tlS PARTIS PRtORIS, 




Digitized by Googie 




Digilized by Googie 



\ 



I 

I 

I 

I 



Digitized by Gopgle 



DIOPHANTI 

REDIVIVI, 

TJRS POSTE RIOR. 

IN CLVA, NON CASV,VT 
putatum eft , fed cerciflima methodo^ 
& analyfi lubdliore , innumera eno- 
dantur Problemata , quas aliud quam 
Triangulum Redlangulum fpeclant. 

K^uthore PJacobo deBilly, Com^endienjt 
Societatis Iesv. 
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DIOPHANTI 



REDIVIVI. 

^AKS POSTERIOR, 

In qua , non cafu , ut putatum 
efl: 5 fcd certiflima methodo, 
analyfi fubtiliore, innumera 
enodantur Problemata , quae 
aliud quam Triangulum Re- 
dangulum fpedanc. 



N priori Parte attigimus dunta- 
xat Problemata , quae’ Triangu- 
lum Rcclangiilum fpe(9:ant : in 
hac vero Parte pofteriori attin- 
gemus plurima alia , non de trivio, fcd fc- 
Iccla tantum , 6c quse quantum v#leat 

A 1 hu- 
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humanx mentis acies , apertiffime de- 

monftrabunc. 



• «¥» 

CAPVT PRIMVM. 

Compledens Problemata fingu- 
laria , qux limpliccm nume- 
rum (pedant. 



PROBLEMA I. 

Invenire mmemm , ct*jm quadrato - qua- 
dratm ipfo qusfito , ^ ejwi cubo mul- 
tam , relinquat quadratum. 

Okatvr iN pro numero in- 
venicndo.Igitiir iQCJjr i C — iN 
xquabitur quadrato. Finge latus 
iftius quadrati i Q — tN » & fiet 
valor — 4 , qui revera fatisfacic , nam ipfius 
1 .C -- I N' facit 32.4, quadratum 

a latere 1 8 : fcd quoniam hinc amandare 

lubet 
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iubct numcfos fictos , ponatur iN — 4 pro 
nova Radice, & juxta illam refolvacur nu- 
merus fuperior quadrato xquatustcxtabitque 
novus terminus «Q.CL-«7C-^ .08 q 
— 305N 314 aequandus quadrato. Fin- 

ge latus I Q^— T N — 18, fietque pro 
valore Hinc tolle 4', ob novam Radi- 
cem iN -- 4, & fiet pro numero quxfi- 



PROBLEMA II. 

hnjmire numerum , epu detraBus fum- 
m<& fui cuhi , ^ fui (juadrato-qua^ 
drati , faciat quadra um, 

E Sto numerus ille 1 N. Ergo i 

-4- tC — iN xqiiabitur quadrato, fin- 
ge latus illius quadrati i -J- t N* & fit 
valor — 4. Quare iieranda eft operatio, 
& ponenda nova Radix i N — 4 , & juxta 
eam rcfolvendus terminus mox xquatus 
quadrato , fietque novus terminus 1 QCi 
— 1 5C -+ 840^-- 109N -+196 quadra- 
to xquandus. Finge latus 1 Q^— N — 14» 
& fit pro valore, Hinc tolle 4, ob 

A 3 no 
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novam Radicem iN — 4,fic habetur pro 
numero qnselito,-^. 

PROBLEMA III. 

Invenire mmemm , qm auBus fuo cnbo, 
^ fm quadrato - quadrato , faciat 
quadratum : multam a;ero fuo cubo, 
f refiduum illud augeatur fuo qua- 
drato - quadrato , rursus quadratum 
efficiat. 

S it ille numerus i N. Igitur i Q2L“^ * C 
I N , & I QQ^-- I C I N aequantur 

quadratis. Haec duplicata aequalitas refol- 
vetur more folito : duorum illorum termi- 
norum quadrato aequandorum diflcrcntia 
eft iC, quam producunt iQ^Sc iN. Igi- 
tur horum producentium fummae femiflis 
quadratum majori aequatum termino , dat 
pro valore fcu numero quaefito , 4 , & fatis- 
facit quaeftioni , nam ejus quadrato - qua- 
dratus cum ipfius cubo facit 3 zo , cui fi ad- 
das ipfum 4, fit 324, quadratus a latere 1 8: 
rursum ejus quadrato - quadratus cubo ip- 
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fius multatus facit 2 , cjui cum 41 procreat 
1^6, quadratum a latere 14. 



PROBLEMA n^ 

Invenire numerum , quo duBo in tres 
Geometrice proportionales , produ^ 
Bis quadrato numeri innjeniendi ad^ 
ditis 3 fiant quadrati, 

9 

P Onatur numeriis quselicus iN , & /int 
tres proportionales , in quos duci de- 
bet, 1. 1.4. Igitur iN. iQ^-4- iN. 

4N xquantLir quadratis. Ergo 6 c 
1 ^ iN. I iN. I -i- 4N quadratis quo' 
que aequabuntur : ac proinde horum pro- 
du 6 lus folidus i 7N * 4 Qj^ de- 
bet «quari quadrato. Finge latus quadrati 
I — ^ N -+ i-Ci, & fiet pro valore , Per 
hanc fradionem dividatur i , cxtabitque 
numerus ab initio quaefitus 
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PROBLEMA V. 

ln<vemre numerum > quo duSlo in tres 
Harmonice proportionales , produ- 
Bis quadrato numeri in<vemendi ad- 
ditis , fiam quadrati, 

E Sto numerus ille i N > & tres Harmo- 
nice proportionales i, 3. 6. Ergo 
,i iN. 1 Q 3 N. I Q^-+ 6N sequa^ 
ri debent quadratis : veluti etiam i -+ iN. 
I -+ ?N. 1 6 N. Iftorum trium pofte- 

riorum produdus folidus i ~+ i iN ^ 3^Q 
-i- 36C erit quadrato aequandus. Finge 
latus I -+ ^ tQ^& fit pro valore 

Per hunc valorera divide i , m- 
merus qnaefitus erit 
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PROBLEMA VI. 

Invenire mmerum , quo duBo in tres 
Arithmetice proportionales , ac produ- 
Bis quadrato numeri ‘trrveniendi ad- 
ditis , fiant quadrati, 

P Onatur numerus ille iN, &tres pro- 
portionales I» 3. 5. Igitur iQ^ iN. 
3N. iQ^ 5N. debent quadratis 
aequari, nec non i -*• i N. i -+ 3N. i -+ 5 N. 
Horum pofteriorum produiSrus folidus 
I -+• 23 Q^“+- JjC aequetur qua- 

drato , fingendo latus iftius quadrati 
I -+ tN -H- t-Qj fietque pro valoie -Z» 
Per hunc valorcm divide 1 , & habebis nu- 
merum quaefitum ‘H. 

APPENDIX, 

Duo in tribus Problematibus praeceden- 
tibus advertenda funt : Primum efl , ex iis 
folvi Problemata fcquentia , & quidem in 
integris. Invenire numerum , cui p addantur 

A 5 , tres 
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tY€i MUt Geometrice , aut Harmonice , aut Arith^ 
wetfce proportionales , fiant quadrati j nam 
dc proportione Geometrica, numerus quse- 
ficu5 cit ^401, & tres proportionales 5880. 
JI760' 23) ic. De proportione Harmo- 
nici , numerus qusefitus c(l 179841, & tres 
proportionales 1^6140. 444360. 898720. 
De proportione autem Arithmetica , nu- 
merus qujEfitLis cft 14641 , & tres propor- 
tionales 103 1 8. 60984. 10 1 640. 

Alterum , quod adverti debet diligenter, 
cft 1 quod licet plcrunque (It liberum eli- 
gere quofcunqne tres proportionales > ta- 
men id non femper licet ; ut in Problemate 
poftremo j ubi agitur dc proportione Arith- 
metica, (i ponas iN pro numero invenien- 
do , non poflunc eligi tres proportionales 
1. 1. 3. neque enim tres numeri iQ-f »N. 
iQ^- 4- iN. 3N. aut tres ifti 1 -f iN 
1 -+ iN. I -+ 3N ulla arte pofTunt aequari 
quadratis , quia inde fequeretur repcriri 
quatuor quadratos Arithmetice proportio- 
nales , hoc autem c(Te prorsus impoffibilc 
demonftravit D. De Termat Senator Tholo- 
fanus , idemque fubtiliffimus Analyfta. 

PRO 
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PROBLEMA VII. 

Irjrvenire numerum » (fuo duBo in trts 
Geometrici proportionales , ac produ- 
Bis ex cjuadrato numeri qudfiti fipiU 
latim fuhtraBis ^ fiant quadrati, 

E Sto numerus quaefitus i N , & tres pro- 
portionales 9. 6.4. Igitur iQ^— pN. 
iQ^— 6N. iQj-- 4N aequantur quadra- 
‘ tis , ficuti etiam i — 9N. i — 6 N. i — 4N. 
In hac pofteriori triplicati jcqualitate pro- 
dudus (olidus 1 --I5>N 114Q,— 116C 

aequari debet quadrato. Finge latus i — vN 
-h & fiet pro valore^'^. Per hunc 
valorem divide i , dc habebis numerum 
quxfitura 
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PROBLEMA VIII. 

In*venire numerum , cjuo duBo in tres 
Harmomce propomonales , ac produ^ 
Bis sjuadrato numeri cjustjtn detraBis, 
fiam quadrati, 

P Onatur ifle numerus iN,& fuman- 
tur tres proportionales 15. n. 10. 
Igitur I — 1 5 N. 1 Q^— 1 2 N. ■CL 
— loN aequabuntur quadratis, nec non 
etiam 1 — 1 5 N. i -- 1 2 N. i — 10 N. 
Horum itaque producflus folidus i — 37N 
-4- 450 Q^— 1800C aequandus eft qua- 
drato. Finge latus i —^N Qj Sc 
fiet pro valore , Qiiare fi per hunc di- 
vidas I, habebis numerum quaefitum -7 
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PROBLEMA IX. 

In^jemrc numerum , cpuo duBo in tres 
Arithmetice proportionales , ac produ- 
Bis quadrato numeri qudt/iti detraBiSs 
Jiant quadrati, 

E Sto numerus quacfitus 1 N & eli- 
gantur tres proportionales 3. 4. 5. 
( ne incidatur in numeros fi( 3 :os. ) Ergo 
I 3 N. * C^— 4 N. I 0 ^— 5 N. 
aequantur quadratis , ficuti etiam i — ^N. 
1 — 4N. I — 5N. Iftorum produdus foli- 
dus I — iiN -i- 47Q^ — 60C quadra- 
to asquctnr, & fingatur iftius quadrati la- 
tus I -- 6 N -4- Q^, fidque valor 

Igitur fi per hunc valorem dividas i , ex- 
tabit numerus qu^efitus 'H. 



PRO 
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PROBLEMA X. 

Intvenire numerum , quo fuhtraBo JigiL 
lattm trihpu (jeometrice propottiona- 
lihu6 y fimt quadrati, 

S it ille numerus iN — i , & tres Geo- 
mttnce proportionales i N. 'i N. 4 N- 
Hinc igitur fi tollas zN — i , fiunt i — iN. 
I. I -4- iN. inter quos medius eftquadratus. 
Quare fupereft ut duo alii i -- i N & 
I -4- zN sequemur quadratis. Ponatur iN 
xquivalere zN -4- zQ; & juxta hoc refol- 
vantur duo termini i — jN & i zN. 
fientque duo termini i — z N — z S>C 
1 -+ 4N -4- 4Q_sEquandi quadratis. Horum 
pofterior quadratus eft a latere 1 zN. Er- 
go reflat no 1 — zN — zQjquadrato seque- 
tur. Finge latus ’i — zN, ejiifque quadra- 
tum I ~ 4N ^ 4Qjequa i ~ zN 
& fit valor^-. Et quia jN sequivalec zN 
1 Q. cx fuppofitione , capiendum efl 
duplum valoris reperti, & addendum du- 
plo ejus quadrati , & fiet valor Radicis 

Numerus 
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Numerus ergo quaefitus , qui pofitus cft 



iN — i,erit tres proportionales Geo- 

• V t l5 J» 

metrice y. y. 7-. 



PROBLEMA XI. 

In<zfenire numerum j <puo fuLtraBo figil- 
latim a trihtds Harmonice proportio^ 
nalthus , fiant quadrati. 



P Onatur numerus iN — i , tres pro- 
portionales 6N. 3N. iN. Ex his itaque 
fi tollatur 1 N — I , habentur tria refidua 
I ^ 4 N. I -1- I N. I . Iftorum refiduo- 



rum pofiremum cft quadratum : quare fu- 
pereft ut alia duo 1 4N & i 1 N 
quadratis aequentur. Finge i N aequivalere 
I N -+ 1 ut primum illorum juxta hoc 
refolutum , fit infinite quadratum. Reftac 
igitur ut fi refolvatur i -4- 1 N juxta ean- 
dem scquivalcmiam, fiat quadratus 1 -1- iN 
H- I hoc autem prxftabitur , fi sequetur 
quadrato a latere i ~ z N , nam ejus qua- 



dratum 1 — 4N -4- 4Q aequatum 1 - 4 - 1 N 
I Q^dat valorem Cum ergo i N 

fupponatur 
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fupponatur asquivalere i N -4- i Qj addeh^ 
dus cft valor cum fuo quadrato , & habe- 
bitur valor ultimatus y. Ergo numerus 
quacfmis , qui poficus efl: iN -- i , erit y. 
& tres proportionales Harmonice y, 



PROBLEMA XIL 

Inrvmre mmemm , quo fuheraBo figil- 
latim a trihtM Anthmetice proportio- 
nalihus a fiant quadrati 

E Sto numerus quaefitus iN — i , & 
tres proportionales iN. 5N. 8N. Inde 
igitur fublato 2 N — i * erunt refidua i . 
1 “+ 3 N. I -+ 6 N. jcquanda quadratis. 
Cum autem primum fit quadratum , refla- 
bunt I -+ 3N & i quadratis aequan- 

da. Supponatur iN aequivalerc 2N 6Q, 
iit terminus poflerior i -+ juxta hoc 
refolutus fit quadratus infinite , a latere 
I -H- 6N. Reflat itaque ut prior terminus 
I _+ 3N refolvatur juxta illud idem, unde 
fit I -+ 6 N -+ I SQ^xquandus quadrato. 
Finge latus i — 5N, 6c fit valor Cum 
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ergo iNsequivalc^t zN -»• ^Q^furhcndum 
cft duplum valoris , & fextuplo quadrati 
^jus addendum , ut fiat valor ukimatus 
ac proinde ciitrt numerus quxfituS iitpofi- 
tus iN— I, erit ille 6c tres Arithmeti- 

\ • 1 t;la tZoa t 4 of» 

ce proportionales — pi 



PROBLEMA XI i L 

in^uenire numerum j rpuo fuhlaco a qud^ 
tuor continue proportionalibus Geome^ 
trice , fiant qtsadrati. 

P Onatur numems qnsefitiis i N -- i, ^ 
quatuor Geometrice proportionales iN» 
iH. 4N. 8N. ita enim fi numerus quaefitus 
tollatur a primo ex his quatuor, fit quadratus 
1 . Quare reftat ut fi idem tollatut a tribus 
reliquis, refidua i iN. 1 h- 3N. i -+7N 
acquentilr quadratis : aequabuntur autem j (I 
horum productus folidus 1 1 1 N -+ 3 1 Q 

-f 21 C quadrato aequetur. Finge latus i 
^ -i- valor Ergoi nume- 

tus qiiaefitus, qui fuit pofitus iN — i,erit '-^'i 
& quatuor proportionales 

Pars Ih B i?R 0 
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PROBLEMA XIV. 

Invenire ntimtmm , (\uo [Mato a qua^ 
tuor continui proportiomlibus Harmo- 
nice , Jiant quadrati. 

E Sto numerus qujeficus 3N — i , & qua- 
tuor proportionales Harmonice 3N* 
4N. 6N. I iN. ita enim fi numerus quaefi- 
tus tollatur a primo ex his quatuor , fit qua- 
dratus I. Supercfl: igitur, ut fi idem aufera- 
tur a tribus reliquis , tria refidua i -+ 1 N. 
I _4. 3 N. 1 -+ asquentur quadratis : 
aquabuntur vero, fi illorum produ6tus fb- 
' lidus I 13N -1- 39Q. 2.7C quadrato 

sequetur. Finge latus i -+ —N -- rQ^ & 
fit valor Cum igitur numerus qusefitus 
fit 3N — I , erit : & quatuor proportio- 

9^4<>- il}20. i848a. jggtfo 

APPENDIX. 

Impoffibile eft, invenire numerum, qui 
detrafbus quatuor continue proportionali- 
bus 
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bus Arithmetice , faciat quadratos , ob ra- 
tionem allatam in appendice Problematis 6 , 
quia nimirum non poliunt reperiri qua- 
cnor quadrati Arithmetice proportionales 
continue. 



PROBLEMA XV. 

Inrvenire numerum , c^uo addito quatuor 
continue proportionalibus Geotnetrice , 
fiant quadrati, 

I 

E Sto numerus quacfitus i ~ iN, & qua- 
tuor proportionales i N. 4N. 1 6N.64N. 
nt fi numerus quselitus addatur primo , fiat 
quadratus i . Supereft itaque ut ille idem 
additus tribus reliquis , faciat fummas qua- 
dratas ; facit autem i -4- 3 N. i -+ i 5 N. 
j -+ 6 5 N. Igitur illa tria funt quadrato 
aequanda , ac proinde illorum produdus fo- 
lidus I -+ 81N -4- 1179 Q. “+ 2,8350 
aequari debet qnadrato.Finge latus 1 -+ 

— & fit pro valore,fS«T • Ergo nu- 
merus quaefitus , qui fuit politus i — i N > 
erit & quatuor proportionales erunt 

ISnooo. SS°Sooo-'lloueo9. 88llEooo 
i4»4°»S 

B 1 PRO 
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PROBLEMA XVI. 

Innjcnire mmemm , (\uo addito trihm 
cjuadraiis Harmonid proportiomhhasj 
fiam quadrati, 

Q Vaerantur primum tria quadrata Har- 
monice proportionalia hoc modo. Sint 
illa I. jQ. 4Q;, Certum eft tria illa efle 
quadrata 5 reftac ut fint Harmonice propor- 
tionalia : ut vero hoc ht , oportet majorem 
4 0^ad minorem i elle , ut differentia 
duorum majorum 3 Q^ad efifferentiam duo- 
rum minorum *Q^— 1. Ergo produ<flus 
extremorum 4Qj^— 4Q aequatur produ- 
cto mediorum 3Q: & ita 7Qaequatur 4QQ^ 
Hinc vero fit numerus irrationalis , quia 7 
non cft numerus quadratus. Quare ut in- 
veniantur tres quadrati Harmonice pro- 
portionales in rationalibus , necelfe eft in- 
veniri duos quadratos ejufmodi , ut dif- 
ferentia illorum addita majori , faciat qua- 
dratum. Sint illi duo quadrati 1 iQ, 
^ zN ^ 1. Igitur differentia illorum 

iH 
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iN -4' 1 addita majori quadrato facit 
I 4 N -+ 1 sequandum quadrato. 

Finge latus i N — l , & fit valor : 6c duo 
quadrati qusefiti in integris i & 15, nam 
eorum differentia 14 addita 15 , facit qua- 
dratum 49. Quare , fi ponas tria quadrata 
Harmonice proportionalia 15 Q *Q:J- ^ 
fiat ut i50^ad .i , ita differentia primi & 
fecundi i4Q_ad differentiam fecundi &: 
tertii i Q^-- i ; erit produ(flus fub extremis 
i5QC^— i 50^ aequalis producto fub me- 
diis 24 Qj cxtabitque valor f-, & juxta po- 
litiones , tria quadrata Harmonice propor- 
tionalia erunt in integris 1225.49. 25. 

lam igitur ad primariam quxftionem, 
pono numerum quaefitum efle 1 N , & tres 
quadratos Harmonice proportionales 1225. 
49.a5.Ergo 1225 iN.49 -+ 1N.25-HN. 

aequabuntur quadratis , ac proinde illorum 
produdus folidus 1500625 -+91875N 
-4- I 299 0 ^ iC aequabitur quadrato. Fin- 
ge latus I 225 -+ —^„0^5 & fit pro 

valorc , & tres quadrati 1 1 2 5 .49. 2 5 . 
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PROBLEMA XVII. 

Inwenire numerum , qui additus quatuor 
continue proportionalibus Harmonice^ 
faciat quadratos, 

\ 

S it ille I — I 2 i 5 N>& quatuor propor- 
tionales II 1 5 N.i 8 z 5 N. ) 577N.8^4 i 5 N 
(inventi funt illi capiendo tres 1115.49. 
25. in Problemate prxcedenti repertos, & 
inveniendo quartum proportionalem , ac 
reducendo omnia in integros, ) ita enim ad- 
dito numero quaefito cum primo fit qua- 
dratus I, neque incidetur in numeros fid»s. 
Reftat igitur, ut fi ille idem addatur tribus 
reliquis , fiant tres fumrose i 606 N. 
i-i- 23 5 iN. i h- 8 8100 n quadratae: 
fient autem quadratae , fi illorum produdfcus 
folidus I “+ 91151N -i- 161777600 Q_ 
-H- 1 14467840000 C aequetur quadrato. 
Finge latus iftius quadrati i 45 576 N 
907697088 Q^, fiaque pro valorc , 
iTTp^iiiffTwr- Cum Itaque numerus quac- 
quaefitus fuerit pofitus i—i2i5N, erit 

ille 
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ille UrSISSSm- 8c quatuor Harmonici: 
proportionales loi 5 070 15? i 86585600. 
15 I z 24741865)81 I 200. 
196400496024815)95 z. 
741001 1400620748800. mo- 
do finguli dividantur per 
823914003563679744. cujus quidem, 
( ut 6c reliquorum omnium ) facium cft di- 
ftriclum examen. 



PROBLE MA XVIII. • 

In^venire numerum , (\uo addito trihus 
(juadratis Geometrice proportionalibus , 
fiant quadrati. 

E Sto numerus ille iN,&;trcs quadrati 
1 . 4. 1 6. Ergo I -i- I N. 4 I N. 16 
I N. sequantur quadratis. Igitur illorum 
produ6lus folidus 64 -+ 84N -+ iiQj-+ 'C 
quadrato sequandus cft.Finge latus 8 h- -N 
~ IysQjM. fit numerus qusefitus t^- 

V 
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PROBLEMA XIX. 

Invenire numemm , c^m detraBo trihus 
(quadratis Geometrice proportiomlthuSs 
relwqttantur quadrati. 

P Onatur numerus quacfitusiN, & tres 
quadrati 6x5.400.15 6. Igitur 615 — iN. 
400 — iN. X 5 6 — iN xquantur quadratis, 
Ergo produi^us illorum folidus 64000000 
rr5ix4ooN -+ 1281 Q.r- iC aequatur 
quadrato. Fingp latus 8000 — 

& fice valor ac pro- 

inde in integris , numerus quaefitus erit 
14^77« 955 10000, & tres quadrati fient, 
multiplicando denominatorem fra<£lionis 
praedi^Lc per tres quadratos afliimptos 
615. 400. 256. producti enim 
104566145 200625. 6675^43 5 2928400. 
^2748373074176. erunt quadrati qu^fitt, 
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PROBLEMA XX. 

Invenire numerum , quo duBo in duos 
alios i ac in eorum fummam , ^ prp- 
duBis quadrato numeri qu<&fni addi- 
tis , jiam quadrati 

A Dverte primo , difficultatem hujus 
Problematis confidere in eo , quod 
jubeatur addi prodiidos , quorum duo 
iequantur alteri , aequalitas enim quae in eo 
oifii praecipitur fieri cum quadrato , nulla- 
tenus effici potefl per produftum folidum, 
nec per aliam triplicatam aequalitatem. 

Adverte fecundo , quod jam non femel 
infinuavi , nimirum , fi fit aliquis numerus, 
quo in tres alios dudo , ae produdlis addi- 
tis quadrato illius numeri , fiant quadrati, 
illi produtdi additi cum unitate , efficient 
quadratos. 

Adverte tertio inde fequi , quod fi mul- 
tentur quadrati omnes unitate , 6c inter 
refidua, fint duo quxdam aequalia alicui ter- 
no, inventum effe quod quxritur. 

B 5 Adverte 
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Adverte quarto, licet inquiri poflintejuf- 
modi produdi per multiplices numeri cu- 
jufcunque, puta i , 3 , 4, & cjetcrorum, ta- 
men id fieri pofTe facilius & compendio- 
fius per multiplices quinarii. 

Capio igitur multiplices quinarii , qui 
adjcda unitate faciunt quadratum , quales 
fune 15. 35. 80. I 20. 195. 155. 360. 440. 

575. 675. & reliquos , difpicioquc num 
duo ex prioribus aequentur alicui pofteriori, 

& invenio 80 & 360, aequari 440, Quibus 
divifis per 5 , & inventis quotientibus 1 6. 

71. 88. infero numerum 5 talem e(le , ut fi 
ducatur in 1 6. 71. ac in eorum fummam 88, 
fieri produdos 80. 3^0. 440. qui adjed^ 
unitate procreant quadratos 81. 361.441. 
Vnde tandem concludo , fi 5 dividat i, 
quotientem inde natum , fore numerum 
quae fi tum 

Idem fiet in multis aliis , nam quia 3 
dudo in 5. 16. 1 1. fiunt produdi , qui ad- 
dita unitate generant quadratos, & 5 ac 1 6 
aequantur 1 1 : fi i dividatur per 3, quotiens 
erit rursum numerus quaefitus , quo dudo 
in 5 & 1 6 , ac in eorum fummam , fient 
numeri , qui additi quadrato quotientis , ex- 
hibebunt quadratos. Idem quoque contin- 

get 
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get in multiplicibus binarii , quoniam enim 
2 elutio in 84. 180. 2^4. fiunt produfti, 
qui addita unitate, efficiunt quadracos , fc- 
quicur v cflc numerum, quo du<d:o in 84 
ic 180, ac eorum fummam , exeant pro- 
ducti, qui addito quotientis ejufdem qua- 
drato , exhibent quadratos. 



PROBLEMA XXL 

In^venire numerum , quo duBo in duos 
alios , ac in eorum fummam , ^ pro^ 
duBis qundrato multatis , fiant qua» 
drati. 

E X iis, qux explicata funt in praeceden- 
ti Problemate , aflumo multiplices qui- 
narii , qui unitate multati , faciunt quadra- 
tos ; nempe 5. 50.65. 145. 170. 290. 325. 
485,530.785. 1025. 1090. 1370 &CSE- 

teros in infinitum , difpicioque num duo 
priores aequentur alicui pofteriori , inve- 
nioque 65, & 1025 , aequari 1090. Hos 
figillatim divido per 5 , & fiunt quotientes 
13.2,05. 218, Vnde infero 5 efle nume- 
rum, 
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rum , qiio du£to in 13. 105. 21 8. fiuftt pro- 
dndi, qui li multentur unitate , exhibent 
quadratos 64. 1014. 1089. Ergo fi 5 di- 
vidat I , fiet quotiens , f- , quo dudo in 1 3 
& 10 5 , ac eorum fummam 1 1 8, habebun- 
tur produ^li ,-qui fi multentur quadrato il- 
lius quotientis , exhibebunt quadratos j at- 
que ideo ~ eft numerus quaefitus. Hinc 
folvecur Problema fcquens , quod eft diffi- 
cillimum. 

Invenire alium numerum^ quam illum» 
qui mox exhibitus eJl,quo dullo in 13,20^, 

2 1 8, /ir produUis quadrato numeri quojiti 
figiUatim multatii , fiant quadrati. 



Ponatur i N 5, pro folvend^ ill^ squa- 
litate triplicata 1 3N — i. 205N — i. 218N 
— I. ac ifti quidem per iN -h- 5 rcfolvan- 
tur , fiemque i 3N ^4. 105 N -+• 1024. 
118 N -+ 1089 squandi quadratis. Hi 
inter fe multiplicentur folide , & produ- 
£l:us illorum 71368704 -*• 43071 19 <jN 
-4- 86643610^-4- 5 80970C sqiietur qua- 
drato : atque iftius quidem quadrati fin- 
gatur latus 8448 -4. -+ Qj> 

& fiet pro valorc, - cui 

fi addas 5 , ob numerum i N -+ 5 , fit valor 

fecundus 



Digilizcd b/ Cooglc 



Caput primum. i5> 

Tccundus & coplccus Radicis, 

Hic igitur valor completus fi dividat i, da- 
bit in quotientc numerum quxfitum,quo 
du(flo in 13. 105. 218. ac productis qua- 
drato hujus mulcatis, fient quadrati j cujus 
examen fadum eft cxad:ifIimLim. Eft ergo 
numerus quxfitus . 

APPENDIX. 

Lubet hic attexere folutionem cujufdara 
problematis , quod mihi propofiium eft 
fub finem anni i 66 p ab Anonymo Pa- 
ri ficnfi , & cft hujufmodi. namer^tm, 
^tto duSio in 1 8, 5 ^ , figtllatim , ac produ^ 

iiis quadrato numeri quajiti multatis , fiara 
tres quadrati. Fruftra hic conatus fum uti 
artificio , quo ufus fum in praecedentibus, 
quare adhibenda fuit methodus nova, qua: 
hadenus nemini , quod fciam , venit in 
mentem. Ponatur numerus quaefitus 1 N, 
ergo »8N — iQ^i6N— iQ^yjN— iQ, 
aequantur quadratis. . Hinc jam fequitur, 
quod fepius fignificavi 18N — f. 26N — r 
5 3 N — I quadratis aequari.Sed quis hanc tri- 
plicatam aequalitatem fblvat ? cum nullus ibi 
fic quadratus, neque ia cofEcis, neque in ab- 

'' . folutis, 
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. folutis, unde folutio erui poffit, nec produ- 
dus folidus ullum exhibeat quadratum ? 
Adverti ego , fi tribus illis adjungeretur 
quartus terminus habens dcfedum unitatis, 
perinde ac cacteri , fore, ut efficeretur qua- 
dratus in plano-plano cx illorum quatuor 
dudu orto : fed neque hoc fatis , nam ut 
contingat folutio , necefle cft ut valor in- 
ventus vel fit integer , vel habeat denomi- 
natorem quadratum , intellexlque id fieri 
aut femper , aut utplurimiim , ftatim poft- 
quam dcfinunt folutiones fidse : quare ten- 
tavi primum 'per additionem unius & alte- 
rius termini , quid inde prodiret ad nego- 
liwm prjefens , advertique 6N-- i cum 
tribus reliquis , dare numerum verum , fed 
cujus denominator non efiet , quadratus : 
deinde adverti 4N — i jundum caeteris da- 
re numerum fidum pro folutione : hinc in 
tali medium .inter illos 5 N — i daturum 
folutionem veram : nec me mea fefellit il- 
latio, nam plano -planus ex ^ illis quatuor 
5N -- 1. 18N ~i. i6N — I. eft iz4oioQ^ 
38804C-4- 31850^ — lOiN -i- i,qui 
aequatus quadrato lateris i — 5 iN 34 ^ 0 ^ 
dat valorem-^. Vides denominatorcm cfiTe 
quadratum ? Igitur ifta fradio eft verus valor 

pro 

\ ' • 
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pro quadruplicata xqualitate Tequentc 5N 
— I. 18N — I. 26N — 1. 53N— i:ac 
proinde fi i dividatur per illum valorem, 
fiet numerus ab initio quxfitiis -f. 

Verum lubet invenire per analyflm fub- 
tiliflimam, alium numerum , qui lolvat quac- 
llioncm. Ponatur ergo 7-N -j- 

pro numero quxfito , ad triplicatam aequa- 
tionem 1 KN -- I. z 6N — 1 . 5 5 N — 1 . fic 
enim multiplicando illum per illud 18.26. 
53. &: tollendo a lingulis unitatem , habe- 
tur primus numerus 1 Qj-t- 6 N -+ 5? , fe- 
cundus ^N-+ T- tertius 

-+ atque haec tria debent cfle quadrata. 
Eft: autem primus terminus , quadratus a 
latere iN 3. Igitur reftat ut alios duos 
sequemus quadrato. Hoc autem facile fiet 
cx methodo Diophanti , & invenitur pro 
valore , fradio defediva , — Er- 

go fi hic valor refolvatur juxta politio- 
nem fuperiorem , habebitur numerus quae- 
fitus pro triplicati aequalitate fequente 
18N — I. 26N — I. 53N--1, & erit 

7 To;v 4 °n 4 ^ 9 4 »;Mgg<>° 9 g 8 < 7 °. p IJA 3 3»nna- 

79975514347702 ^0^41051611659524 • A cC^Ud 

litate , quam hic potiflimum intendimus, 
nimirum pro 18 N— i 26 N — iQ^ 
5 3 N — 1 valor habebitur , fi procedens 

fradio 
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fracliio dividat i, quotiens enim erit nume- 
rus ab initio qusefitus; Horum vero om- 
nium factum efl: examen rigorofum , 6c 
/ingula exactiflime quadrarunt. 

Hinc etiam patet infinitos reperiri polle 
numeros integros , quibus per eofdem 5. 
18. 2<j. 53 multiplicatis i & productis uno 
& eodem quadrato multatis , fiant quadra- 
ti i nam fi valores inventi ducamur in 
quemcunque quadratum, id fiet quod pro- 
ponitur , faltem in numeris fractis. Quo- 
niam ergo funt infiniti quadrati, qui mul- 
tiplicantes ~ producunt integros , manife- 
flum elt quotcunque integros reperiri pof- 
fe cum requifitis conditionibus : ut fi du- 
cas f- in 25 , fit 45 , igitur 45 cft numerus 
qui dudus in 5. i b. 26. 53 facit produdtos, 
quorum finguli mulcati Si , relinquunt 
quadratos 144. 729. 1089. 2'304. Rursus 
fi ducas Y in 100 5 4^0 ducTio in 

5. 18. 1^. 5 3, ac produdis multatis quadra- 
to 314, relinquuntur quadrati 57^- 2.9 • 
43^6. 9 2 I Deinde fi ducas eundem f 
in 225 fiet 405, quo dudo in 5. I 8. 26. 5 3, 
& productis quadrato 7 29 mulcatis, exta- 
bnnt quadrati 1296. 9801* 2073^- 

^ fic deinceps in infinitum. Numeri in- 
veniendi 



f 
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Veniendi fcmper erunc multiplices quina- 
rii , & quadrati tollendi fcmper erunt mul- 
tiplices novenarii. 

Imo quoniam 41 — iN i idem praedat 
quod 5N — I , cum reliquis tribus , poterit 
proponi quaedio difficillima in hunc mo- 
dum. Invenire etiam in integru quoteumqui 
numeros , quorum quolibet duclo in y 18. z6i 
41. 53. ac produUis uno dr eodem quadrato 
multatis , fuperjint quadrati : iidem enim nu- 
meri , quos mox invenimus, 45. 180.4055 
folvLint Problema. 




PROBLEMA XXII. 

tnruenire numerum quadratum , quo pet 
quot quis <^oluene , quadratos muUt^ 
plicato , jiant ptoduBi quadrato ^ cu^ 

Ito exaBe conjiantes. 

A d hujus quaedionis enodatiotiem , ad- 
verte numerum quemcunque ita fd 
habere refpcftu eorum , qui naturali ordi- 
dc progrediuntur per numeros in impari- 
bus locis condituros , ut d quadratus illius 
TarslL C feif 

- ' Y'* ' • 
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per eos mulciplicetur , & a produflis tolla- 
tur cubus illius , reftenc quadrati. Vt fi fu- 
matur 7, primus ab illo 8 & tertius a 8, qui 
eft 1 1 , & quintus ab 1 1 , qui efi: i 6y &c. 
fi ducantur in 49 , a produdis 391 , vel ' 
5 39, aut 784, tollatur cubus 343>rcftabunt 
quadrati 49. 196. 441. & primus quidem, 
quadratus erit 7 : fecundus erit quadratus 
dupli 7 , nempe 14 : tertius erit quadratus 
tripli 7 , nempe 1 1 : & fic deinceps in in- 
finitum. 

Hoc pofito , fi quis jubeat inveniri fex 
quadratos , qui dudi in alium quadratum, 
exhibeant quadratos , cubo & quadrato 
conftantes , cape feptimum quadratum , 
qui eft’ 49 , Sc inde tolle omnes qua- 
dratos inferiores i. 4. 9. 16. 15. 3^. re- 
fiduorum 48. 45. 40. 33. 14. 13. qua- 
drati funt qui poftulantur*: illi enim du- 
<fti' in 49 , producent quadratos ex cu- 
bo 343, & quadrato exade compo- 
fitos. 

Rursus , fi quis velit duodecim quadra- 
tos , qui dudi in aliquem quadratum fa- 
ciant compofitos ex cubo & quadrato , ca- 
pe quadratum decimum tertium , qui eft 
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& ex eo tolle omnes quadratos in- 
feriores , refiduorum enim 168. 165. i6oi 
53. 144. 135. iio. 105. 88. 69. 48. 
25. quadrati erunt qui poHulantur, ii enim 
ducli in 1 9 producunt compofitos ex cu- 
bo & quadrato. 

Denique (i quis petat centum quadra- 
tos cjulmodi , qui dudi in aliquem qua- 
dratum , faciant quadratos ex cubo 
quadrato compofitos , cape centefimum 
primum quadratum , qui eft lozoi , &ex 
eo tolle omnes quadratos inferiores , refi- 
duorum enim quadrati iii 10201 duiSfci* 
exhibebunt compofitos ex quadrato 
cuboi , 
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PROBLEMA XXIII. 

Inrvtnire mmemm quadratum , quimuL 
tatas quotcunque quadratis Geometrice 
. proportionalibus , exhibeat refidua , quo- 
rum quadrati in numerum quadratum 
duBi efficiant femper compofitos ex 
cubo ^ quadrato, 

S Vmansur tres quadrati proportionales 
I. 4. Horum quadrati 1. 16 . 6 , 

tollantur ab alio quadrato fuperiori, qua- 
lis cft 185?, & rcfiduorum quadrati ducan- 
tur in quadratum 289, efficietur primo 
23970816 compofitus ex cubo 23887872 
& quadrato 8 2944; fecundo fiet 21538881 
compofitus ex cubo 20346417 & quadra- 
to 1192464; tertio producetur 3 147 21 
compofitus ex cubo 35937 6c quadrato 
1787 84. Idem eft de pluribus. 



PRO 
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PROBLEMA XXIV. 

Invenire cuhum , ijui duBui in fex cjua^ 
draco - quadratos , factat compojitos 
ex cubo ^ quadrato exaBe, 

I NvenIantur tria triangula redangula , 
quorum hypotenufa fic idem cubus : 
Primum horum eft 115. 100. 75. Se- 
cundum 115. 117. 44. Tertium 115. 
35. iio. Quadratus igitur hypotenufx 
15^15. cubus erit a latere 15 , ^ftque 
cubus qui quxritur, enimverb 11 ille du- 
catur in quadrato - quadratos fex laterum 
circa re6tum loo. 75. 117.44. 35* 
efficientur figillatim fex numeri ex cu- 
bo & quadrato compofiti exacfbe. Vt fi 
15 <>15 ducatui; in quadrato - quadratum 
primi lateris circa reftum 100, qui qua- 
drato - quadratus cft loooooooo, 
fiet productus i 5 < 5 i 5 oooooooo, un- 
de fi tollas cubum ipfius i o o o o , qui 
eft loooooooooooo, relinquetur 

C 3 qua- 
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quadratus lateris 750000 , qui eft 
561500000000. Idem efl: dc reli- 
quis lateribus. 




CAPVT 
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C A P V T II. 

Compledens Problemata fingu- 
kria , qux duos numeros 
fpedanc. 



PROBLEMA I. 

Inrvenire duos mmeros , quorum fuw- 
ma dutla in fummam cuborum ah 
illis ortorum , faciat quadratum. 

Onamtv» ilii 2 1 N & 

X -- I N. Horum cubi fune 8 
-f I ' N 6 0 ^- 4 - 1 C , & 8 
— iiN -4- Q^- ‘C. Summa 

vero cuborum cric i6 ii quae du- 
da in fummam numerorum 4, facit 64 
-4- 48 aequandum quadrato. Efto ille 
quadratus 49Q^ & fit valor 8. Verum fe- 
cundus quaefitorura pofitus cft 1 -- i N , 

C 4 unde 
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unde fequeretnr illum elfe numerum fi- 
dum — 6. Vt occurratur huic incommo- 
do , ponatur nova Radix iN -4- 8 , & jux- 
ta illam rcfolvatur terminus 6 ^ -f 48 Q, 
quem mox quadrato aequavimus : fietque 
novus terminus 3136-4- 768N --»* 48Q^ 
aequandus quadrato. Finge latus 56-+ loN, 
& fit pro valore — Huic valori , ob no- 
vam Radicem , adde 8 , & fiet valor pro 
primis pofitionibus , If. ac duo quae fi ti 

13 GL 13 • 

Adverte , Problema pofle folvi infinities, 
nam potuit fingi pro latere 56 plus quo- 
cunque numero Radicum > modo confiet 
inter 11 & 8. Vt fi fumptum fuifiet 56 
-4- 9N, habuiflemus — pro valore , Sc 
duo quaefiti fuifient ~ & 77. lam igitur 
vides 4 divifum efie bis in duos , quorum 
fumma duda in fummam cuborum facit 
quadratos : cum igitur fint alij infiniti , fal- 
* tem fradi , folvi potuit infinities. 



PRO 
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PROBLEMA II. 

^ Inrvenire duos numeros ^ equorum fummd 
duBa in fummam quadratorum ab 
ip/Js ortorum , faciat cubum. 



E Ligendus eft primo numerus, qui du- 
6tus in fuum quadratum, faciat cubum: 
funt autem innumeri, inter quos eligo i, 

' & ita pono duos numeros quaefitos i N Sc 
1 -- I N. Horum quadrata funt i 
4“ 4N *Q:. Igitur eorum quadrato- 
rum fumma iQ^— 4N 4 duda in 2, fa- 

cit 8 — 8N 4Qjcquandum cubo. Fin- 
ge latus cubi 2 — -jN , & fit valor — r- Eft 
autem ille numerus fictus, qui expungetur 
hoc pado. Pone pro nova Radice j N -- r» 
& juxta illam, refulve 8 — 8 N -t- 4Q^ 2c 
fit alius terminus 125 — 44N -+ 4Q^cubo 
aequandus. Finge latus cubi 5 -- JJ-N i Sc 
fit pro valore Radicis, -i~r* Hinc tolle r> 
ob novam Radicem: fietque Igitur duo 
numeri quaefiti funt 26793 & M799: eo- 
rum enim fumma du£ta in fummam qua- 
dratorum ) facit cubum a latere 34540. 

C 5 PRO 
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PROBLEMA III. 

Irtfvenire duos numeros , tjuorum frodu^ 

Bus dfitraBus eorum utrilthet , aut 
fumm£^ aut dtfferentU , relinquat qua- 
dratos : nec folum femel id prxfiare, 
fed etiam infinities, 

S int illi duo numeri iN & i — iN: fic 
enim fatisfit duobus poftulatis, nam pro- 
duftus 1 N — I alterutri illorum detra- 
£t[is facit infinite quadratos i Qj5c i — iN 
I Quare fupereft duntaxat , ut de- 
tradus fummac , nec non differentiae , re- 
linquat quadratos : relinquit autem i — i N 
iQ^& I — 3 N -4- * Q. Igitur illi funt 
aequandi quadratis. Ex hac autem dupli- j 

cata aequalitate fit pro valorc -f > & jux- | 

ta poficiones , duo numeri quaefiti funt 

-1- & f . I 

Ad fecundam folutionem fic operare: 
quoniam invenifti pro valorc -f » pone jam I 
pro nova Radice iN v , & juxta hanc , 
rcfglvc duos terminos in praecedenti ope- 

ratione» { 
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ratione, quadrato sequatos, nempe i — iN 
-H- iQ, & I jN -+ iQ, fiemqnc novi 
termini quadrato aequandi : primus qui- 
dem iQj-tN -t- tf’-, fecundus autem iQ 
-- -f-N 7i- Multiplica pofteriorem ter- 
minum per 49, ut unitatum numerus fiac 
utrobique idem quadratus , & habebis pri- 
mum terminum 490^ fecun- 
dum vero I Q_— 1 N -i- i}. Horum ter- 
minorum dijfFercntia eft 48 Q^~ noN, 
quam producunt &^N ~ Ho- 

rum producentium fummac femiflis qua- 
dratus aequatus majori ex duobus praece- 
dentibus terminis, dat pro valore, ~ 

Huic adde 1- , ob novam Radicem, & fient 
duo numeri qusefiti & fSSri- 

Tertia folutio invenietur ponendo 7^ 
pro primo numero , & 1 — pro fecun- 
do. Ex his enim pofitionibus , invenies pro 
valore Quare pones pro nova Radice 
I N - 4 > y, & omnia examinabis uti mox 
fadum eft, & reperies pro valore, “ t Huic 
adde -7- , ob novam Radicem , fietque va- 
lor completus At pofita eft pro 
primo numero , igitur dividenda eft unitas 
per hunc valorem completum , & primus 

numerus 
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numerus cric Hunc tolle 'ab i , exta- 
bitque fecundus numerus qugffitus 

APPENDIX. 

Ex bis folvctur triplex Problema , quo- 
rum primum eft. Dividere i in tres numeros^ 
quorum produBus folidm detraBm cuilibet il^ 
lorum , ac infuper fingulis eorum dijferentiis ^ 
relinquat quadratos Si enim duobus inven- 
tis addas i pro tertio , habebuntur tria Teg- 
menta .i quasfita. Secundum Problema cft 
ejufraodi. Dividere 8 , vel 51865 , vel 
784991^11 {hi funt denominatores numero- 
rum in quMibet ex tribus pradiBis operationi- 
bus inventorum) in duos integros , quorum pro- 
duBus , numeri divifi quadrato detraBus , 
produBo cutltbet ex numero divifi in fingula 
figmenta , cjr figmentorum differentiam , relin- 
quat quadratos. Numferatores praedidi funt 
Tegmenta quarfita , nempe 3 6c 5 funt Teg- 
menta numeri 8. Rursus 10416 4 1 449 

funt Tegmenta numeri 51865. Denique 
249875197 & 515 1177 15 funt Tegmen- 
ta numeri 7 8 49 9 1 5) 1 1 . Problema tertium 
c{{.Dividere 1 6. vel 103730,^^/ 1569985824 
( dupla Junt denominatorum in Problemate in- 
ventorum 

f : 
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ventorum ) i» tres integros , quorum produBtu 
folidtis ^ produ£io cuiltbet ex numero divifo in 
Jingula figmenta detruStus , nec non frodu6io 
cuilibet ex eodem numero divifo in fingulac 
figmentorum differentias , relinquat quadratos. 
Tria fegmenta primi fune 3. 5. 8. Tria fcg- 
menta fecundi fune 1041^.41449. 51865. 
Tria fegmenta tertii funt X49875197. 
535117715. 784991912. 




PROBLEMA IV. 

Invenire duos numeros , 'xt^ut differentia 
quadratorum ah iUis ortorum , detra- 
Ba utrilihet xllorum , aut fummst , aut 
differentU , relinquat quadratos. 

P O natur fumma numerorum quaefito- 
rum I — iN, & differentia illorum iN. 
Hinc enim numeri quatfiti figillatim non la- 
' lebunt, fiquidem fumma addita differentiae 
dat duplum majoris, & fumma eadem mul- 
tata differentia dat duplum minoris , ac 
proinde major quaefitorum erit -r> minor ve- 
ro quaefitorum erit ~ — iN. Ergo differen- 
tia quadratorum ab illis numeris ortorum efl; 

iN 
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2 N — 4 Q^i quas fi auferatur cx fumma 
I —iN, & cx differentia iN, relinquit in- 
finite quadratos i — 4N -+ 4Q, 8c 4(^ 
SupercA igitur , ut hoc idem intervallum 
quadratorum iN — 4Q_dctradum figilla- 
tim duobus numeris quacfitis, relinquat qua- 
dratos : relinquit autem dimidium i ~ iN 
- 4 - 4Q, & dimidium i — 4N -4- 4Q_; illi 
igitur funt quadratis aequandi , & fit ex illa 
aequalitate duplicata valor Erunt ergo 
numeri quaefiti & iV* 



PROBLEMA V. 

In<venire duos numeros ^ (juorum fummit 
auEla fvel multata differentia illorum y 
aut differentia quadratorum ah illis 
ortorum , quatuor effeiat quadratos: 
^ rursus eadem fumma auBa triplo 
differentia illorum y aut triplo differen- 
tia quadratorum ab illis , duos alios 
exhibeat quadratos. 

P Onantur duo numeri quaefiti , 

Sc — : fic enim differentia nu- 
merorum 
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merorum sequabitur differentiae quadrato- 
rum, crkqnc utrobiquc differentia illa iN. 
Q^arc juxta cotiditiones quaeftioni appo- 
fitas, lextu plicata aequalitas revocabitur ad 
triplicatam , eruntque duntaxat i -+• 1 N. 
I — 2N. I -4- 6 N. aequandi quadratis, quia 
reliqui tres aequantur quadratis infinite. 
Horum autem trium terminorum produ- 
(flus folidus I -4- 6 N — 40 ^— 14 C debec 
jequari quadrato. Finge latus 1 3 N 

— — Q2 & fit pro valoreffiV ac duo qusefiti 



erunt 
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PROBLEMA VI. 

In*venire duos numeros , quorum diffe- 
rentia fit aqualis differentia quadrato- 
quadratorum ab illss ortorum* 

I Nventi funt fupra (Probi. 2.) duo nu- 
meri quorum fumma duda in fummam 
quadratorum fuorum , facit cubum , nempe 
26793 ^ Divide illos figillatim per 

latus cubi , quem efficiunt , fcilicer 345401 
5 c fiet quod poftulatur , nempe -—^4— . 

Affine 
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Affine cft illi Problema quod fcquitiif^ 
Invenire duos numeros , quorum fimma fit aqua^ 
lis differentia quadrato-quadratorum : fed vix 
cft in eo ulla difficultas, nurperi enim qux- . 
fici funt 17 & 



f . 
-#*•*.* 



PROBLEMA VI i. 



D(Uis dmhm numeris , quorum quilthei*, ac 
fumma eorum , fi addatur unitati fa^ 
ciat quadratum j in^venire alio^ duos 
in eadem ratione cum priordom^ qui 
taem ft;ajtent* 






D Eomr 15 , 6c 48 , qui. ftgiliatini additi 
unitati, faciunt 1 & 49 : & quorum 
fntpm ^i 4 cm unitati addita , facit ^4. Po- 
nantur autem quaefiti 5N & 16N: utftnc 
in eadem ratione. Ergo 1 h- 5!^!. i h* 

I -4- iiN sequantur quadratis, eftque va- 
lor Radicis 3. Primo illorum adde i5,fe-' 
eundo 48, & tertio 63, fient fummac 16 
-4- 5N. 49 H- 16N. ^4 “4* iiNsequanda 
quadratis. Harum igitur fummarum pro- 
bius folidus 1680C -i- 15^410,-+ 485 z8N 

-4« 50176 
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-t- 5017(5 eft quadrato aequandus. Finc^e 
lacus iz4 -i’ *4tN -c- &• fit pro 

valore fraclio defectiva Huic 

valori adde 3 , qucai diximus fuiiFe valo- 
rem primarum poficionum, & extabic va- 
lor complccLis , Hunc fi ducas 

in 5 & 1 <5 juxca pofitioncs , fient duo 1111^ 
meri qusdici. 



PROBLEMA VIII. 

Datu duobus numeris , quorum quilibet 
ac eorum fumma , fi multetur mutate , 
faciat quadratos , m^enire duos alios 
in eadem ratione , qui ideni praejient. 

D Encur 6 ^ & 1015 , qui unitate mul- 
tati faciunt ^4 , & ioi4> & quorum 
furnraa 1090 unitate multata , facit 1089 
( funt hi tres quadrati a lateribus 8. 3!. 3 3.) 
Ponantur autem duo qusefiti i 3N & zo 5 N 
qui funt in eadem ratione cum 6 5 & 1 oz 5: 
Igitur I 3 N — r. io5N— i. 118N— r. 
aequantur quadratis , &C eft valor Radicis 5; 
Ponatur itaque nova Radix i N 5 , & 
Pars U. D juxt^ 
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juxta eam refolvancur praediatae pofitiones, 
fientqiie tres novi termini i 3 N — i- 64. 
205N-+J024. 118N -+ 1C85? aequandi 
quadrato. Horum igitur produdus folidus 
580970C -+ 86643 ^iQ^ 43071196N 
“1- 7 1 3 68704 erit quadrato aequandus. Fin- 
ge latus 8448 & 

Ht pro valore fradio defediva 
- Huic valori adde 5, ob 

novam Kadiccm , & fiet pro valore in mi- 
nimis, Fiunc ergovalorem 

fi juxta pofitiones ducas in 13 & 105, fient 
duo numeri quaefiti. 



PROBLEMA IX. 

Invenire duos numeros in data ratUne, 
equorum quilibet , ac datas multiplex 
fummdi eorum additm quadrato da- 
ta partis alterutrim illorum » faciat 
quadratos. 



S it data ratio numerorum quxfitorum 1 
ad 5 , & oporteat duplam eorum fum- 
mam cum quolibet ex illis figillatim addi 

quadrato 
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quadrato fcmidls unius cx illis , &: fieri qua- 
dratos. Ponantur duo quadici ^N 5N, 
capiatiirque quadratus fcmillis primi , qui 
cft iQ^ Igitur I Q^-t- 1 N. 5N* 

iQ^-+- 14N lunt aquandi quadratis. Ergo 
I -H zN. I -4- 5N. I -t- 14N quadratis 
aquabuntur. Producitis illorum lolidus i 
“+ xiN -+ loSQ^ 14CC a;quetur qua- 
drato cuipiam a latere i-f — \ Q,& fiec 
pro valore,~i*.-. H ic autem valor fatisfacit ti i- 
plicatse aequalitati polleriori i -+ :N. i~4--5N* 
I -4- 1 4N. At fi per eum valorem dividatur 
I , fiet valor pro triplicata aequalitate priori 
iQ-4*iN- iQ^- 1- 5N. iQj-i- 14N. nem- 
pe Igitur duo numeri quxfiti funt 
& 



PROBLEMA X. 

Inruenire duos numeros in datd.ratione , 
quorum quilibet , ac data pars 
illorum Ji fuhtrahatur ex quadrato da- 
ta partis alterutrius , faciat quadratos, 

E Sto data ratio 3 ad 5 , & jubeatur dimi- 
dium fummx quaditorum numerorum 

D a cum 
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cum quolibet eorum fubcrahi figillatim ex 
quadrato trientis unius ex illis, itaut reftent 
quadrati. Ponantur duo quxfiti 3N & 5N, 
erit igitur dimidium fummae illorum 4N. 
Quadratum trientis primi quxfiti ell iQ^. 
Ergo I Q-- 5 N. 1 Q^- 4 N. 1 C^- 3 N. 
arquantur quadratis : ac proinde i -- 5N. 

I — 4N. I — 3 N quadratis quoque aqua- 
buntur. Horum productus folidus i — i iN 

47a-- 60C sequetur quadrato, fingen- 
do latus I ~ 6 N -4- & fit valor 

pro triplicata sequalitate pofteriori i ~ 5N. 

I --4N. I -- 3N. Per hunc valorem , divi- 
de i , & habebis valorem pro triplicata 
sequalitate priori iQ^-5N. iQ^— 4N. 
iQj^- 3N : nempe cruntque duo quse- 
fiti ■ V — . 

APPENDIX. 

Hic moneo ', polle dari talem rationem, 
aut partem, ut inde pro valore nafcantur 
numeri fidii ; verum non propterea dcfpon- 
dendus eft animus , fed ned;cndus numerus 
fidus I N , cum fuo figno , atque juxta hanc 
novam Radicem refolvendus terminus 
sequatus , ut fiat numerus verus in fecunda 
operatione. 

PRO 
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PROBLEMA XI. 

Jn^venire duos numeros , itaut centuplus 
euhm differentu (juadratorum <cquetur 
decuplo quadrato difcrentu num^^ro- 
rum y ft) reciproce ccntuplm euhus dif- 
ferentia numerorum , £qua/ii fit decu- 
plo quadrato dtferentu quadratorum. 

Q Vtcftio ifta facilis efl : ponantur enim 
duo cjiixfitiT iN & T — >N> ua 
fiquidem fiet iN tum pro differentia nu- 
merorum , tiim pro differentia quadrato- 
rum. Ergo cubus differentias quadratorum 
eft 8 C , & centuplum iftius cubi 800 C, 
quadratus autem ejufdem iN cft 4Q, cu- 
jus decuplum cO: 4oQ;_ Quare 40 
aequantur 800 C> 6c fit valor &C duo 
quarfiti ff. 
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problema XII. 

Jtwenire duos yiuymtos y it aut duodecu- 
plus (quadratus ^utnmA illorum y Aque~ 

' tur (juintuplo cuho differenti a quadra- 
torurn ab illis ortorum : recipro- 

ce duodecuplus quadratus dtfferentiA 
quadratorum y Aquetur quiutuplo cubo 
fummA numerorum, 

P Onantur duo qnacfiti iN - 4 - t & »N 
— \ : ita enim eorum differentia efl: i , 
ac proinde fumma numerorum aequalis 
erit differentiae quadratorum 2 N. lam 
autem quadratus duodecuplus fummae erit 
48 & quintuplus cubus differentiae 

erit 40 C. Qiiare eft aequalitas inter illa 
duo, & fit valor y: ac duo quaefiti lunc 

! Z - 1- 
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PROBLEMA XIII. 

Invenire duos numeros , it aut prodtt- 
Bus folidus ex eorum diferennd in 
cjuadratum majoris fu 8(^4 ; pro- 
ducliis autem fclidm ex illorum 
fummd in minoris (quadratum , ft 
648. 

Q V^erantur primum duo numeri , 
quorum differentia du£fa in qua- 
dratum majoris ad productum cx fum- 
ma eorum in quadratum minoris , ha- 
beat rationem 864 ad 648, fcii 4 ad 3. 
& ponantur duo qiiarfiti ut libet : ma- 
jor fit 6, minor vero i N. Ergo 116 
— 36 N, qiii cft produtSfus cx differen- 
tia numerorum in quadratum majoris , 
ad 6 a-, .c, qui eft produ£I:us cx 
quadrato minoris ia eorum fummam, 
erit ut 4 ad 3 : ac proinde , fi ducatur 
i?6 — 36N in 3 , fiet produdus 648 
— 108 N aequalis 240^-+ 4C ( feu 

D 4 pro 
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producto ex 6 tH- i C in 4 ; ) ac 
poft debitam metathcfim , & divifio-. 
nem , erit i C -i- «CL-+ N aequa- 
lis 161. . 

Ifta autem jcquatio fic reducitur ad 
fimpliciores terminos- Triplum quadra- 
tum trientis numeri quadratorum 1 1 tol- 
le. ex conciente 17 , & fit 15, fictquc 
I C r+ 1 5 N aequalis cuidam homoge- 
neo , quem fic rcperies. Duc 1 5 mox 
repertum in trientem numeri quadrato- 
rum 1 , & fit 30. Adde cubum ejufdenr 
trientis , nempe 8 , & habebitur 3 8 , 
cui fi adjicias homogeneum' 161, effi- 
citur aoo. Igitur iC 15 N aequatur 
200. 

In hac vero aequatione fic invenies 
valorem Radicis, Cubum trientis nume- 
ri Radicum >115 adde quadrato dimidii 
homogenii loooo, & fit 10115 , cujus 
radici quadratae adde dimidium homoge- 
neum , fic fit ^ 10H5 - 4 - 100. Hujus 
radix cubica multata radice cubica apo- 
tomes 10115 —ICO, dat valorem Ra- 
dicis pro fecunda aequatione. Huic igi- 
tur refiduo fi detrahas 1, extabit valor 
lladifis pro aequatione prima , cub. 
f ■ (?i 
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( ^ 10115 H- 100) — :^cub. ( ^ 10115 
— 100 ) -- 1. 

At ex illo binomio ^ loiij -+ 100, 
& ex apotomc 10115 — 100 potcH: ex- 
trahi radix cubica methodum Francif- 
ci a Schooten , eftque radix binonii ^ 
^ -4- -f , & radix apotomes Er- 

go fi hanc ab illa fubtrahas, fiet 5, unde 
fublato 2 , reftat 3 pro valore Radicis, 6c 
duo quxfiti 6. 3. 

lam itaque ad primariam qujcftioncm 
fic procedes. Solidus ex duorum invento- 
rum differenti^ 3 in quadratum majoris 
36 eft 108, per quem divide primum ex 
duobus datis 8^4, &: fit quotiens 8 (idem 
fiet li duorum inventorum fumma 9 duca- 
tur in quadratum minoris 9, fit enim 8r, 
per quem fi dividas fecundum cx duobus 
datis 648,111 rursus quotiens 8.) Hujus ra- 
dix cubica 1 dufta in duos inventos 6 dC 
3 , dat duos quxfitos 1 2 & 61 



P 5 PRO 



- Google 




58 



Prohiem. Arithm. 



PROBLEMA XIV. 

Invenire duos mmeros , quomm fum- 
ma dutia in fummam quadratomw, 
factat 715 > differentia autem du~ 
Ba in quadratorum differentiam ,fa^ 
ciat 

C \ Vxrantur primam duo numeri , quo- 
- 4 rum fumma du^Ia in fummam qua- 
dratorum habeat rationem 715 ad 99, 
ad prodii( 5 tum ex difFerentia numerorum 
in quadratorum differentiam. Et ponan- 
tur ut libet , major quidem i N j & mi- 
nor I. Er^o fumma in qua- 
dratorum fummam i i facit 

1 Q, -+ I N -+ I. Productus autem 
cx differentia numerorum 1 N — i in 
differentiam quadratorum i Q_-- i j eft 
I C — J Q_-- I N H- I . Igitur prior pro- 
dudus ad pofteriorem efl: ut 715 ad 99' 
& ita qui fub extremis illorum cft 99 C 
99N 99 sequatur ei qui 

eR 



Digilized by Google 



Catput fecundum. 59 

efl: fub mediis 7150 — 715Q. — 

-f. 7 1 5 , & poft debitam mecatbefim ac 
divifionem , fiet 1 C i arqualis t»«Q^ 
N : Se dividendo utramque par- 
tem xquationis per fummam numeroruni 
I jsj -4, , , fit primus quotiens i 

I N -4- I sequalis fecundo quotienti 
Tol N : igitur 1 N a:quatur ^ , & fiunt 
duo quasfiti 1. 

lam igitur ad* primariam quxdioncm 
fic procedes. Cape producum folidum ex 
fumma duorum mox inventorum in fum- 
mam quadratorum ab illis ortorum , ac 
per illum dividatur primus ex duobus da- 
tis 7» 5, & fiet 64 in quotiente , cujus 
radix cubica 4 dufta in duos inventos , 
dabit duos qucrfitos 7 & 4. Vel cape 
productum folidum ex differentia nume- 
rorum in differentiam quadratorum , ac 
per illum dividatur fecundus ex duobus 
datis pp, & fiet rursus in quotiente 64, 
cujus radix cubica 4 ducta in duos in- 
ventos dabit eofdem 7 8c 4. Vel fi vo- 
lueris, duo qusefiti in integris erunt 77 
& 44 : horum fumma 1 1 1 ducta in fum- 
mam quadratorum 78^5 > facit 941665. 
Hunc fi dividas per primum datum 715» 
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fic' cubus 1331, cujus radix cubica 1 1 du- 
6ta in. 77 & 44 dat 847 & 484, hos di- 
vide per I z I , & fient duo quasfiti 7 & 4. 
Vel differentia 77 & 44 j quse eft 3 3, du- 
catur in differentiam quadratorum 3993, 
produdum divide per 99, qui eft fecun- 
dus ex duobus datis, fietque rursus i 33 1, 
cujus radix cubica 1 1 idem prjeftabit quod 
prius. 



PROBLEMA XV. 

hwemre duos numeros y quorum fum^ 
wa y ^ uterlihet eorum , fi addatur 
eidem numero y faciat cubos. 

C Ape quemlibet cubum non mino- 
rem 511, puta 8000, hinc tolle 
duos cubos proxime minores 5859 Sc 
5831, refidua duo funt 1 1 4 1 & z 1 6 8. 
Hsec refidua reciproci tollantur ex duo- 
bus cubis proxime inferioribus affump- 
tis : hoc eft primum refiduum tollatur 
ex fecundo inferiore , & fecundum re- 
fiduum cx primo > ex utraque fub- 

tradionc> 
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tradionc , fiec idem numerus addendus 
3^5?i : duo autem qnsefiti fune 1141 SC 
' 1 1 6S- 

Rursus cape cubum 729 , & Cx eo tol- 
le 511 & 343. Duo refidua 217 & 386 
erunt numeri quacfici. Qui vero debet 
addi , invenietur ut fiipra vel * tollen- 
do 386 de 5«i, vel tollendo 217 de 
343 , fiet enim idem numerus 1 16 ad- 
dendus. 

Adverte , aliquando praxim illam 
fieri pofle , licet non tollantur cubi pro- 
xime inferiores : eos tamen definivimus, 
ut regula reddatur univerfalis. Si illud 
Problema proponatur de quadrato - qua- 
drato , debet fumi quadrato - quadratus , 
non minor 10000. 
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problema XV l 

Invenire duos numeros , ejuorum fum- 
ma 3 ^ uterlthet , fi multetur uno ^ 
eodem numero , relinquat quadrato- 
quadratos, 

C Ape quemcunque quadrato - qua- 
dratum 6561 , ex quo poffint tolli 
duo quadrato - quadrati inferiores 409 6 
& 1401 : ac duo refidua reciproce mul- 
tentur iifdem quadrato - quadratis inferio- 
ribus : hoc eft 4096 tollatur ex fecundo 
refiduo4i6o, &1401 tollatur ex refiduo 
primo 1465 , fic enim fiet idem nume- 
rus tollendus 64 , & duo quaefiti erunt 
duo priora refidua 2465 & 4KJ0. 



PRO 
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PROBLEMA XVII. 

Innjenire duo quadrata j quorum dif- 
ferentia addita majori factat qua- 
dratum , quorum minus ad ma- 
jus haieat proportionem majorem qua- 
cunque data proportione minoris ina- 
qualitatis. 



A Liter fic potuit proponi quseftio. In- 
venire tres quadratos Arithmetice propor- 
tionales. Sint igitur duo quadrati quaefiti 
1Q. 6C iQj 7+ iN -j* i. ergo differentia 
illorum addita majori, facit iQ^-+4N 
“♦* 1 aequandum quadrato. Finge latus hu- 
jus quadrati iN — i» & fit valor joxta 
quem fi refolvas duos quadratos fuperiores, 
fient in integris i & 25. 

Adverte autem , quo major erit numerus 
abfolutus , qui ponitur in latere cum nota 
dcfccFiis , e6 majorem fore proportionem 
minoris quadrati ad majorem : ut fi pofuifles 
pro latere 1 N -- 3 , duo quadrati fLiiffcnt 49 
289. Si pofuiiTes iN — 4 , duo quadrati 

* fuiffent 
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fuifTent 49 & 165). Si pofuifles iN — 5^ 
duo quadrati fuilient 519 & 1369. Si po- 
fuifles 1 N -- IO, duo quadrati fuiflenc 2401 
& 372.1. Si pofuilles iN — 10, duo qua- 
drati fuiflent 39,601 & 48841. Denique (i 
pofuifles iN — 100, duo quadrati fuiflenc 
24990001 & 26' o 20201. 

Cum igitur poflit fempcr augeri ifl:e nu- 
merus defedivus in infinitum , poterit infi- 
nite augeri proportio minoris quadrati ad 
majus : & ita major tandem erit proportio 
quacunque proportione data minoris ina:- 
qualitatis. Vnde fi pofuifles pro latere iN 
— lOGOjduo quadrati fuiflent 999996000004 
& 1004008008004. 

Quoniam vero hi quadrati ad multa uti- 
les funt , fubjicio hic aliquot paria quadra- 
torum ejufdem naturas , & a prioribus diffe- 
rentium. Primum par 289. 625. Secun- 
dum96i.i68i. Tertium 2S921. 32761. 
Quartum 5041. 7125- Quintum 9409* 
12769. Sextum 16129. 21025. Pofllint j 

continuari in infinitum. Imo duo quicun- ~ j 
que ex praedidis in quemcunque quadra- i 
tum duffi , idem prjeftant. I 

CAPVT 
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Compleftens Problemata fingu* 
laria, qu se tres numeros 
fpedant. 

^ 

^ PROBLEMA. L 

hrvenire tres numeros , quorum prirmtt 
addtm quadrato fecundi , fecundus 
additus quadrato tertii j tertius addi-- 
tus quadrato primi , quadratum dent^ 
que primi additum fecundo , faciat 
quadratos. 

\ 

Onantvr tres qu^fiti i N* 
I — aN- 8N. fic enim fit fatis 
duobus poftulatis infinite : nam 
& tertius additus quadrato fe- 
cundi , & fecundus additus quadrato pri- 
Pars IL E niij 
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mi , faciunt quadratos i -i* 4 N 4 
& I — iN - 4 * iQ;_ Supereft igitur dunta- 
xat, nt I — 3N -+ 4Q^& i — iN “»* 64Q 
sequentur quadratis > aequabuntur autem fi 
illorum produftus i — 5N - 4 * 74 Qj- looC 
-4- 2560.0^ aequetur quadrato. Finge la- 
tus I — -tN -4- 1 & fit valor , & tres 

quxfiti erunt 

Adverte in fuperiore produdo , non fo- 
Ium numerum unitatum , fed etiam nu- 
merum quadrato-quadracorum efle quadra- 
tum : quare praeter duos numeros fidos, 
pofTunt exhiberi tres aliae folutiones : nam 
alius valor Radicis erit ttt» > alius , alius 
denique ir^V- 

Neque eft omittendum , alias politio- 
nes ab initio conditui pofTc , nam tres nu- 
meri quaefiti pofTunt poni i — 2 N. i N. 
4 4N : vel I -4- iN. iN. 4— 4N: 
vel I -+ 2 N» I H 4 -4- 4 N. & aliae in 
infinitum. 
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PROBLEMA IL 

Inrvemre tres numeros , quorum quL 
Ithet ac Jumma eorum , fi multe^ 
tur quadrato primi , efficiant qua- 
dratos. 

P Onamnr tres qusefiti iN. iN. loN* 
Horum fumma cft 1 3 N. Quare i N 
-iQ^iN-iQ^ioN--iQ^ 13H 
- I & rursus i N - i* iN- i* loN 
— I . sequabuncur quadratis. Horum qua- 
tuor pofteriorum plano-planus cft idoQC^ 
— 43^ C 101 Q_— 16 N -+ I , debee 
igitur ille aquari quadrato ^ latere i — 1 3N 
“4* h 5 Q^& fiet valor y pro quadruplica- 
ta «qualitate pofteriori : ac proirtic fi uni- 
tatem dividas per 5, fiet valor pro quadru- 
plicati «qualitate priori , 7-, &trcs quafici 
erunt 



£ 1 
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problema III. 

ln^'enire tres numeros , itaut cuhus fum- 
mA illorum quojis multatus » 
relinquat cubos, 

C Ape cubos a lateribus iN— i. 4N 
— I. z, eos tolle a 64 figillatim, 
tria refidua lunt 65 — 3N iCL” iC. 
I C -i- 48 N -- 1 24. 56. horum fumma 
111 -+ 45N--9Q. aequetur 4 ( radici cu- 
bicx 64) & fit ^ aequandus qua- 

drato. Quoniam vero denominator quadra- 
tus eft , fufficiet numeratorem i z i h- 45 N 
— ^ aequare quadrato. Hoc autem in- 
numeris modis fieri poteft : Finge latus 
1 1 -+ iN, & fit valor *d-. Ergo latera pofi- 
ta 1 N — I. 4 — iN. 2. erunt Ho- 

rum cubi fi tollantur ex 64» relinquuntur 
. Si igitur ponas primum ex 
tribus quaefitis (?i 803 C, fecundum 590 87C, 
tertium 5 6000C > 8c cos tollas cx 64000C, 
reflabunt tres cubi 2 
Illorum igitur trium fummam 

fi aeques 
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fi seques 40 N, fic valor ,-75. Igitur juxta 
pofitiones numeri tres quscfici erunt 






47t«gg. 448000 
lSr-657 



Sic folvctur Problema fcquens. Invenire 
(^uatuor mmeros , itaut cubtfs fummx tllcrum 
qudfhet multatus » relinquat cubum. Numeri 
enim quxiiti liint 



.PROBLEMA IV. 

Invenire tres mmeros , quorum quili- 
bet duElus in alios duos figidmm , 
faciat unum produBum ex duobus 
’ quadratis compofnum : altum njero 
. produBum ex cubo ^ quadrato com- 
pofitum exaBe. 

I Am oflenfum eft fupra in Capite pri- 
mo , numeros 18. 26. 53. tales elTe , ut 
Ii ducantur in 45 faciunt 810. 1 170. 1385. 
quorum primus componitur ex quadi^acis 
729. 81. fecundus ex quadratis 1089. 81. 
& tertius ex quadratis 2304. 81. Supereft 
ergo ut inveniatur numerus , qui duftus 

E 3 in 
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in cofdem i8. 53. faciat compofitos 

ex cubo & quadrato. Et quoniam diffici- 
le efl: iftud dirc< 5 be invenire , quaero prius 
numerum, quo dudo in 18. 53 , ac 

produdis unitate multatis , fiant quadrati. 
Sit vero ille numerus iN , ergo i 8N — i. 
26 N — 1 . 5 3N — I aequandi funt qua- 
dratis. Hoc ut fiat cum fine intento, ad- 
jungendus erit quartus terminus 2 iN — 1: 
iic enim plano -planus illorum quacuor 
J2 o884Q^^— 83(3040 -K 4837 
^ 1 1 8 N I aequatus quadrato a latete 
i — 59N -+ 6780^» dat 17 pro valore. 

itaque valorcra fi ducas in quadra- 
tura z8p , fiet quotiens 17 : fi vero hunc 
eundem valorem ducas in cubum 4^131 
fiet numerus 2 8^. 

Ergo tres qnaefiti funt 18. 1^. 53 , qui 
dud:i figillatim in 45, faciunt compofitos 
ex duobus quadratis 810. 1170. 1385. ut 
jam dcmonftratum cft. lidem autem dudi 
in 285?, faciunt 5202.7514. 153 17 com- 
pofitos ex cubo & quadrato, nam primus 
illorum componitur ex 4913 & 2 8^?, fe- 
cundus ex 4913 & 2(301 , 6c tertius ex 
49 1 3 & 1 0404. 

Jmo pofTunt eadem ^rte inveniri qua- 

tuor 
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tuor numeri 18. 16 . 53. 117, qui figil- 
Jatim ducti in 5 & 285, dabunt in pri- 
mo ordine quacuor produc^los , quorum 
primus 90 componitur ex duobus qua- 
dratis 8 1 & Secundus 130 ex duo- 
bus quadratis iri & 9. Tertius 265 ex 
duobus quadratis 256 & 9* Quartus 
585 ex duobus quadratis 576 & 9. In 
fecundo autem ordine habebuntur qua- 
tuor produ£ti , quorum primus 5102 com- 
ponitur ex quadrato 289 & cubo 4913. 
Secundus 7514 ex quadrato 2^01, & 
cubo 4913. Tertius 153 17 ex quadrato 
10404, & cubo 4913. Quartus deni- 
que 33813 ex quadrato 18900, & cu- 
bo 4^ 1 3. 
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PROBLEMA V. 

Invenire tres numeros , quorum qmlihe§ 
multam alio quarto , utique inve- 
niendo , relinquat quadratos : atque 
infuper minoris ^ alterutrius ex dua- 
bus majoribus fumma , vel differen- 
tia y eodem quarto multata y quadra-' 
tos quoque effciat, ' 

Q Vicrantur primum duo , quorum fi 
utervis , aut fumma , aut diflfercntia, 
multetur eodem numero , relinquantur 
quadrati : id autem efficies hunc in modum. 
Cape quemlibet quadratum , puta 1 6 
cui adde quemlibet numerum Radicis cha- 
radere afFedlum , cfto is 4 N; & ponatur 
primus qusefitorum i ^Qj^4N. Deinde 
eligantur duo , qui hunc compofitum pro- 
ducant , nempe iN& 8 N-+ horum 
producentium fummas femiffis quadratus 
150.-+ ioNm- i augeatur 4N, ut fiat 
fecundus quasfitus 2.5 Qjh- 14N -i- i 5 fic 

enim 
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enim duo illi numeri fatisfaciunt tribus po- 
ftulatis , nam & horum uicrvis , ac diffe- 
rentia , fi multetur 4 N, efficiet quadratum. 
Supcreftquc duntaxat ut eorum fumma 
4 i‘Q_- 4- 18N -4- 1 multata 4N (quem 
nos fupponimus efle quartum qnxfitum) 
aequetur quadrato. Finge latus 7N — 1 ,8c 
fit valor ^ , & duo quasliti 1 1 o & Quar- 
tus autem , qui fuit 4 N , erit 1 4. Et dudis 
illis tribus in 4, ut habeantur integri , erunt 
duo qusefiti S40 & H^5i numerus vero 
quartus 5^. " ’ 

lam vero aliter, ponatur primus 4<^ 
H- 4N , & fecundus 4 Q^-h- 8N i': fic 
enim fatisfit tribus poftiilatis , nam quilibet 
eorum, atque infu per -illorum differentia,* 
fi multetur 4N, relinquit quadratum infi- 
nite. Reftat igitur tantum , ut eorum fum- 
ma S Q^-t- 1 1 N -*• I sequetur quadraro. 
Finge latus i — 3N) & fit 14 pro valorc, 
& 840 pro primo, atque 897 pro fecundo. 
Tres igitur ab initio’ quatfitifunt 1415. 85)7. 
840, & quartus tollendus 5^. 
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PROBLEMA VI. 

ln*vernte numeros Geometrice propor^ 
tionales , icaut differentia duorum 
quorumlibet addita uni ^ eidem nu- 
mero , faciat cubas. 

Q Vsrantur primum ( cx 1 5. cap. 1.) duo 
numeri , quorum fumma & utcriibet 
eorum , (I addatur eidem numero , faciat 
cubos. Tales fiinc 657 & 171. Tiim po- 
nantur tres quacfiti i N -i* i|<. iN 

--X7I. Tres illi tales funt,ut quicunque 
numerus fumptus pro valorc Radicis , mo- 
do fit major 271 ,folveret quseftioncm, fi 
forent illi proportionales : efficientur, au- 
tem, fi produftus extremorum 3 8 6N 

— 178 047 aequetur quadrato medii i QJin 
- illa vero sequatione fit valor ac proin- 
de tres numeri quacfiti funt 
Numerus, qui debet addi, cft 71. 
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PROBLEMA VII. 

• / 

Inrvenire tres numeros Harmorace pro-' 
portionales y itaut differentia duorum 
quorumlibet uni eidem numero ad- 
dita , cuhos efficiat, 

% 

P Onantur iidcra numeri, qui fiiprajob 
eandem rationem , nempe iN -4- 657. 
jN. 1N--271.' Siipcceft ergo , ut fint 
proportionales Harmonice, fcii ut produ- 
ctius ex primo in difiw>entiam fecundi & 
tertii 271N -+ 178047, aequetur produ- 
ctio ex tertio in differentiam primi & fe- 
cundi ^57N ~ 178047 , & fit valor 
ac proinde juxta pofitiones , quscfiti tres 
funt Numerus autem , cui 

debet fieri additio, eft 71. 
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PROBLEMA VIII. 

I 

Inrvenire tres n^rmros Geametrice pro^ 
portionales j itotte-.fi ex fitmmd dtto^ 
rum priorum , aut ex fitmmd duorum 
pofieriorum , <vel ex differentia ex- 
tremorum 3 tollatur unus idem 
cuhus y reflent quadrato - quadrati, 

H Abcmus ex Probi, i^. Gap. i. nume- 
ros duos, quorum uterlibec 4160, 6c 
24^ f , ac fumma eorum 66 t^ , fi multetur 
cubo ^4, facit quadrato ^ quadratos 6^61. 
4096. 2401. Hinc fic efficietur Problema 
noftrum. Ponatur primus» quaefitus iN: 
fecundus 41^0 — iN: tertius 2465 -+ iN: 
fic enim fatisfit tribus poftulatis , fupcreft- 
que duntaxat , nt fint Geometrice propor- 
tionales : ut autem id fiat , fit produdus ex- 
tremorum 2465 N -+ iCLsequalis quadra- 
to medii .Q^-8, loN -t- i73056oo,& 
fit valor Radicis Igitur tfes quxfiti 

juxta pofitiones fum 
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PROBLEMA IX. 

Invenire tres numeros Arithmetice pro-, 
porttonales , itaut p fumma duorum, 
priorum , fumma duorum pofe- 
riorum , nec non differentia extremo.- 
rum , pgillatim multentur cubo , re~ 
linquantur quadrato - quadrati. 

R Efumantur tres cofllci in prasceden- 
ti problemate aflumpd , & primus 
quidem iN> fecundus 4160 — iN, ter- 
tius vero 2465 -»• iN. Ergo fumma ex- 
tremorum 2465 -+ 2N sequatur duplo 
medii 8 3 20 ~ iN fir valor ~ , & jux- 
ta politiones , erunt tres 
Cubus tollendus erit ^4. 
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PROBLEMA X. 

In^venire tres quadratos Harmonice pro- 
portionales , quorum minor ad rnajo- ^ 
rem habeat proportionem majorem 
quacunque proportione data minoris in- 
aqualnatis. 

F Acile hoc expedietur , ex iis quse ex- 
plicata (uDt iu Probi. 17. Gap. 2. ibi 
enim oftcnfutiTeft quomodo inveniri pof- 
fint duo quadrati, quorum differentia ad- 
dita majori , faciat quadratum , 6c iimul 
augeri in infinitum proportio minoris qua- 
drati ad quadratum majorem. Sumantur 
ergo duo hujufmodi quadrati, put 4 25 Sc 
I, & ponantur tres quatfiti 25Q; 1(^,1. 
Cum igitur debeant efle Harmonice pro- 
portionales , erit 2 5 0jid i , ut 24C^ad 
.CL- >• Ergo produdus fub extremis 
25 15 Q^acqualis erit produdo fub 

mediis 24Q,cruntquc49Qxquales 25QQ. 
tc valor radicis -7 , juxta quem fi rcfolvas 
tres quadratos fupra pofitos 2,5 C^i Q;_ i- 

fient 
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fient in integris 1125. 49. 25. 

Sed lubet reperire alios tres , quorum 
minor ad majorem , habeae proportionem 
majorem quam 25 ad 1225. Cape 289 
& 49 ,& ponantur tres quaefiti 2850^ 49Q^^ 
I . Cum ergo debeant cfle Harmonice pro- 
portionales , erit ut 2 85>Q^ad i , lic X4oQ^ 
ad 45?Q^— i- Igitur productus (ub extre- 
mis 141^1 iQS,— 2 8s;Q^acqualis eft pro- 
duco fub mediis 24oQ>^ 6c fit valor , 8c 
juxta pofitiones, erunt tres quaefiti 151881. 
25921. 141^«. . 

Rursus capiendo 3721 & 2401 , pones 
tres quadratos 3721Q. 24oiQ^i , ac per 
fimilcm prorsus operationem , fient tres 
quadrati 18757561. 11103441. 8934121, 
quorum tertius ad primum , majorem ha- 
bet rationem , qu^ ^d 152881. 

£t fic in infinitum. 

Quoniam ver6 utiles funt ad varia Pro- 
blemata cjufmodi quadrati Harmonici 
proportionales , fubjicio plurimos terna- 
rios, quorum primus eft ; 1125. 49. *5* 
Secundus, 48841. 1416». 8 28 1. Tertius, 
151881. 25921. 141 61. Quartus, 600625. 
2-77719. 180625: Qi^iintus , 4036081. 

2307361. 161544T. Sextus r 18757561. 

12103441. 



le ' ‘3y Google 




8o Vrohlemi Arithmi 

1H03 44 1.8934111. Septimus, ^79 80015* 
4743 07 69.364212 2 5. Odavusjio 59 51101* 
1 51757761. 120143521. 



PROBLEMA XL 

In^venire tres qttadratos Harmonice pro^ 
portionales , quihm fi addantur figiU 
f latim tres ‘numeri Harmonice propor^ 
tionales , fiant quadratL 

C Ape^ tres quadratos 1115. 49. 25* 
Problemate praecedenti repertos : qui- 
bus adde, 6 N. 3N. iN figillatim , ita 
fient 1125-1. 6N. 49 -»-3 N. 25 -4- iN 
aequandi quadratis. Reduc ad eundem 
quadratum fingulos ( hoc fiet facillime 
ducendo in fc duos minores per 49 & 
25 reciproce, hoc eft fecundum per 25, 
& tertium per 49 ) ita enim fient 1225 
-4*6N. 1215 -i* 75 N- 12151-+ 98 N, 
aequandi, quadratis •* majoris facilitatis gra- 
ti^ afilimo I -4- 6 N. i - 4 * 75 N. i 
-4. 98 H quadrato aequandos. Horum 
trium produdus folidus eft i - 4 - 179N 

-+ 8388 
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-*■ 83880^-4. 44100C aequandus qua- 
drato. Finge latus i " N -+ 

& fic valor -f:\7.n- pro triplicati aequa- 
litate I -f N. I 75 N. I - 4 * 5>8 N. 
Hunc valorem duc in 1125 , & licc va- 
lor pro triplicata scqualitatc i zij -t- 6N. 
1125-+75N. iz 2 5-+5)8N, atque 
etiam pro i 2 z 3 - 4 - 6 N. 49 3 N. 25 

-4- 2 N » ac tandem in integris tres qua- 
drati qnaefiti Harmonice proportiona- 
les funt 2796823225. 111871929. 

57078025. Si enim primo addas 
4841061800 i fecundo 24205314001 
tertio 1613687600 ( qui funt ctianl 
Harmonice proportionales , ) fient qua- 
drati 7637886025. 2532404329, 

1670765625, a lateribus 87395. 50323.- 
40875. 
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' PROBLEMA XII. 

In<venire tres quadratos Harmonice pro-^ 
portionales , qmhas fi addas tres nu- 
meros proportionales Geometrice , fiant 
quadrati, 

S Inc tres iidcQi quadrati Harmonice 
proportionales 1115. 49. 25, & tres 
numeri pro'portionales Geometrice 9. 6. 
4. His jungatur char^der Radicum , & 
1ZZ5 -+ 9N. 49 -f- 6N. 25 -+ 4N. 
aequentur quadratis. Primo reducamur 
ad eundem quadratum unitatum , ut in 
prxcedenci , & fient 1225-4- 9N. 1225 
-4- 130N. 1225 -4. 196 N aequandi qua- 
dratis : nec non etiam i -+ 9 N. i 
-+• 1 30 N. r -4- 196N. Horum igitur 
produdus folidus i — f- 35 5 N 2>84i4Q 
-4-2293 2oC aequetur quadrato. Finge 
latus I -+ 4’ N ’-4- ~ Q^, & fit valor 
' , pro triplicati aequalitate pofte- 
riori : 6c pro priori , . Igitur 

tres 
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tres quadrati Harmonice proportionales 
qusefiti funt 1508507125. 100340285. 
51 194015 : tres autem numeri Geome- 
trice proportionales fune 1195 26435000. 
79684290000. 53112860000. 

$ 



PROBLEMA XIII. 

hvvenire tres cjmdratos . Hd^monice pro- 
portiondles , Ji addantur tres 

numeri proportionales Arithmetice j 
fiant quadratii 

P Onantur iidcrii quadrati 1115. 49^ 
15 , & tres numeri 5. 3. 1., His 
junge charaderem Radicum , ut fiant 
1H5-+5N. 49-+-3N. 15 -{-iN 

xquandi quadratis. Iis redudis ad eun- 
dem unitatum quadratum , extant 1125 
-t- 5 N. 1 1 1 5 -+ 7 5 N. 1 2 2 5 -f. 49 N. 
nec non i -j- 5 N. i -4- 75 N. i 49N 
xquandi quadratis. Horum pofiremomnl 
produdus folidus 1 -+ 129N -i- 4295 Q. 
^ 18375 C sequetur quadrato , 5 : ad 

F 1 hds 
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hoc finge latus 4-' Q^, fit- 

que valor pro hac triplicata aequa- 
litate I -4- 5 N. I -+ 75 N. 1 - 4 - 4^N. 
Hunc valorem duc in 1115 , 8c fiet va- 
lor j pfo triplicata aequalitate 

1225 -+5N. 1115 -+ 75 N. 41225 

-i- 49 N , ac pro prima omnium 1225 
5N. 49 “*• 3N. 25 -4- I N. Ergo in 
integris , tres quadrati Harmonice pro- 
portionales quaefiti erunt 355888225. 
14235529. 72^3025 : numeri autem 

Arithmetici proportionales funt 
37P5981000 addendus primo quadrato, 
2277588600 addendus lecundo» & tan- 
dem 759196200 adde ndus tertio.^ 




PRO 



Digilized by Googk 




I 



Caput tertium. 



«5 



PROBLEMA XIV. 

Invenire tres quadratos Harmonici pro- 
portionales , quthus fi detrahas duos 
ex tribus Harmonici proportionalibus y 
addas tertium, fiant quadrati, 

P Onantur quadrati iiij. 49. 25 , & 
numeri 6N. 4N. 3 N. Ergo 1215 
— 6N. 4P--4N* 15 3 N. iunc qua- 

drato aequandi. Reducantur illi ad eun- 
dem unitatum quadratum , & fient 1 z z 3 
— ^ N. 1Z15 — looN. 1125 147 N, 

aut etiam i — 6 N. i -- 1 00 N. 1 147 N. 

quadrato apquandi. Horum pofteriorum 
folidu.9 productus i -+■ 41N. -- 14981 
-i- 88200C efl quadrato aequandus. Fin- 
ge lacus I -4- T N — — Qj & fit valor 
17,\«7in pro ultima aequalitate. Hunc va- 
lorem duc in 1115, extabit valor pro 
aliis duabus triplicatis aequalitatibus. Si hu- 
jus fecundi 'Valoris ducas denominatorem 
iq 1225.- 49. a 5, fient tres quadrati Har- 
!• , F 3 monice 
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monice proportionales quxfiti 
4649694375?i^5-, 1859877751^9. ' 
948917Z102 5. Si aqtem ducatur nume- 
rator in 6. 4. 3. fient tres ndmeri Har- 
monice proportionales qnsefiti : primus qui- 
dem 1900» 6257100 tollendus a primo 
quadrato : fecundus autem 116677504800 
tollendus a fecundo quadrato; tertius vero 
5)5008128600 addendus tertio quadrato, 
ut fiant quadrati. 



PROBLEMA XV. 

Jn^venire tres quadratos Harmonice pro- 
portionales , quihus fi partim detra- 
ham i partim addam tres numeros pro- 
portionales Geometrice , fiant qua- 
drati. 

* I 

S ^Int duo priores numeri 4N-& iN de- 
^traliendi figillatim primo quadrato 
1 1 1 5 , fecundo 49 ; tertios autem i N 
fit addendus quadrato 15. Ergo 1215 
~4N..:49 — iN. 15 iN -aequabuntur 
quadratis , & ducendo fecundum in. 15, 

- rertium 
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tertium autem in 49 , revocabuntur ad 
eundem unitatum quadratum i iiy — 4N. 
1115 — 5 cN- 1215 -4- 49 N : cruntqiic 
illi tres aequandi quadratis : nec non etiam 
.1— 4N. I— 50N. I -I- 49N. Igitur, 
ut fupra, horum produ£Ius folidus i — 5N 
— 14460^-+ 9^500 C aequabitur quadra- 
to. Finge latus» 1 — tN — & fit 

valor » pro triplicata arqualitate po- 
ftrema : valor autem pro aliis habetur mul- 
tiplicando numeratorem in 1225, & eft 
Igitur in integris tres quadrati Har- 
monice proportionales fiim ii >8 189215. 

4714^07569. 1405411025 : numeri au- 
tem proponionalcs' Geometrici funt 
1150716000. 575358000. 2876790CC, 
quorum 'primus & fecundus fubtrahi de- 
bent a primo & fecundo quadraro figilia- 
tim , tertius autem debet addi tertio qua- 
drato , & fient quadrati; 
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PROBLEMA XVI. 

t i 

Infvenire tres quadratos Harmonici pro- 
portionales , qmhus fi detrahantur tres 
numeri Arithmetice proportionales y fiant 
quadrati* 

C Ape tres quadratos iiij. 49. ly , 
tres numeros 3. 2. 1. Ergo U15 — 3N, 
4^ — iN. 15 iN. Operare utfupra, 5 c 
invehies tandem in integris tres quadra- 
tos Harmonice proportionales ^518015, 
261111.133115 , & tres numeros Arith- 
jnctice proportionales 352800, 235100, 
117600. 
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C A P V T IV. 

Compledcns Problemata fingu- 
•laria , quse quatuor nume- 
ros fpc£Ianc. 



PROBLEMA I. 

%t 

ln'venire quatuor numeros^ quorum p/ano- 
planus multam folido fuh tribus quthuf 
libet i relinquat quadratos. 

Apio primum aliquem quadra- 
tum , qui dividatur in duos qua- 
dratos : talis eft 400 , qui dividi- 
tur in 1^6 & 144: tum inqui- 
ro quatuor numeros, quorum plano- pla- 
nus fit 400 , folidus autem fub primo , fe- 
cundo , U tertio fit i$6 ^ ac folidus fub 
primo, fecundo, & quarto 144. Hoc au- 
pem non cft difficile , nam divifo 400 fi- 

F 5 gillatim 
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gillatira per i ^6 Sc 144, duo qiioticntcs 
/unc ,<r' & ■y divififqtie 256 & ^44 per 
duos iftos quoticntes reciproccjficnc *■— per 
alterutram divifionem : itaque inveniantur 
duo numeri quorum produdlus fit ultimus 
quotiens procreatus :jfti funt 1 6 & v Igitur 
quatuor numeri 1 6. % tales funt , ut 
illorum plano-planus sequetur 400 , folidus 
vero fub tribus prioribus fit 251^ , ac fo- 
lidus fub primo, fecundo, & quarto, 144. 

Quare pono quatuor numeros qusefitos 
ab initio efle fic enim 

fit fatis duobus poftulatis infinite , nam ex 
illorum plano-plano 40oQfijblatus folidus 
trium priorum 25^0^, relinquit 144Q: & 
ex eodem plano-plano fublatus folidus ex 
primo , & fecundo , in quartum 1440^ re- 
linquit 256Q. Supereft igitur ut folidus 
fub tribus pofteriofibus , & folidus fub pri- 
mo tertio & quarto detractus eidem pla- 
no-plano relinquat quadratum , relinquit 
autem 400 Q^- 25N, & 40 oQ^~t'N: 
funt ergo illi quadrato aequandi. 

Hanc duplicatam aequalitatem fic pc- 
folvcs.Cape tres numeros fequentes 400Q. 
400 2 5 N. 400 ~ N. Differentia 

duorum priorum cft 25N , dc duorum po- 

^ fterio 
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fler iorum : & quidem prior diffe- 

rentia ad pofteriorem , eft ut 9 ad 16. 
Igitur invenienda funt duo quadrata ejuf- 
modi, nt eorum intervallum ad intervallum, 
quo major illorum fuperatur a 400 Q^, Iit 
ut 9 ad 16. Sic latus majoris 10 N ~ i, 
cujus quadratum 400 Q^— 40N i fu- 
blatum ^ 400Q , relinquit 40N — i. Fiat 
ergo ut 9 ad 1 6 , ita 40 N — i ad aliud 
fublatum a fuperiori 400Q 
— 40N -i- 1 , relinquit v aequan- 

da quadrato 5 cum igitur denominator 9 
fit quadtatus , fufficiet aequare numerato- 
rem 3 ^ooQj— ioooN -r- 25 quadrato. 
Finge lacus 60N — &fic iN aequalis 
Quare' fl fiat ut ifte valor ad i N . 
ita I ad aliud , erit illud Ij,. N aequale i : 
proindeque latus majoris quadrati loN— i 
' erit fradio t/tN , cujus quadratum aequan- 
dum erit 40 oQ-- 15N. 6c fit pro valore 
Ergo juxta pofitiones quatuor nu- 
meri quaefiti erunt t- . 
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PROBLEMA II. 

Iwvemre cfuatuor numeros , quorum fla- 
no-planus additus folido fuh tribus 
quibufcunque illorum , efficiat qua- 
dratos: 

C Ape aliquem quadratum looQ^pro 
plano-plano , cui additi duo 9 6 
& 44Qj^ raciant quadratos & 

144Q. Tum divide looQ per 96 6c 
44Q^figillatim , fintque duo quotientes 
^ ^ , fecundus & tertius ex quatuor 

quaefitis. Horum igitur produAus di- 

videns plano- planum looQ^, dabit pro- 
ducum primi & quarti ex quatuor quac- 
litis -75-Qi ii inveniantur duo nu- 

meri, qui hunc producant*, erunt illi pri- 
mus & quartus : iunt autem innumeri , in- 
ter quos eligo 8N & Igitur quatuor 
quaefiti erunt 8N. t :- & fatisfit 

duobus poftulatis infiniti , rcftatquc tan- 
tum ut lolidus fub tribus prioribus , itero- 
que folidusiub tribus pofterioribus , ‘addi^ 

tus 
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tus I ooQj, faciat quodratos : facit autem 
iocCL~4. ^*N & 100CL-+ ^IN. Hxc 
igitur funt zquanda quadratis. In ida au- 
tem duplicata atqualitacc per methodum 
Diophanti , fumendo terminorum diffe- 
rentiam , invenitur valor 77*^«. Hic ergo 
refolutus juxta pofitiones , dabit quatuor 
quaefitos iS** & fatisfaciunt 

quaeftioni. 

AFPB^DIX, 

Hinc patet, pofle inveniri quinque nu- 
meros , quorum plano-folidus multatus 
plano-plano fub quatuor quibuflibet ex 
illis relinquat quadratos. Ponatur enim 
plano-folidus ^4Q^» & tria plano-plana 
48 1 8 60 Qj enim tollendo ip- 

faex 64 Q, relinquuntur quadrata 
3^ Ql4Qi Tum divide 64Q^figillatim 
per 48Qj_i8Q^ ^oQ^, & fiunt 7-. 7. 
ff pro tribus ex quinque quscfitis. Horum 
trium produdus folidus ^ dividens 64 
dat VsQ^pro duorum reliquorum produ- 
< 5 lo. Hunc autem producunt 5N & t?N. 
Quare 5 N. y. y. y. t^N erunt quin- 
que qujefiti ; fic . enim fatisfit infiniti 

tribus 
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tribns pofliulatis , fupcreftque dtintaxac 
uc plano-planus fub quatuor prioribus , 
& fub quatuor poftcrioribus , figillatim ' 
decradus ^40. relinquat quadratos %• relin- 
quit autem 64Q_— & ^4Q^— ^N. 
Igitur hi duo termini funt quadratis «- 
qnandi. Ifta vero duplicata scqualitas rc- 
folvenda eft ex methodo in Problemate 
primo tradita , fient tandem qdxfi* 
ti rfg. ~ r- S* ^ fatisfaciunt quac- 
ftioni. , 

Ad eundem modum invenientur quin- 
que numeri , quorum plano-folidus ad- 
ditus plano-plano cuilibet fub quatuor cx 
illis faciat quadratos : fi enim capiatur 
looQ^pro plano-folido , & .ziQ^ 440: 
96Q^ut per additionem hant tres qua- 
drati I z I 0. 1440^ 19^0^, dividendo 
looQ^ per 2 iO_44Q^ 9 6 figillatim , 
fient tres ex quinque qusefitis. Horum 
trium folidus dividens iooO> dabit pro- 
ducbum fub duobus aliis. Quare fi capian- 
tur duo numeri hunc productum produ- 
centes» habcbi^iiinque numeros qusefitos, 
qui fatisfacient infinite tribus poftulatis , 
reftabitque tantum ut fatisfiat duobus aliis» 
quod pseflabitur facili , ut factum efl in 

Proble 
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problemate fecundo Hujus Capitis. 

Immo non tantum quinque numeri rc- 
perientur , fed etiam quotcunque quis vo- 
luerit : quare ad alia properanti , non eft 
in iftis diutius immorandum. 



PROBLEMA III. 

Inruenire quatuor numeros proportionales 
in data ratione , quorum plano-pla- 
nm multatus [olido juh mhus quthuf- 
cunque ex illis , relinquat quadratos, 

D Etur ratio 5 ad ii , & quxrantur 
dup numeri in data ratione, qui fub- 
tradi ab aliquo quadrato ad libitum fum- 
pto relinquat quadratos : {intque duo illi 
numeri 5 N & 1 1 N , quadratus autem ad 
libitum fumptus fit 4. Igitur 4 — 5N & 4 
— iiN aequantur quadratis. Hanc dupii- 
catara aequalitatem folves, capiendo tres nu- 
meros fequentes 4, 4 . 5N. 4 — i ‘ N.Tum 
Radicis i ~ lN capies quadratum 4 — 4N 
I Q^, quem tolles a 4 , refiduum eft 
4N — iQ^Fiat ergo ut 5N differentia 

duorum 
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duorum prioruitt, ad i6N difFercntiam 
duorum pomeriorum, ita 4N — iQ^ad aliud, 
nempe quod tollatur a quadra- 

to praedido 4 — 4N -+ 1 Q^, & fit refi- 
duum aequandum quadrato, 

Finge latus r — 5N : ejus quadratus 4 
— loN a5Q^3Equatnm priori, dabit va- 
lorem ~ : ac proinde latus fupra poficum 
2 — I N erit — , cujus quadratum sequa- 
tum 4 — 5 N , dat iV? pro primis politio- 
nibus. Hunc fi ducas in 5 & 1 1 exhibe- 
buntur duo numeri quaefiti , , qui 

fu blati ex 4 , relinquent quadratos. Per 
hos igitur numeros divides 4 , & fient duo 
priores qusefiti & irl* Duo autem po- 
lleriorcs erunt iiN 6c 5N^ Hi quatuor 
numeri tales funt , ut eorum plano-planus 
“5'O^iultatns folido fub primo, tertio, 
& quarto , itemque folido fub fecundo, 
tertio , & quarto , relinquat duos quadra- 
tos “Q^infinite. Quare fupe- 

reft ut idem plano-planus multatus foli- 
do primi , fecundi , & tertii , itemque fo- 
lido primi , fecundi , & quarti relinquat 
quadratos : relinquit autem » 

& 4 SN. Illi ergo funt aequandi 

quadrato. • ^ ■ 

Hxc 
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Hxc duplicata xqualicas fic refolvetur. 
Cape tres Dumeros fcquentes ^*f' Q 

CL- N. DifFeren- 
tia duorum priorum cft N. Diflfe- 
rcncia ver6 duorum pofteriorum N : 
qui fune io ratione ^ ad 1 6. Cum crg6 
medius ex tribus fit Q^— N , tin- 
ges latus ejus — I & ejus quadra- 
tum fublatum a primo ex tribus afiumptis, 
dabit dificrentiam • , quae ad dif- 

ferentiam duorum minorum erit ut 5 ad 
16. Igitur dilFerentia • duorum minorum 



erit 



S40» H — «o . 

a? 



, quae detrada ex quadrato 
medio t aijus /upra pofitum- efi lacus 
.relinquit " -L xquan;. 

dum quadrato. FingQ latus ****^,'— , & fiet 
valor Igitur latus pofitum '7N 
aequatur,^’^ N , cujus quadratum medip 
€x tr,il?ius_ fuperioribus . -r ~~ N 

aequatum > dat valprem pro^ primis poficiO' 
nibus. 44itv^ . Igitur juxta pofitiones , qua-* 
tuor.quaefiti funt t- iS- 

: 't:.t'?ii i . : •: .*• ' ‘ . V . 

♦ 1 
«:.! .-..uiibbi; , r: . 

jk 

' • jl * J' ( • '-i. ''4 . 

'i • * ! f!.. : A . 

* - * 
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PROBLEMA IV. 

Innjenire quatuor mmeros proporcionalgy 
. ^ in ratione^datd , quomm, plano- fld~ 

■ ■ nvu additus foUdo ftdf tribus. ’ qmhuf- 
« , cunqm, faciat quadratum, 

■ i' • ' ■ 

E Sco data ratio 1 1 ad 14, U inveniatur 
quadratus , cui addendo duos nume> 
rds in ratione datS , flant quadrati-: talis 
eft ' 1 00 j nam addendo Ipfi 44 & 5^6 ( funt 
illi in ratione 1 1 ad 24) fiunt 144 
quadrati a lateribus 22 &^i4. Qiiar^ divU 
fo~ ioo & 44 V fient duo-Ipriores 

q&r«ii U #. Pohcslgitnr & "-fN 
duobus^ ^orteriolibus : fic enim funt 
prbpcirtiorialdi , & fi^idus fub priifitto i ter- 
tio’, & quairtp^ vel fub fecundo, tertio, Sc 
quarto, additus plano - ptano illorum qua- 
tuor , facit quadratum. Supercft igitur ut 
folidus fub primo, fecundo, & 'tertio, vel 
fub primo, Iccundo , & quarto , additus ei- 
dern plano- pl^o, qui cft 100 Q; faciat 
‘qpilratos. Facit autem iooQ[^W-*VN 

6C 
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& IooQ^“^' Tff-N. Igitur illi funt qua- 
drato aequandi , U fit valor , & juxta 
poficiones quatuor quaefiti 



PROBLEMA V. 

In^venire quatuor numeros proportionalet 
in rationalihus y ^ in integris^ qui fint 
, ejufmodi , ut fi primus fuerit, multatus 
aliquo euho A * quadratum reliqui und 
• eum alio quopiam quadrato ipfius 
faciat quadratum fecundi : fi risero 
ternus fuerit auBus eodem euho A, 
quadratum fumma faBa cum quadra- 
to B, faciat quadratum quarti. Volo 
autem quadratos ipforuns A ^ B 
facere quadratum* 

I j ' 

E Sto A 3 , & B 4 j ut eorum quadrata 
faciajat quadratum : Sc quaeratur nume- 
tus , qui lafiwj^ns 3 , faciat fumraam > cu- 
jus quadratum eum quadratp BaJfacra^ qua- 

G i d^atum 
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dratum:Siiqne ille iN-Ergo iN 3 debet 
habere quadratum iQ^-+ 6N-+ 5>,quicum 
j 6 faciat quadratum 6N ly Il- 

le jcquetur quadrato , & finge latus i N 
-+ Y , fitque valor ~ : cujus numerato- 
rem fi ducas in denominatorem , fiet ter- 
tius quaefitus in integris 750. Si autem 3 
4 ducantur in quadratum denominato- 
ris 36, exiftent duo A & B. in integris 
1 oS & 144, Sc fiet quartus quaefitus , jux- 
ta tenorem quaeftionis^ 870 in integris. 
Quoniam vero debent efle proportiona- 
les, Sc habentur tertius 750, & quartus 
870, ponantur primus 750N, & fecun- 
dus 870 N, ac primus quidem multatus' 
A feu 108 , erit 750 N — 108 : cu- 
jus quadratum 5^2500 — 162000N 

-+ i 1664 junftum quadrato 13 , qui eft 
2073^ -, dabit fummam 5^1500 
— 1 62000 N - 4 - 32400 aequandam 
75690©Q_( quadrato fecundi, ) & fit va- 
lor , qui refolutus’ juxta pofitioncs , dat 
primum 125, Sc fecundum 145. Qjuarc 
125. 145. 750. 870. erunt • quatuor pro- 
portionales, A exifiente 108, 6c B 144, 
quibus omnia poflulata competunt , nifi 
quod A non efl cubus. Igitur fi illi on:)nes 
* ducantur 
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ducantur in quadratum A , qui cft 1 1 664, 
fient qui ab initio poftulantur proportio- 
nales , 1458000. 1691280. 8748000, 
io «4768 o . a cxiftemc cubo 1259712, 
& - B quadrato 1 679 616. 

APPENDIX. 

Hoc Problema propofuic mihi anno 
1670. D . OzMneim vir acerrimae indaginis, 
ejufquc mihi declaravit utilitatem ad inve- 
niendum triangulum quodvis in rationa- 
libus , ut numerus lineae unum angulum 
bifariam fecantis, nec fccus etiam perpen- 
dicularis ab eodem angulo in latus oppofi- 
tum cadentis, fit rationalis. Et hoc quidem 
aliter quam fecerit Bachetus in fuis fu per 
Diophantum commentariis, Lib. 6. OiiacH:. 
18. iub finem, ubi perpendicularem nullo 
modo fecit rationalem. Ex inventis enim 
quatuor Numeris 125, 145, 750, 870, 
primus minor 1 2 s erit fegmentum mi- 
nus bafis faftum a bifiecante, tertius 750 
erit alterum fegmentum , unde ipfa bafis 
.erit 875. Secundus 145 erit latus minus: 
quartus autem 870 erit tertinm latus. Nu- 
mcrvis- A, 108 erit; .portio bafis mtec bifle- 
/■. 'f*. ' G 3 cr.n 
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cantem & perpendicularem , f>t numeru? 
144 erit ipia perpendicularis , cujas qua* 
dratum 1073^ additum Numeri A 108 
quadrato 11664, dabit numerum quadra- 
tum 32400, cujus radix quadrab 180 li- 
neam biflecantem exhibebit. Et patet de^ 
mondratio ex 3. 6. Euclidis, 

Huic Problemati affinis eft quaeflio fe- 
quens , quam idem D. mihi paul^ 

.pbft folvendam propofuit. Invenire quatuor 
Humeros t ut Ji a quadrato frimi auferatur 
quadratum tertii , a quadrato fecundi qua^ 
dratum quarti , reUet idem quadratus ^ qui cum 
quadrato dimidia tertii ^ quarti differentia 
faciat quadratum.' ' 

Ponatur primus 5 , fecundus C 25 
v4- I 2 N ^ 4 QJ tertius 3 , & quartus 3 
-+ 2 N; fic enim fatisfit infinite duobus po- 
flulatis, reftatqj tanchm ut 2 5 -+ 1 2N-+4Q 
& 1 6 -f 1 Qi sequentur quadratis. Hinc ve- 
ro fit valor & quatuor Numeri quae- 
fiti erunt in intei;ris ^403^5;^, 12592485, 
3842397, 115^3197. 

Hinc etiam elicitur modus haud inju-^ 
eundus, inveniendi triangulum quodvis in 
rationalibus , ut ab uno angulo du< 9 a linea 
dividens bafim bifariam > atque etiam per^ 

pendiculari)^ 
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pensicularis , fic rationalis. Et quidem alius 
ab eo, qui traditur a Bachcto ibidem , ubi 
etiam perpendicularem non curavit face- 
re rationalem. Inventorum enim Nume- 
rorum tertius & minor 3841397 erit Teg- 
mentum minus bafis fadum a perpendicu- 
lari , & quartus * 1 50315)7 erit fcgmcntum 
‘majus, unde bafis erit 1534555)4. Primus 
^403995 erit latus minus , cujus quadratum 
41011151960015 dempto Tegmenti mino- 
ris 3841397 quadrato 14764014705609, 
dabit quadratum 16147137154416 , cu- 
jus quadrata radix 5 1 13 196 erit ^rpendi- 
cularis! Denique fecundus 1 1.59 i4b’ 5 erit 
tertium latus , cujus -quadratum 
158570678475115 detrado Tcgm cti majo- 
ris 1 1 503197 quadrato 131313541 110809, 
dabit quadratum idem perpendicularis', 
nempe 16147137154416, quod additum 
numeri ^30400 ( eft portio bafis inter 
perpendicularem & biflccantem , Tcu dimi- 
dia differentia fegmemomm ) quadrato 
1467 19 641 60000 , dabit quadratum 
409 1 9 i o 1 4144 1 6 , cujus quadrata radix 
6396804 lineam bifl^ntem manifcftabit. 
; - . a Y . . 

G 4 PRO 
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PROBLEMA VI/ , 

Jrifvemn-tpHUaor mmeros dcjuales (jua-^ 
drato , ^ tales , kt duo extremi , ^ 
duo quilibet proximi diftent cubis inter 
■ fe di^erjis. 



P Etii cubos inter fe diverfos , cjuia Ene 
hac conditione , res foret facillima, 
nam folveretur quseftio per quatuor fe- 
quentes numeros 

Si autem poftulentur cubi diucrfi, pra- 
xis erit paulo laboriofior > & efficietur hoc 
modo. Cape duos quofvis numeros, & duc 
'majorem in fuum cybum audum duplo 
minoris cubi , fietque latus cubi cujufdam 
aequalis tribus cubis. 'Rursus duc eundem 
majorem- numerum in intervallum cubo- 
• rum , itemque duc minorem numerum tiim 
in duplum, majoris cubi audum cubo mi- 
nore i tirm in cuborum dificrentiam , & 

■ fient latera trium cuborum , quibus prior 
eft aequalis. Vnde fi juxta haec praecepta 
, capias 3, & 2, invenies cubum 214^685) 

aequalem 
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xquaiem tribus cubis rcquencibus 1^0661^ 
185193.54872. 

His pofitis , venio ad primariam quacftio- 
nem , U pono primum qu2e(icum fum- 

mam ex 1906614 & quolibec ex iis qui 
funt inter primum ex tribus ( modo diffe- 
rentia illius &, fecundi ex tribus fuperet 
tertium) fit verbi gratia icoooeo ( potuit 
capi 906614 vel 806614 vel 702489, un- 
de patet via ad infinitas folutiones. ) Efto 
igitur primus 1906614, fecundus autem 
1 000000 , tertius locooo -- 1 85 193 feu 
8 i48o7,quartusdenique8i48o7 — 54871 
feu 7 59935* Deinde hos qnatiior afficio 
charaderc cuborum , ut -fine quaefiti 
2 9 b 6 6 1 4C.1000000C. 8 1 4 8 07 C.7 5 99 3 5 C. 
■ Sc illorum fummam 548 1 3 66 C aequalem 
facio cuilibet quadrato ( hinc rursus mani- 
feftum cH: infinitas exhiberi poflc folutio- 
nes , ) putA I Q2 ^ valor » cujus 
cubum fi ducas inquarnor pofitiones, fient 

niiArnnr «<»^ «»°<>«- • 

quHiuur c|uxiiti i«^g,«*7i5*o75fjYi537^^^* * 






• / 
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1 7 

C A P V T V. ' 

Compledens Problemata fingu- 
_ laria , in quibus occurrunt 
' numeri (urdi. 



'■' ■; ■■■• ' ij 

P R O B L 'e M A I. 

' * 

^i<videre numerum datum in tres Gea- 
metrice proportionales , itaut duorum 
priorum produdus acjuetur differentia 
quadratorum d duohus prioribus ; ^ 
duorum pofleriorum produBus aquetur 
" quoque .differentia quadratorum d duo- 
htif pofteriorihus, 

D enodationem iftins Problema- 
tis , fuppono id quod tam in Geo- 
metricis , quam in Arithmeticis 
-cereum eft, nempe fegmenta cujufcunque 

quan 
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quantitatis fecundum mediam escre* 

mam rationem feftac , talia efle, ut produ- 
ctus illomm 'aequetur differentias quadra- 
torum ab illis. Sit ergo numerus dividen- 
dus 4 ( aut quilibet alius , ) feceturque 
bifariam , & media ejus pars ^ fccetur me- 
dia 6c extremi ratione , in ^5 — i & 3 
^ 5 , ita enim habebuntur tres partes 

qiiaefitas r. 9^5—1* 

Duobus autem modis quilibet numerus, 
puta 1 , fecabitur raedi^ 6c extrema ratio- 
ne : primo algcbricc , ponatur enim ma- 
jor pars iN, ergo minor erit 1 — i N. Igi- 
tur quadratus medii i Qjequatur produdo 
dub extremis 4 — aN, & fit valor — i, 
quo fubtraClo ex 1 , habetur minor 
Secundi canonice , nam fi quadratus nu- 
meri dati addatur quadrato 'dimidii numeri 
dati , fummas radix quadrata multata Xmo- 
dem dimidio , exhibet majus fegmentum , 
quod fi tollatur de numero dato , reftac feg- 
mentum minus. 






^ ,f. J.ii. .7'..' r P O 
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PROBLEMA II. 



'Dididere numerum datum in quatuor 
continui proportionales , itaut duorum 
priorum produBtu ^ njel duorum me- 
diorum , aut duorum pofteriorum , 
xquetuf differentia quadratorum ah 
iUis : ^ quadrata extremorum dupla 
fint quadratorum d mediis, 

. • " - }■' j' . 

E Sto numerus dividendus lo, & pona- 
tur iN pro majore extremo , & lo 
— iN pro extremo minore , ,fumma au- 
tem mediorum fit i N , ita enim quatuor 
numeri atquabuntur lo. Ergo productus 
fub extercmis erit loN — iQ: Sed in 
fcrie 4. continue proportionalium, fi cu- 
bus furamae mediorum dividatur, per fiim- 
mafn extremorum plus tripla mediorum 
fiimm^ , habetur etiam produt^tus extre- 
morum vel mediorum 5 igitur sequa- 
tur loN -- & poft debitam meta- 

thefini , ac divifionem, fit valor 9^80 pro 

majore 



V 
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majore extremo , atque etiam pro fuqim^ 
mediorum, & 20 — :^3io pro extremo 
minore. Deinde 9i8o (pcrcanonem Pro- 
blematis praecedentis ) divides in duos 
eundum mediam & extremam rationem 
erunt duo Tegmenta to —:^io & 9ti8o 
— IO , & ita quatubr- quaefiti funt ^8oi' 

_ — : — — ^ -r* 

PROBLEMA III. V 

7)i'viderr numerum datum m 
continue proportionales 3 itaui 
Eius duorum quorumlibet proximo^ 
rum aquetur differentia quadratorum^ 
ah illis : atque infuper quadrata • pri-i 
mi quarti dupla fint quadrato- 
, rum fecundi tertii : itemque qua- 
drata fecundi ^ quinti dupla qua- 
dratorum tertii ^ quarti. ] ' 

S Ic numerus dividendus -44 t quilibet au- 
tem numerusii -puta 2 dividatur medi^ 
& extremd ratione in 9^5 & 3 -- 

• ' Harum 
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Harum apotpmarum binomia funt 
-H- 1 & 3 ^S‘ Habes ergo quinque 

numeros 1^5 i. 3 -+ 1^5. 2. ^5 -- 1. 3 
> cum requiHtis condicionibus. Fiac 
nunc , ut fumma eorum quinque 8 ~i> ^ 
ao ad (ingulos » ita numerus dividendus 
44 ad alios & habebis quantos 1 4 
-+^zo..J^i8p — . 2 . 

— 18. 34 — ^980» 

K^Uter. C^iinque priiis inventos afficies 
characlere Radicum , ut fint numeri quas- 
fiti 3 N-<- ^ 50 ^ *N. zH ]^5Q^ 
-r I N.jN — 5 Igitur fumma eorqm 

8N ^ loC^asquatur 44 numero divi- 
dendo , & fit valor Hase vero fra- 

gio asqualis cft 8 -- l^io. luxta hunc va- 
lerem fi refolvas coflicos fu perior es , ex- 
tabunc quasfiti. quinque > quos. Jam fupra 
dedimus. v . 

. * ."V . 1 ’ , ■ , . 

I * 

tAPPENDiX 

.. ' ;■ ... . ; 

E^em prorsus arte dividetur numerus 
datus in quodibet cum iifHem conditioni- 
bus : quamvis enim longior fit operatio de 
loo (egmenci^i quam de quinque, non efl 
tamen difficilior. 

PRO 
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PROBLEMA IV. 

Inrvenire dms numeros , quorum differm*. 
- tia y produBus » ^ inierruallum qua- 
dratorum » fint dquaha. 

P O nantur: duo quaefiti t -+ iN & t 
— iNjfix: enim tiim differentia nume- 
rorum , cum' imervalkim quadratorum cft 
zN. Rcftat igitur ut produ6Ius eorum 
— iQ^acquetur xN) &: fit valor — i* 
Vnde juxta pofitiones / duo quaefiti erunt 
~Tj& -f — 9^1:. Quod proba- 
tur , quia ^5 — X cft eorum differen- 
tia , 8c prbdu^us, tc intervallum quedra* 
torum. 




PRO 
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PROBLEMA V.' 

Inrumre duos numeros , qudrurn fum^ 
tna , produBus , ^ differentia qua- 
dratorum firtt aqualia, 

* 

P Onancur illi duo iN & iN -H* i , Ec 
enim eorum funima sequatur.dificrenr 
tiae quadratorum .infinite (i quia numeri 
difierunc unitate. ) • Supereft igitur ut 
produdus eorum iQL“^ sequetur 
iN-i- J , & fit valor pro pri* 

mo quaefito ,■ & -h -f/’.pro fecun- 
do : nara J^5 -f r sequatur ^eorum fum- 
rase ,• & produdo , ' &L interyailo quadra- 
torum. ’ ..i 




PRO 
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PROBLEMA VI. 

Inuenire duos mmeros it aut produclus 
folidus cx eorum differentia in aua- 
draturn majoris > acjnetur produdlo 
foltdo ex eorum fummd tn quadratum 
minoris. 

$ 

P Onatiir primus quilibe: , puta 3 , &: 
fecundus fcu minor duorum qua:fico- 
rum fit iN- Igitur horum differentia 3 
— 1 N ducla in quadratum majoris ^ , facie 
17 -- 9N aequalem 3Q_-+ iC (produtflus 
cft folidus cx fumma numerorum 3 iN 
in quadratum minoris i(^) Et poft debi- 
tam metathcfim, fit 27 xqualis 5>N -+ 3Q^ 
I C. 

Ifta autem arquatio fic reducitur ad ter- 
minos. fimpliciores. Triplum quadratum 
trientis numeri Quadratorum 3 , aufer cie 
numero Pvadicum 5» , & fic 6 , pro coeffi- 
ciente Radicum in fecunda jequatione. 
Quare iC -+ 6N arqnacur cuidam homo- 
geneo, qui fic invenietur. Refiduum mox 
Pors I L H invctl 
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inventum 6 duc in fnpradi«flum trientem ' 
numeri quadratorum i , & fic cui adde 
cubum ejufdem trientis-, & habetur 7. 
Hanc fummam adde homogeneo 17 , & 
fit 34 , ergo iC -1- 6N aequalis 34. 

In hac vero pofteriori xquationo fic re- 
peritur valor Radicis , cubum trientis nu- 
meri Radicum 8 , adde quadrato dimidii 
homogenei 189 » ^ fic fumma , cu- 
jus radix quadrata addita eidem dimidio, 
dat ^197 17. Hujus radix cubica mul- 

tata radice cubica apotomes , dat valorem 
pro fecundi aequatione :^cub. (^197 
-+ 17 ) -- ^cub. ( J^ii97 — 17 :) unde fi 
auferas trientem fupradidum numeri qua- 
dratorum I , fiet valor in prima aequatio- 
ne , & duo numeri quaefici 3 , & cub. 
(^197 -+ 17) — 94 cub. ( ^197 — 17 ) 

— I. 
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PROBLEMA VII.' 

Invenire &es mmeros Geometrice propor^ 

" tionales , cpionm tres dtjjferemU Jtnt 
. proporttonales Harmonice, 

Q Vserendi funt primum tres numeri 
Harmonice proportionales , quorum 
duo minores aequentur majori ^ fiquidem 
trium numerorum continuo crefeentium 
aut decrcfcenciiim differentia inter extre- 
mos aequatur fummae differentiarum me- 
dii ab extremis. Ponatur ergo minor i , 
medius iN, & major i iNj ita enim 
major aequatur dupbus minoribus. Reftac 
igitur ut fint Harmonice proportionales; 
erunt autem iftiufmodi , fi fit ut major i 
*-4- 1 N ad minorem i , fic differentia duo- 
rnm majorum i , ad differentiam duorum 
minorum iN — i. Ergo iftorum quatuor 
productus fub extremis iQ^— i aequatur 
produfto fub mediis i : & fit valor 9^?* 
SfC tres quaefiti i. i 

Ad primariam igitur quaeffionem po- 
' . H % natur 
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natur primus ex qnscfitis iH Ergo fe- 
cundus erit 1 N -4- I ( numerus abfolurus 
cft primus ex tribus inventis. ) Huic adde 
fecundum inventum , & fiet tertius 
ex quxfitis j -j- iN Sunt igitur 

trium illorum numerorum tres differentiae 
Harmonice proportionales quare reftat 
ut numeri ipfi fint proportionales Geome- 
trice. Erunt autem tales , fi producHis' ex- 
tremorum iQ-r- iN aequetur 

quadrato medii i(> -4- iN -+ i. Deman- 
tur utrinque icquaiia , rcfiabitquc i -4- iN 
aequalis ^iQ., fit jN tequalis -4- is 
& juxta pofitiones erunt tres quaefiti 

— 4 * I . — 4 - £. ]^8 — 4 - 2 « 



PROBLEMA VIII. 

Inruenire tres mfneros Harmonice pro- 
portionales , quorum differ emU fint 
proportionales Geometrice. 

Q Vxvo primiim tres numeros Geome- i 
trice proportionales , quorum duo mi- 
nores cequt mu r majori ( ob rationem ex- 
plicatam 
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plicawm i 11 Problemate prxcedenti : ) at- 
c]iic iic vitentur fractiones , pono minorem 
cile I , medium iN » ergo tertias eric 
proindeque t -i- zN arquabuntur igi- 

tur valor duarum Radicum clt Pk-5 ^ 

& tres Geometrice proportionales quxlici 
erunt z. i- ^ 

Ad primariam igitur qujeftionem , pono 
.minorem. iN> 6^ medium iN -+ 1, 
majorem iN -+ 3 ^ ^ ^ ( addendo vi- 
delicet minori primum ex inventis z , 
.medio fecundum ex inventis ^5 -i- ».) 
Igitur illi tres habent diiFerencias , quales 

• pofeuntur- : quare reftac ut numeri fine 
Harmonice proportionales : ad hoc autem 
fatis eft , fi fit primus iN ad tertium iN 
- 4 * 3 -4- ^ 5 , ficLit differentia primi & 
fecundi 1, ad differentiam fecundi Se ter- 
tii I “4- 945- Hoc vero polito, erit pro- 
diiSlus fub' extremis N -+ i^i^Q xqualls 
’ producto fub mediis zN -4--6 •V+- ^2.0, Se 
demptis 'aequalibus utrinque , 15^5 0^ 2C.- 
quabitur iN-4- 6 -¥ J^zo. Ergo crunr. 
aequalia eorum quadrata sQ^ > Qjt’" • 

“ 4 - ^8oQ^-h-“:i^i88o -+‘ s ^6 : faclaque rc- 
.‘duStrone, erunt 4Qjaequalia iiN -4- l)eb' oQ. 

• j^iS8o!-4-. 56. Hic fiftoj.ut eruam 

: H 3 ' 
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Radicem more Diophanti , fine fractioni- 
bus. Duco igitur numerum Quadratorum 
4 in numerum Vnitatum ^i88o-t- 56, 
Se fit 9^.46040 -+1x4: hunc produdum 
addo quadrato dimidii numeri Radicum, 
quod cft 56 -4- ^i88o ( nam i 2 N -+ 

80 tenent locum numeri Radicum : ) 
fumma cft 280 -+. ^yzooo , hujus ra- 
dix quadrata 10 -+ j^iSo, addita dimidio 
jpumero Radicum 6 -*• J^io, facit 3^310 
1 6. Summam hanc divide per nume- 
rum quadratorum 4 , 6c ht valor Radicis 
]^2o -+ 4. Quare juxta pofitiones, numd- 
ri qusefiti ab initio fum ^zo 4. ^iio 

?-+ 7 ^45* u 




PROBLEMA IX. 



Jn<zienire tres numeros , itaut produBus ebe 
primo in fecundum Jit duplus tertii y 
produBm ex fecundo in tertium Jit tri- 
.plus^ primi , produBus ex tertio in 
primum Jit quadruplus fecundi. 

A Ntc omnia , quscfendi funt tres » qui 
fatisfagant duobus poftulatis ; ponen- 
do 
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do primum , uc libuerit , puta 4, fecundum 
autem iM, ergo ejuoniam produ6tus primi ' 
in fecundum debet efle duplus temi , erit 
tertius iN : at produdiis ex fecundo in 
tertium erit <)ui debet elTe triplus 

primi 4. Igityr triplum ipfius 4 , nem- 
pe 1 1 , sequatur aQd & fit valor 6 . Ita- 
que ifti .tres fatisfaciunt duobus poftuLuis 
14. 

lam igitur ad primariam quaedionem , 
pono tres quaefitos efle 4N. ^2 40 ^ ■ 

qui fatisfaciunc duobus poilulatis infinite: 
nam produdus ex primo in fecundum , fa- 
cit qui eft duplus fecundi J^2 4Qf. 

deinde productus ex fecundo in tertium 
/acit ] 5 ii 440 ^, feu ixN, triplum primi 
4N. Reftat igitur ut produdus tertii in 
primum 9i384Qiia3quetur ^^6 (quadni- 
.plum eft fecundi, ) & fit valor Ergo 
juxta poficioncs, tres qnxfiti funt ^8. ^ 6 . 
^11. 
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PROBLEMA X. 

Invenire tres numeros / quorum fumma 
Jit cuhus rationalis , itaut fumma duo- 
rum priorum ex illis tnhm , aquetur 
fummd quadratorum ah illis ortorum :■ 
.differentia duorum pojleriorum ex 
tUis aquetur differentia quadratorum 

'fuorum, - ■ 

■ ■ ■ ■ 

E Ligatur quicimque' cuBus- minor bi- 
nario , qualis efl: t+- ' Ex C6 tollatur i, 
&c refiduLim alTumacur pro primo qusc- 
fito. Secundus fic '-’- -- i N. Tertius au- 
tem — * N. Ac primum quidem cer- 

tum eft , fummam illorum aequari cubo ra- 
tionali yI- Deinde duorum pofterioruni 
differentia cft i N , aequalis difFerentix 
quadratorum ab illis. Supereft igitur , uc 
fumma duorum priorum — i N aeque- 
tur fummx quadratorum ab iliis 

1 Q , & fit valor ^ Uli , 6c tres quaeli- 

• _ 1107 I n. **o7 /— \ j j; 

ti -r — 4-5/5-. r Quoddi- 

dum 



t 
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£lum cft de cubo, dici poiert dc quadrato- 
quadrato , de lurfolido , de quacunque 
alid potduuc. 



PROBLEMA XI. 

hrueme tres mmeros JF^armomee 
portionales , itaut-minoris ' quadratum 
dquetur duohus alm mmerU , ^ major 
illorum duohm altis rursUS dquetur, * 

P Onantur trc$ qlixfiti i. ^ 2. i d- 
(eos fupra repierimus Probi. 7.') Illis 
ne<flatur ' cliarader Radicum -i N. 

- iN -+ ita enim erum adhuc Hat- 

'monicc proportionales , & major a:quabi- 
tur duobus aliis. Q^are reftat' bt quadra- 
: tum' minoris .1 fit aequale iN 

( fumma cft fecundi '&C tertii , ) & fit valor 
Bi 8’ -+. 1 . Igitur juxta pofitiones , tres qua:- 
fiti fune -+• i.4“+J^2.]^i8-4-5. 
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PROBLEMA XII. 

lnn)enire tres numeros Geometrice pro- 
portionales , iraut ' quadratum minoris 
dtquetur majori ^ medio : major au- 
tem aquetur duobus altis. 

/ • • • 

S Vmantur in Probi 8. Capitis bujus, tres 
Geometrice proportionales 2. ^ 5 i. 
^ 5 3 > quorum; p^or sequptur fummae 

duorum ; aliorum. , .Hl • omnes afficiantur 
charactere ^ Radicis ,, & ppnancur pro tribus 
quacfitis sQ^ *N. 5Q -+ 3N. 

Ergo quadratum minoris 4Qjcquaa'ir fum- 
.mae aliorum 10 4N, & fit v^or 
151 V -4- I , & tres quacfki,, juxta pofitiones, 
erunt v* 
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EPILOGVS 



S E V 

ANALYSIS SPECIOSA 

i 

Ad enodati onem 

Problematum. 

. ^ ^ 

Va M ingeniofa (ififta analyfis, 

& ncccflaria ad folutio- 

nem quarumcunque quajftiq- ' 
nunik norunc omnes, qui in ea 
comparanda , aliquam operam pofuerunt. 
PolFem ergo id in omnibus Problemacibils - 
lupra explicatis demon ftrarc, fed cura Mc 
compendio ftudcam, aliquot cantum ag- 
grediar, cx quibus facile erit ad alia pro- 
.gredi , imb & nova ihveniie , & viam fibi 
per. faxqla & abrupta quaeque facere. Vno 

verbo 




) 
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-verbo hiiic patebic methodus tenenda ad' 
folutionem difficillimorum quorumuun^ue 
jProbleniatum. ' , 



- .. , 

. EXE MPLVM, I. 

I ^ 6 

Qudjtaflmus in prima Parte , Quomodo 
mweniendam fit triangulum reElan- 
, gulum , in (juo dupla area, ex fingulis 
' Idterihm JuhtraEia \ relinquat qua- 
dratos. ' ' 

% , 

R Es ifta hoc cxpofica modo, valde obf- 
cuia videtur, ac veluti Tpiffis obvoluta 
< tenebris.* Illas ut diffi.pes , ac luce^ afferas, 
-utere Analyff Speciofa, 'pone‘ j pro hy- 
-poteiiufa trianguli Ipecie-, ^ ai^m &. d 
pro lateribus circa reclum : haec latera ff 
dividas per ^ , fiet triangulum ‘quaefitum -r* 
r-. r- & dupla arca rJ--’ Igituf juxta quae- 

Y hdb bd d bd 

izioms tenorem r — a";- ir n r t — ^ 
-Aquabuntur quadratis' : reduCbis illis ad 

eundem denominatorem v . — . 

rursus aequabuntur quadratis : Ec 
quoniam' denominator communis quadra- 

tus 

, . D: ■ 'id by Googlt 
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tus cft a latere. /» , fequitur mimcratorcs 
ejuadratis clFe sequandos , nempe ya — bd. 
ba bd. da — bd. Sumantur primum 
duo termini priores y a b d & ba — bd. 
ac poftremus ba ^-bd aequetur quadrato 
zz ;[6 libitum fumpta Igitur per meta- 
thefim ba aequatur zz ^ bdy dc divifa 
utraque aequationis parte per b ^ fit a 
aequalis quotienti Hinc pergo ad 

priorem terminum ya — bd , quia in 
prima illius particula reperitur y a , multi- 
plico y non. jam amplius per a , fed per 
ejus valorem inventum , uc fiat ^ -~ v , 

unde tollo b d , ut poftulat fecunda parti- 
cula ejuldem termini prioris : reduftiTquc 
omnibus ad eandem denominationem , fii 
illud rcliduum dudoquetam 

numeratore, quam denominatore in ^,ut 
maneat fradiio eadem> ,extat 
aequandus quadrato , tc quia denominator 
cft quadratus a latere b , erit Iblus numera- 
tor y zzb -+ ybbd — bb b d quadrato 
aequandus. Quoniam autem fupra poficus 
eft quadratus zz ad libitum, fubftituatur 
ei quadratus ^ ^ & cxk ybb b -^^ y bb d 
y^bbbd aequandus quadtato :.divirirquc 
omnibus per bb, extabit yb yd — bd 
, quadrato 




• quadrato aequandus. V ndc jam inferri po- 
teft , multiplicandam, effe hypotenufam per fim^ 
mam laterum circa reBum , inde aufereiu 
dum duplum area , ac rejiduum aquandum 
quadrato. 

Sed lioc adhuc clarius conflabit, fi ca- 
pias duos terminos extremos ya — b d &L 
da ^ bd. Siquidem fi da — bd seques 
quadrato zz, pro arbitratu fiimpto, erit per 
metathefim zz -+ bd sequalis , & di- 
videndo ntramque aequationis partem per 
fiet /I aequalis Quare pergo ad 

priorem terminum — bd,S<. confidero 
in eo primam particulam ya^ & duco y 
' non amplius in fed in ejus valorem mox 
inventum , ut fiat " ‘ 'y -— , unde tollo bd^ 

& pofl rcdu6lionem fit 
aequandus quadrato. Duc tam numerato- 
rem quam denominatorem in habebif- 
que quadrato sequan- 

durn i & quia denominator cft quadratus, 
fufficiet aequare quadrato numeratorem 
yzzd -h yhdd — bddd. Loco zz qua- 
jdfnti ad libitum fumpti fubflitue ddy ex- 
tabit yddd -j. ybdd — bddd aequandus 
quadraro : di vifis omnibus per erit 

yd -h yb -- bd quadrato aequandus. Efl 

^ ' aurem 

, I 
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autem yd-^yh idem quod productus ex- 
y in d -h h. Igitur cum y fit hypotenufa, 
ic bd dupla area, infertur rursus ad eno-' 
dationem quacftionis propofitse , ducendam 
ejfe hypotenufam in fummam laterum circa 
re Sium (jr ex eo produSio tollendum ejfe du~' 
pium area , ac reftduum quadrato aquandam. 
Hoc autem effectum eft in Problemate pri- 
mo, Capitis primi. Partis prioris. 



EXEMPLVM II. 

Sit jam ingemendum triangulum reBan- 
gulum , in quo area dupla hypotenu-^ 
fx addita , duchm lateribm circa, 
reBum detraBd » jiant quadrati. 

O Mnia fiant ut in principio prioris 
exempli, & invenietur idem vnlor 
nempe Sed quoniam alter termi- • 

nus cfl: -+ bd\ ubi non eft lignum 

— fed -H* , du£ta hypotenuf^ y in valorem 
/», fit iii— cui addendus eft bd, fic 
*enim poft rcdu(5tionem ad eundem deno- 
minatorem extabit fumma 

S: 






Digitized by Googk 




& dudotum numeratore cum denominatore 
in liet produdus ^ ^ ^ y ^ ** sequan- 

dus quadrato. Quoniam vero denominator ’ 
eli quadratus a latere fufficict xquare qua- 
drato numeratorem jzzh ybbd-^-bbbd.^ 
Qiiia vero z,z. quadratum fumptum eft pro 
libito/ubfUtuatur b b joco illius, &: fiat ybb b 
ybbd bbbd quadrato aequandus: 

&: divifis omnibus per hb ^ reltabit yh 
^ yd b d xquandus quadrato. Hinc 
jam infertur ad enodationem Problematis, 
qmrendum ,ejfc tri angulum reB.tngulnm , in 
q'io hypotemja ducatny' in fummam laterum 
minorum , producto huic addendo duplam 

aream , fiat , quadratum. 

Sed illud idem inFeretur ex alio termi- 
no cum^priori comparato. Sint cmmya 
bdS>cd a— bd quadrato aequanda ; Sc 
capiatur fecundus terminus da — b d 
aequandus quadrato z.z,. Igitur per meta- 
thefim z,z. bd aequalis crk da : Sc di- 
videndo oinnia petf^, erit - -^--aequalis 
a Igitur in primo termino y non erit du- 
cendus in a,, fed in ejus valorem , fiet 
, cui addendo bd^ & reducendo 
ad eandem dcnomuiatibnem , fiet « 

y z 7 —4. y *b d - 4 ^ b*tl d * I ‘ ' 1' t n ^ 

: — arquandiis .quadrato : ductii- 
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que tum numeratore, tum denominatore 
in d, habebitur aquan- 

dus quadrato. denominator quadratus 
efl: , igitur fufficict sequare quadrato nume- 
ratorem 2; jc ^ -h jifdd ^ hddd. Quia 
vero z,z ad libitum fumptum eft, fubfti- 
tuatur ejus loco,dd,fictqueyddd -+ybdd 
-^hddd, divififquc omnibus per quadra- 
tum ddy relinquetur ~-h bd^m 

Tupra, quadrato aequandus. Eft vero \d 
yh idem quod y In d ^ b. Ergo ut 
folvatur Problema propofitnm , infertur, m- 
veniendim ejfe triangulum reBangulum , in 
quo hypotenufa ducatur in fummam laterum 
circa regium i ^ froduBo addatur duplum area^ 
ut fiat jumma aquanda quadrato. Hoc autem* 
fadum eft in Problemate fecundo Capitis 
f)rimi , primae Partis^ 




i^ari i l. 
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EXEMPLVM III. 

*Trofo[uimm in fecundi Capitis ProhU-» 
mate primo , Partis prioris 5 Inrvemre 
triangulum reEtangulum , in quo pro- 
duEius ex hypotenufd in mum latus 
arca reElum , detraBus fingulis lateri- 
hus i faciat quadratos, 

V T inveniatur methodus tenenda in 
folutione hujus qusedionis pono 
triangulum fpecic k d. & trianguluna 
qii 2 clitum 4* Produdus itaque cx 

hypotenufa in ununif latus crit^-^, qui de- 
tractus cx duobus prioribus lateribus relin- 
quet \ — 1; & 4 f; , aequandos quadrato. 
Et rediidis illis ad eundem denominato- 
rem , erunt aequandi qua- 

dratis. Et quoniam denominator efl: qua- 
dratus , fufficiet seqnare quadratis duos nu- 
meratores^/* — jid hchu —jd. Cape pri- 
mum terminum ja — ydy&C illum aequa 
quadrato zz, ( loco illius potes futnere 
qucmcunque alium. ) Igitur per mecaclie- 
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fim zz yd arquancur ya, divirifquc 
omnibus per cric/i aequalis —'y Per- 
ge poftea ad lecundum terminum ~yd^ 
& quii reperitur illic ^4, duces ^ non jam 
amplius in a , fed in ejus valorem mox in- 
ventum , ut fiat , unde tolles yd 

( ut poftulat fecunda particula ) & refiduum 
erit •. duftoque tum nu- 

meratore ttim denominatore in^, extabie 
-- ulL aequandus quadrato. At 
denominator quadratus cft a latere : igi* 
tur fatis erit aequare quadrato numerato- 
rem : In ifto autem numeratore reperitur 
quadratum zz, huic {ublHcue' quadratum 
yy^&c fiet hyyy hyyd ~-yyyd Aquan- 
dus quadrato ) divififquc- omnibus per^^j 
erit hy bd ^ yd aequandus quadrato. 
Vnde inferes ad enodationem Problematis 
propofiti, invemendum ejfe triangulum rebian» 
gulumdn qm fecundum latm ducatur in fummarn 
extremorum:,^ expoduBo tollendum poduBum 
fub extremis , itaut refiduum aquetur quadrato. 

Idem autem prorsiis concludetur , fi fu- 
mantur ^4 ^yd dc da-~yd.Po{krcmnm enim 
terminum fi seques quadrato zz fumpto ad 
libitum jcrit per metathefim da aequalis z z 
j d , divifique utraque aequationis parte 

I 2 per 
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per d , fiet a aequalis » Quare per- 
gendo ad primum terminum ha du- 
ces b non jam amplius in /*, fcd in ejus valo- 
rem mox repertum , ut fiat ‘"" - 'f • Hinc 
tolle jid , &c habebis ^ dudo- 

que tum numeratore , tiim denominatote 
in fiet aequandus qua- 

drato.,,. Igitur cum denominator fit qua- 
dratus ,, fatis erit .sequarc quadrato nur 
raeratorem hzzd hydd — y dd d. 
In locum zz fumpti pro libito , fubftitue 
dd^ eritque bddd—h hydd -~yd d d qua-^ 
drato aequandus : divififquc omnibus per 
ddy fiet idem numerus, qui fupra hd~^ hy 
-•yd. ,Vnde elicies eandem conclufionemi 
videlick ad enodationem ; Problematis, 
•veniendum ejfe trimgdum reBangulum , in qt$» 
fecundum latus ducatur in fummam extremorum^ 
& ex produiio toUatur produilm fub extremis^ 
itaut rejiduum aquetur quadrato. ^ Hoc autem 
fa«^m efi; in Problemate primo fecundi 
Capitis , primas Partis. , -c: 
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EXEMPLVM IV. 

^Jlo inveniendum triangulum reElangu^ 
Ium , in cjuo produElus ex hypotenujd 
in unum latus circa reBum , multatus 
uno latere , additus vero relic^uis ^ fa- 
ciat quadratos^ 

S ic triangulum fpecie y. b. d. cujus fingu* 
la latera dividantur per a , ut fit trian- 
gulum quacficum —• r-- t* & fumatur pro- 
du<flus fub extremis , ut addatur duobus 
prioribus lateribus, & fiant quadrati 
8c 7 - -+ r»- feu poft reductionem, 

& etiam , quia denominator 

eft quadratus , foli ' numeratores ya-hyd 
ba -+ yd. Cape priorem terminum 
^ yd , Sc illum aequa zz. Igitur per meta- 
thefim,_^/« aequatur zz—yd : dividen- 

do utramque aequationis partem’ per fit 
a aequalis . Ergo b u y d erit 

du<5l6que tam numerato- 
re , quam •:denominatore in y , habebi.- 

I 3 tur 
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tur jequandus quadrato , 

imo & fokis numerator ( quia denominator 
quadratus efl: a latere j ) & quoniam zz, 
fumptum eft ad libitum , fubftituatur illij^j», 
& fiet hyyy yydb -+ yyyd quadrato 
tequandus : diviflfque omnibus per yy , ex- 
tabit tandem hy Ab y A aequandus 
quadrato. Igitur ciim^ fit hypotenufa, hy 
^-Ab idem erit ac produdus ^ in d.Qua- 
re inde concludes ad enodationem' Proble- 
matis, fjfe triangulum reB angu- 

lum , in quo meAium latuA Aucatur in differen- 
tiam extremorum , ^ huk proAuBo addatur 
proAuBm extremorum , ac fumma faBa 
aquetur quadrato. Hoc autem facium cfl: in 
problemate feaindo Capitis fecundi , pri-r 
mae Partis. 

Sed & hoc idem inferetur ex altero po- 
ftulato , petitur enim ut produftus fub ex- 
tremis multatus tertio latere , relinquat 
quadratum. Igitur ~ quadrato acquanr 

dus eft cum -7 -+ feu poft redu^ionera 
. five abjedo denominato- 
rc quadrato , foli numeratores yd — da & 
ba -+yd funt quadratis aequandi. Ordire 
a prifno , & illum aequa zz. Igitur poft 
metatUefim zz^ da aequatur yd y yd 
' . ^^zz 
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.~zz aequatur da, ^ dividendo ntran- 
qnc partem aequationis per d, fiet a aequa- 
lis Hinc itaque perges ad fecun- 

dum terminum -+yd, ubi vides du- 
ci in 4 , quare duces h in valorem a , Sc ad- 
des y d , fictque • & du<3:o nu- 

meratore ac denominatote in d , habebis 
-» -t- r<'J i ,abjeft6que denominato- 
re , ut jam fupra monuimus non femel, 
folus numerator aequandus erit quadrato : 8c 
fubftituto d d in locum ad libitumfum- 
ptijCxtabit^j^isl^ — hddd -+yddd quadrato 
aequandus , divififque omnibus per dd, re- 
linquetur idem omnino quod fupra by ~bd 
-~¥yd aequandum quadrato. Hinc igitur 
rurshs elicies eandem conclufionem , vi- 
^ delicet ad enodationem Problematis pro- 
pofiti , inveniendum ejfe triangulum rc^ angu- 
lum , (jy capiendam differentiam hypotenufa ^ 
uniui laterU circa r ellum, eamque ducendam 
in alterum latm circa re Sum ^ (jr huic produSo 
addendum produSum fub hypotenufd , dr priori 
latere , ut fumma aquetur quadrato. Hoc au- 
tem totum efFcdum eft in Capitis fecundi 
problemate tertio , primae Partis. 

I 4 EX£M 
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EXEMPLVM V, 

Sf propofimm Jit irruenire triangulum re-r 
Eiangulum^ in quo dupla area detra^ 
Ba hypotemfe ^ ^ addita majori la- 
teri circa reBum , ^ multata minore^ 
Jaciat quadratos. 

P Ones triangulum rpedej». kd. & trian- 
gulum quxfitum -r. 4- Erit ergo 
dupla area 4- Igitur — n- & 4 -+ n 
& -- 4 xquabuntur quadratis , ac poft 

reductionem ad eundem denominatorem, 
abjcdionem denominatoris quadrati , 
erunt — ba-^bd. bd — da. qua- 
drato xquandi. Sumamus duos priores ter- 
minos^ bdy6c ba-zi- bd, ordiamurquc 
ab xquatione termini poftcrioris , ac illurn 
xquemus quadrato ad libitum fumpto z.z,. 
Ergo poft metathefim ba xquabitur zz. 
r- bd, & dividendo utramque xquationis 
partem per b , fiet a sequalis Hinp 

pergendum ad termini prioris y a — b d 
aquationem, dC y ducendum in valorem 

non 
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non autem in /», ut fiat ^ •’ •■ ■■ ** **^ , dudif- 

que numeratore & denominatorc in 
abjcAoquc denominatote quadrato , habe- 
bitur y zzh — y bh d — bbbd quadrato 
aequandus -,{c\x{bb fubftituto in locum z-;&) 
ybbb—ybbd^hbbd. Igitur divifis om- 
nibus per kbt ^ttyb —yd —bd quadrato 
aequandus. Vnde fiatim inferes ad enoda- 
tionem Problematis ^ro^oCiti y ifivemendum 
ejfe triangulum re^ angulum , in quo differentia 
laterum circa reiium duci debet in hypotenu- 
fam , & ex predu£lo tolli duplum area , (jr fejt- 
duum quadrato aquandum. 

Non aliter idem inferes ex duobus ter- 
minis pofterioribus ya -^b d & bd — da: 
nam fi x(\ucsbd^~da quadrato zz^ poft 
debitam metathefim, fiet bd — zz aequa- 
lis da, Ergo dividendo utramque partem 
aquationis per d, fiet /» jequalis - ^ ” . 
Hinc perge ad alium terminum 7 /f — bd : 
quoniam deprenditur 7 ^ in priori par- 
ticula, non ampliiis duces y \n a ^ fed in 
ejus valorem inventum, ut fiat ^‘• -■■- ' -- 7'''**' 
ducHidque tiim numeratore tiim denomina- 
tote in ac relidto denominatote quadra- 
to, fu bftitutdque in locum divifif- 

que omnibus dd^ fiet tandem quotiens 

I j • yb 
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idem omnin6, qui fupra. 
Vnde rurfiis idem inferes. Hoc antemef- 
fedum cft in Problemate feptimo Capitis 
primi , prjmas Partis. 



EXEMPLVM VI. 



Proponatur inn)eniendum triangulum re~ 
Bangulum , in quo area detraBd hy^ 
potenufa , ^ uni lateri circa reBum , 
dimidio tertii lateris , relinquamur 
quadrati» 



S it triangulum fpccic y- d. Ergo arca 
Vj& triangulum qu£cfitum ~ 
Igitur area fubtrafka ex duobus prio- 
ribus lateribus , & dimidio tertii , exhi- 
bet ^ ^ Et TC— 

ducendo ad eandem denominationem, ac 



tollendo denominatorem quadratum , fient 
ya — ha ^ aequandi qua- 
dratis. Capio duos priores terminos , & 
pofteriorem ex illis aequo quadrato 2 . , ira 
per metathefitA z,z xquatur ha. ^ 
ht a aequalis t 4- Pergo deinde ad 

priorem 



1 



I 
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priorem terminum , qui eft 3» -- V » 8 c 
duco y non ampliiis in a» fed in ejus va- 
lorem , ut fiat ^ — »*, V unde tollo dimi- 
dium if d f 8 c fit -+ V — T aequan- 
dus quadrato , feu fubftituendo ^ ^ in lo- 
cum z,z^ fit 3'^-»*^-- V» aequandus 
quadrato. Vnde inferes hypotenufam y 
cfrtdam ejfe in Utm b , dimidium tertii la^ 

ris t ex eo produSfo tollendam aream , re^ 
jiduum debere quadrato aquari. Hoc autem 
fadum eft in Problemate duodecimo , Ca- 
pitis primi, primse Partis. 

Idem prorsus concludetur accipiendo 
duos pofteriores terminos & da 

— T> nam fi aeques da — ~ cuilibet qua- 
drato, putazx, per metathefim, fiet zz 
-+ V aequalis da^ dividendo utramque 
partem aequationis per^, erit a aequalis x 
M-rs- & fubftituto dd in locum «sz., erit 
d -4- T aequalis a. Igitur 7 — t ( qu2C efi: 
altera pars aquationis ) <jrit aequalis^ d -+ 

— Ti quam oportet aequare quadrato. Proin- 
deqtie cum y fit hypotenufa , debet illa duci in 
unum latus circa reBum , plus dimidio alte- 
rius , ex ejufinodi produBo tolli area , ^ 
refiduum aquari quadrato , ut enodetur Proble- 
ma propofitum. Hoc autem eflfedum eft 

Probi, 



Digitized by Googie 




.140 ^mlyjls Specio fa. 

Pfoblem. i 2 . Cap. I. primae Partis. 

«' Poflem ad alia Problemata progredi , & 
per viam Analyfcos Speciofae , -ofl:ctidere 
qux fit tenenda methodus ad difficilli- 
marum qiiacftionum rolutioncm. Verum 
haec fatis funto , prjcfertim cum quilibet 
marte proprio > poffit alia plurirna excogir 
tarc. 



Rorv\ A ' 

ri*tU\iVv 



FINIS. 
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